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LOI NOI PAU

Cuéc doi va su nghiép ciia cde nha Todn hoc néi tiéng trén
thé gidi thyc sw ld nhing tdm guong sdng vé thdi dé lao dong
edn ci, bén bi; khéng ngung sdng tao dé khdam phd nhing con
duong moi day chong gai thik thich, xd than cho khoa hoc cho
dén gidy phut cudi cung cia cude doi; véi nhang diec tinh cao
dep vé tinh ban chdan thanh, tinh thin nhdn dao cao cd...

Cudn sich "DANH NHAN TOAN HOC THE GIOT" nay
nhdam gici thiéu nhung nét tieu bidu vé cude di va su nghiép
cia cde nha todn hoc néi tiéng ma céng trinh khoa hoc cia ho
dd ddnh ddu nhizng méc phdt trién cia todn hoc tu thoi trude
eOng nguyén dén théi can dai.

Voi muc tieu la thiét thue phuc vu ban doc ¢ trinh d6 phé
thong vé todn nén cudn sdch chu yéu gidi thiu cdc nha todn
hoc c6 tén trong chuong trinh todn phé thong va mot sé nha
todn hoc I6i lac nhwe Lobasepxki, Galoa... ma cudc doi va su
nghiép cia ho c6 nhiéu nét rieng doc ddo.

Dé tién viéc tra cibu; tén cde nhd todn hoc trong cuédn sdch

ndy dugc xép theo van chi? edi kém theo mot s6 dnh cia cdc

nhd todn hoc.



Nhd xudt bdn Tré xin trdn trong gici thiéu cuén sdch
"DANH NHAN TOAN HQC THE GIOI" ciia tdc gid Lé Hdi
Chdu. Mong rang ban doc xa gan tim thdy ¢ day nhiéu diéu
bé ich cho cujc séng qua nhitng tdm guong sdng cia cdc nha
todn hoc noi tiéng trén thé gici,

NHA XUAT BAN TRE



ABEL
(NIELS HENRIK ABEL)

Chung ta déu biét phuong trinh bac
hai ax? + bx + ¢ = 0 ¢d nghiém la

, 2
1'2=M néu A= b? - 4ac > 0.

Cidc phlmrnéatrinh dai s6 bac ba, bic bén
déu duge tim ra nghiém téng quét.
Nhung liéu c6 tén tai mét hé thic cho
phép tim nghiém cia mét phuong trinh
dai s6 bac 5 tong qudt hay khéng!

Chinh Abel 14 ngubi diu tién da chung minh rang phuong
trinh dai sd bdc ndm tong qudt khong thé cé loi gidi (bing cin
thic).

Abel sinh ngay 5 — 8 — 1802 tai Na Uy, con trai thi hai cua
mét mue su. Ong va b clha Abel la nhimg nguoi ¢6 hoc thue
cao, con Abel rat dep trai vi me éng rat xinh dep. Tai nang
ctia Abel phat trién khd nhanh. Nam 18 tudi thi b6 Abel mét,
éng phai day hoc tu dé lay tién gidp gia dinh ngheo tung.

Trong nhing nam khé khin nhat cua doi minh, Abel da
may man gap duoc mot nguoi thay rat tt 1a Homboe, nguoi



da tao moi diéu kién vé vat chat va tinh than dé gitp cho
thién tai ciia Abel. Nht Homboe ma mét sé céng trinh toan
hoc cua Abel duoc gli té1 mét s6 nha todn hoc ¢é uy tin thoi
dé. -

Ngoai viéc ching minh phuong trinh dai s6 bac nidm téng
qudt khéng thé cd Ioi giai bang cin thic, Abel con néu lén 2
bai todn téng quat cd 1ién hé chit ché véi nhau:

- 1) Hay tim tdt cd phuong trinh bac tuy v ¢6 thé gidi duoc
biang cdc phép tinh dai sb.

2) Quyét dinh xem mot phwong trinh cho truce cé thé gidi
duge bing cdc phép tinh dai s6 hay khong?

Nha todn hoc nguvi Phdp Galoa khi dé méi 16 tudi cé dip
doc cong trinh ctia Abel di rat than phuc va néi rdo nho nhiing
goi y. cua Abel ma Galoa di xay dung ly thuyét vé phép giai
téng qudt cdc phuong trinh.

Nho su van dong cia Homboe va cdc ban cua Abel nam 28
tudi 6ng méi duoe chinh phtt Na Uy cap hoc bong cho sang
nghién ciu & nude ngoai, chi yéu la & Phdp va Duc. R4t tide
la Gauxo khi nhin duoc céng trinh cia Abel vé phuong trinh
dai s6 bac nam da khéng lén tiéng ung hé (giéng nhu truong
hop Gauxo khéng lén tiéng ung hé hinh hoc phi Oclit caa
Lobasepxkil).

Abel ¢6 g sang Vién Han 14m Khoa hoe Phdp mét luin
vin vé “tinh chdt tong qudt cia mot 1ép rdt réng cdc ham siéu
viét”. Nhung Logidngdro va Cési ¢6 trach nhiém giéi thiéu
véi Vien Han 1am Phdp thi Logidngdro ché la viét qua mo



khé doe con Cési thi ban viéc riéng nén ban ludn vin da bi
x6 x6! Mai téi khi lanh su qudn Na Uy van déng tim lai ban
thao dé Casi gi6i thidu véi Vién Han 1am thi than 6i Abel da
méat duoc mét nam réi ! Day la mét cong trinh nghién ciu vi
dai vé giai tich todn hoc ma nha todn hoc Ecmit da phét biéu
day la dé tai cho cdc thé hé dén 500 nam sau.

Séng trong canh ngheo nan va bénh tat (lao phéi) khi o
Pari, dén 1827 thi hét han du hoc Abel tra vé nude nhung van
theo dudi su nghiép khoa hoc lén lao. Abel da mat ngay
6 — 4 — 1829 khi chua tron 27 tudi.

Mét nam sau ngay Abel mat, Vién Han 1am Khoa hoc Phap,
méi ting 6ng giai todn hoc 16n. That la mia mai va déng tiée!
Chinh nha toan hoc Phép Jacobi da phan nan: khong hiéu tai
sao Vién Han lam Khoa hoc Phdp hai nam trude day lai khong
chu v t61 phat minh vi dai vé todn quan trong nhat cla thé ky
nay cua Abel?



ACSIMET
(ARCHIMEDE)

NHA BAC HOC TOAN DIEN

Hoc hinh hoc & 16p ddu phé théng
trung hoc, chiing ta da biét tién dé lién
tuc dé do doan thing, dé la tien dé
Acsimet.

Acsimet la nha hinh hoc, nhi co hoc,

ki s quin sur 16i lac cia thé ki thi 3

- trude Céng nguyén, séng & dao Xixin (nay
thuéc nude Italia) tai thanh phd Xiracudo.

Acsimet 1a con trai cia nha thién van Phidi, tdc gia cuén
sdch vé dubmg kinh Mat troi va Mat trang. Thoi dé cde gia
dinh giau sang thuong chiam lo cho con ¢di ¢6 mét nén hoc
van toan dién ma trong tdm la triét hoc va vin chuong, con
toan hoc thi duve coi la mén phu. Thubng ho chi hoc todn vi
todn can cho triét hoc. Gia dinh Acsimet trdi lai cham lo con
mét cach dac biét. Bs 6ng da dua éng di sdu vho todn va thién
van la nhing linh vue méa sau nay 6ng ¢6 nhitng séng tao vi
dai nhat.
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CAU CHUYEN ORECA !

Nhiéu cau chuyén li thi vé éng da duoc truyén lai téi ngay nay.

“Cho téi mot diém twea, t6i sé ndng cd Qud ddt lén”. Cau noi
c6 ve truyén thuyét dé ma nguoi ta ké lai 1a cua Acsimet khi
éng phdt minh ra don bay.

Nguii ta cing thuong ké lai cAu chuyén vé viéc Acsimet
tim ra dinh luat vé vt ndi. Qudc vuong Ghiéroén yéu cau
Acsimet tim cdch kiém tra lai mot dé vat bang vang ma nha
vua thué dic, xem c6 that la nguyén chat hay khéng. Ong suy
nghi hét ngay nay qua ngay khdc ma van chua tim duoc céch
kiém tra.

M6t 1an dang tAm & séng 6ng chd ¥ dén suc ddy cua nudc
16n nguoi minh. Thé la quén ca mic quan do 6ng vung chay
1én va kéu to “Oréca!” (tuc la tim ra réi). Suc day cua nudc
1én nguvi éng da goi cho éng cdch giai bai todn, va tir dé éng
da tim ra dinh luat mang tén ong.

ACSIMET, NHA THIEN VAN NOI TIENG

Trong cudn “Tinh todn hat cdt” Acsimet da mé ta mot dung
cu ma éng da sdng tao dé do dubng kinh cua Mat troi. Muc
dich chinh cuia cudn sdch nay la chi ra phuong phap thuin
tién c6 thé bidu dién cdc $6 16n hon s8 cdc hat cat 14p day
toan bd khong gian vii tru.

Acsimet cho ring Qua dit ndm & trung tim vii tru va éng
da tinh khoang cdch tir Qua dat dén Mat tring, tir Mat trang
dén sac Kim, dén sao Thity, dén Miit troi, dén sao Hoa, dén
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sao Moc, dén sao Thd va cudi cing dén nhiing ngdi sao khic.

La nha thién vdn néi tiéng, Acsimet da sdang tao ra nha vil
tru véi hinh c4u réng quay do hé théng may moc bén trong,
dung dé tao lai chuyén déng cha Mat troi, cta Mat tring va
ca ndm hanh tinh.

ACSIMET, NHA HINH HOC LOI LAC

Acsimet da c6 nhiéu phdt minh lén vé todn hoc. Ong da dé
lai nhiéu tdc phdm nhw: “Vé hinh cdu va hinh tru”, “Vé dé do
cde cung”, “Veé viéc cdu phuong parabol”, “Vé cde duwong xodn

~

oc”, v.v...

Acsimet da tinh duoc dién tich nhiéu hinh, thé tich nhiéu
vat thé bing mét phuong phap dic biét, chung th ring éng da
¢6 khdi niém khd rd vé phép tinh vi tich phan, mét bé phan
quan trong cua todn hoc hién dai. Vé mit nay éng da di trude
thoi dai hang 20 thé ki, vi mai dén thé ki thi 17 phép tinh vi
tich phan mai thue sy hinh thanh va phat trién véi Lebnit va
Niuton.

1. Tinh dién tich cia parabel phan

Acsimet 14 ngudi ddu tién tim

ra phuong phdp tinh dién tich

cla parabol phan, chdng han EIN‘
phan ABC giéi han bdi parabol "
ABC va dubng thing AC (H.1)

Qua trung diém I cia AC ké
duong song song IBG vdi truc

(H.1)
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ctia parabol. Acsimet khang dinh ring dién tich phin parabol
ABC bing 1% lan dién tich tam gidc ABC.

Sau day la phuong phdp ching minh co hoc cia éng. Ke
AR // IB cit tiép tuyén CG tai R. Kéo dai CB cat AR 6 D trén
dé diat DE = DC. Bay giv coi CE la don bay c6 thé quay xung
quanh di€m D. Ta ké MP qua diém O tuy y song song véi GI.

Theo tinh chat elia parabol ma Acsimet cho la da biét, tic la

PM_AC_ DC_DE

*
BI =BG, thi NP=NM, DA =DR va PO AP DN DN (*)

Néu bay giv trén ddu muit kia cia don bay tai diém E treo
mét doan TH = PO thi theo luit don bay ma Acsimet tu tim
ra, doan TH can bang véi doan MP. Day ti s6 (*) ching to
ring kh6i lugng clia hai doan thang d6 ti 1& nghich véi céc
cdnh tay don. Diéu nay duing véi moi doan thang ké trong
tam gidc ACR song song vdéi IG.

Do tam gidc ACR gém tat ca doan (tuong tu PM) ma ta ¢6
thé ké trong tam gidc va do phin parabol ABC gom tit ca
doan (tuong tu PO) & trong parabol nén tam gidc ACR phai
can ning nhu phan parabol sao cho trong tam cua né la E,
ngoai ra D la trong tAm chung cua chung.

That thé&, trong tam tam gide ACR 12 K ma DK = g— DC. Vi
cdnh tay don DE ¢6 treo phdn parabol gip 3 canh tay don DK
va do tam gidc ACR cung cdn ning nhu phan parabol nén
tam gidc phai niing gap ba phan parabol. Nhung tam gidc ACR
gAp dbi tam gidge ACD tic gap bon ABC. Vay dién tich phan
parabol ABC b?:ing % dién tich tam gidc ABC.
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|
2. Thé tich hinh ciu H N [
Acsimet di chung to |

rang hinh tru ngoai tiép Q D R

. 1. Q" /
hinh cdu 16n hon 13 1dn ﬁ
u
g A< T cC
\Q
Z
\")

hinh cau (16m, nho & day la
tuong quan thé tich).

Gia st ABCD la hinh K
tron 16n cda hinh cau
(H.2). Xét hinh tron lon
thi hai dung trén dubng

{H.2)

G M E

kinh BD va mit phing vudng géc véi mit phing cha hinh
tron thd nhat, réi hinh nén di qua hinh tron thi hai nay co
dinh A va truc AC, ddy Ia hinh tron dubng kinh EI va cudi
cung xét hinh tru ETHG ¢6 truc AC, ddy la hinh tron lén EL
Bay gib néu MQN la dubng thing tiy y song song véi BD
trong mit phing hinh tron ABCD c4t hinh tron dé tai O va 2,
cit mit xung quanh hinh nén tai P va Q. Thé thi:
UP? + UO? = UA% + UQ? = AO2 = AU.AC (%)
(UP2+ UO?) : UN? = (AU.AC): AC2=AU: AC
Viy ti s6 cla tong (néi vé dién tich) cde hinh tron duong kinh
PQ, ZO va hinh tron duvng kinh MN béng ti s6 ciia AU va AC.
Biy giv lai xét AC la cdnh tay don clia don bay véi diém
tua tai A va cdnh tay don kia AS bing AC, sau dé cdc hinh
tron dubng kinh PQ, ZO, chuyén déng vé S. Khi dé theo (*)
ching s can bing véi dubmg tron MN treo tai tam U ctia né.
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Vi hinh tru EIHG bao gém hai hinh tron dé nén hinh tru
cling ¢an nang bang hinh cdu va hinh nén cung treo tai diém
S. Do T Ia trong tAm hinh tru nén ti s cua hinh tru va téng
“nén v cau” bang ti s6 AS va AT, ticla 2 : 1. Vay hioh nén va
hinh cdu céng lai bang nita hlnh tru. Nhung h1nh nén bang l
hinh tru nén hinh cau bing g hinh tru hay -- hmh tru nho
KLRQ.

Két qua nay cé thé phat biéu cdch khdc nhu sau: hinh ciu
gdp bén 1an hinh nén ddy bang hinh tron 16n cia hinh cdu va
duvng cao bing ban kinh. Tir dé Acsimet rit ra nhan xét la
dién tich mit cdu bang bén l4n dién tich hinh tron 1én. Néu
mbi hinh tron bing tam gide ddy la chu vi hinh tron vh duong
cao la ban kinh thi tuong tu méi hinh cidu phai bing hinh nén
ddy la dién tich méit cau va duvng cao la ban kinh ctia né.

Acsimet da ching minh nhiing k&t qua trén trong cudn
“Vé hinh cdu va hinh tru”.

3. Nhing nghién ciru khae vé hinh hoc

Trong mét hinh ling tru ddy vudng cé hinh tru néi tiép ma
day la hinh tron néi ti€p hinh vuéng ddy lang tru, ta cit lang
tru bing mét mat phang qua tdm ddy dudi va canh ddy trén.
Ta s& dupe mot khéi giéi han béi mat hinh tru, mit phing cit
va mit phang ddy. Khéi nay cé thé tich bang % thé tich cta
lang tru.

Acsimet da néu 1én nhén xét trén van bing phuong phép co
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hoe nhu cdc van dé o trén réi méi ching minh chit che bang
hinh hoe,

Cuéi cling éng con néu thém:

Néu trong mot hinh Igp phuong ¢6 hai hinh tru néi tiép voi
truc vuong goc thi thé tich cia phan chung bing % thé tich
cia hinh lgp phuong.

Ngoai ra éng da tinh duoc:

1) Thé tich khéi phong cdu (sphéroide)

2) Thé tich clia parabdlait phan quay

3) Trong tim cla parabdloit phan quay et boi mit phang
vudng goc voi truc.

4) Trong tim cua nira hinh ciu

5) Thé tich cau phan

6) Thé tich phong cau phan

7) Trong tAm cau phén

8) Trong tam phong cau phan

9) Trong tam hypebdléit phin quay.

Acsimet da ching minh mét cdch chat ché dinh li vé dién
tich parabol phan bang hai cdch: co hoe va hinh hoe. Trong
tdc pham “Vé viéc cdu phuong parabol”, dng da ddnh gid tdng
cac day vo han biang phuong phdp giéi han ho#c bang “phuong
phdp epxilon”. Diéu dé chimg to éng da ¢6 tu duy khd ro vé
todn hoc hién dai. D&i véi Acsimet nhiing diéu trén duoc coi
la “tro choi tre con”.
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NHUNG TIEN DE CUA ACSIMET

A a2

Tién dé “toan thé lén hon bo phdn” cua Oclit cing véi bd
dé clia Acsimet la hoan toan di d€ do dién tich cdc hinh phing
va thé tich cdc khéi da dién. Nhung muén do cung va mit
cong thi phai c6 mét sd tién dé khdc. Lam sao ¢d thé biét
duyc d$ dai duong tron 1én hon chu vi da gide ndi tiép va nho
hon chu vi da gide ngoai tiép? Vi thé Acsimet da néu 1én mét
56 tién dé mai.

C)ng xét nhing dubng cong phfmg giéi ndi ndm hoan toan
vé mét phia clia duong thdng néi hai ddu mut cla ching, va
nhitng bé mit giéi han boi dubng cong nim trong mat phing
déng thoi nim hoan toan vé mét phia clia mat phéng d6. Ong
goi dudng cong va bé mat cung loai nay la “léi cung mét phia”
néu tat ca cdc doan thiang néi 2 diém tuy y cia dubng cong
hoidc ctia bé mét luén nim vé mét phia clia duong cong hoic
ctia bé mat dé, hodc ndm trén ching. Sau dé ong dua ra mot
s tién dé sau day:

1. Trong tdt cd nhitng duong noi hai diém thi duong thing
la ngdn nhat.

2. Néu trong mot mdt phang co hai duong cong lbi cing
phia ma cung ndi hai diém, dong thoi mot dwong bao phu
hodn toan duong kia (chiing c6 thé trung nhau ¢ mot s doan)

thi duong truce sé dai hon dwong sau.

3. Trong tdt cd nhitng bé mdt gici han boi cing mot duwong
cong phdng thi bé mit phdng la nho nhat.

4. Giong nhuw tién dé 2 nhung lai la bé mdt.
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5. Neu hieu hai do dai cia hai dudng, hai dién tich cia hai
mdt, hodc hai thé tich cia hai vat thé khong bang nhau, dugc
ting lén mot so ldn du 16n thi hiéu do cé thé Ion hon dai luong
cho trude ciung logi.

D6 la “tien dé Acsimet” néi tiéng.

Lan diu tién Acsimet da dinh nghia dién tich xung quanh
cua hinh tru dung va hinh nén ding bao ham gita lang tru
néi tiép va ldng tru ngoai tiép theo tién dé 4.

Trong ca hai truong hop 6ng da xay dung hinh tron ma dién
tich bang dién tich xung quanh cGa hinh tru ho#ic hinh nén.
Trong truomg hop hinh tru ching han, ban kinh hinh tron nay
bing s6 trung binh nhén gitra duong cao vh duong kinh hinh
tru.

B4y gio Acsimet méi chuyén qua dinh nghia néi tiéng vé
dién tich mit ciu vi thé tich hinh cdu, dién tich cAu phan va
thé tich quat cau.

vE DUONG XOAN 8¢

N&u mét dubng thing chuyén
dong déu xung quanh mét diém O
¢6 dinh va déng thoi mét diém P
chuyén dong déu doc theo dubng
thdng phdt xuat tir O thi diém P d¢

vach nén mét duong xodn &c (H.3).

Acsimet da néu 1én trong toa dé (H.3)
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cuc tinh chat dic trung cha cde diém cua duong xodn éc¢, sau
d6 xdc dinh tiép tuyén tai mot diém tiy y cia dubng xodn 8¢
va cudi cing tim dién tich phan mat phing giita hai bdn kinh
tiy ¥, gitra hai vong Xodn lién tiép hodc & trong vong dau tién
cua dubng xoan Ge.

Trén (11.3) ta thiy ro 1a dién tich néu o trén nam gitra hai
téng cua cdc hinh vién phan (“téng trong” va “téng ngoai”).
Diéu khé khin duy nhat trong viée chiing minh la tinh téng cua
day: 12+ 22+ 3%+ ..+ n? O day Acsimet di néu lén céng thiie:

la®+ (Z2af+(3ay+...+(nay¥]=n(naf+(na‘+afa+2a+3a+..+na)

HINH “CON DAO NGUGI THO GIAY”

Xét hinh “con dao nguwi tho gidy” gidi han boi ba ntra duong
tron timg déi tiép xuc nhau (H.4) tai cde dau miit. Hinh nay
bing hinh tron duong kinh BD. Doan BD chia hinh thanh hai
phéan: hai hinh tron nbi tiép trong hai phin dé bing nhau.
Acsimet da néu ra phuong phdp biéu thi duong kinh cia hinh
tron ndi tiép trong hinh “con dao nguvi tho gidy” theo dé dai
AC néu cho biét ti 6 ma D chia doan AC.

B
A B ¢
p F
E
C D A
(H.4) {H.5)
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Ngoai ra Acsimet con trinh bay mét ménh dé tuyét voi.
Kéo dai day cung AB ctia mét duong tron tuy ¥ mdt doan BC
bang bdn kinh va ké qua C dubng kinh FDE. Thé thi cung AE
1én gap 3 cung BF (H.5). Cdch ching minh rat don gian:

ADE = DAB + ACD = ABD + BDC = 2BDC + BDC = 3 BDC

Dua vio ménh dé nay ta cé thé chia mét cung AE cho trude
thanh 3 phan bing nhau nhu sau: k& dusmg kinh EF rdi doan
BC sao cho BC bang bdn kinh r (ching han dung thude trén
¢6 hai vach cach nhau r) va CB kéo dai di qua A. Khi dé cung

o N 1 m—
BR sé bang 3 cung AE.

DUNG DA GIAC DEU 7 CANH

Acsimet da néu ménh dé sau:
Gia sur ta ke duong chéo BC cua hinh vuéng ABDC (H.6)
roi tir D ke duong hoanh DTEZ sao cho hai tam gidac DTC va
ZAE tuong duong. Tt T ha TK vuéng goc véi AB. Goi cac
doan thang ZA, AK, KB theo thi tu 1a x,y,z. Ta sé duoc nhiing
dinh Ii sau day vé dién tich:
AB.KB = AZ% hay (y + z)z = x? (1)
ZK.AK = KB? hay (x + y)y = z? (2)
Dé dang chiing minh cdc ménh B

K
. N .. T

- dé nay bang cach xét nhiing tam gidc z ' ¥ /
i

tuong duong. Acsimet khong néi gi

vé cdch dung duvng hoanh va cdc

doan x, y. Nhung diéu nay khéng
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khé hiéu néu ta sir dung thiét dién cénic. That thé, néu dity
4 z = a thi cdc phuong trinh (1) va (2) c6 thé viét:
a(a - y)=x* (3)
(x+yly=(a-y) (4)

Trong hé toa dj vuong géc
thi phuong trinh (3) biéu thi
mdt parabol, con phuong
trinh (4) biéu thi mét
hypebol. Hai dutng cong nay

cit nhau tai ba difém nam
trong gée vudng thit nhat.

Dén day Acsimet méi dung

tam gidec AKH c6 canh day la

AK = y va hai canh bén la

. AH = x va HK = z (H.7). Ve

dubmg tron ngoai tiép tam gisc BHZ, Acsimet da khing dinh

ring doan BH chinh la canh clia hinh bay canh néi tiép trong
duong tron do.

That vay, gia st BHLZGEF 12 hinh bay canh da dung duoc
va dubng chéo BZ cit HE va HG tai K va A, con BG cit HE tai
T. Lai goi cdc doan ZA, AK va KB ctua duong chéo ZB la x,y va
z. Thé thi ta ciing duge AH = x, HK = z. Goi o la géc ndi tiép
chdn cung ma day la canh hinh bay canh. Tirba tam gidc dong

dang ZHK, HAK va HTA (chuing c6 mét géc bing o va mdt géc
z y z X

bing 2a) suy ra cdc t 1 thie: =" » —=7—— tuong duong

X+y z X Yy+zZ
vai (2) va (1).
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ACSIMET, NHA CO HOC Vi DAl

Trong tdc phdm “Vé sy cdn béng cua cdc hinh phing”
Acsimet lan ddu tién da trinh bay mét cdch légic va chiit che
dinh lu4t ndi tiéng vé don bay xuit phdt tir mét day tién dé:

“Hai dai lugng cdn bdng nhau néu cdc khodng cdch cua
chiing (dén diém tya cia don bdy) ti ¢ nghich vdi trong luong”.

Str dung dinh luét nay cé thé xdc dinh trong tim cia hinh
binh hanh, hinh tam gidc va hinh thang, trong tam clia parabol
phan, ciua phan dién tich parabol bao ham giita hai duong
thﬁng song song.

Trong tdc pham “Vé cdc vdt ndi”, Acsimet bit ddu dua ra
dinh luat vé dp luc clia chat 1ong trén vat bi chim trong né ma
ti trong nho hon, bang hodc 16n hon ti trong cia chat long.

Nhu vay Acsimet con 1a mét nha co hoc vi dai. Riat nhiéu
sdng ché& va phdt minh co hoc clia éng da néi tiéng trén thé
giéi nhu: cdi vit Acsimet, hé théng don bay, rong roc va dinh
vit d€ nang vh chuyén cdc vat ¢6 khéi lwong 16n, xdc dinh
thanh phén hop kim béng cdch nhing vat trong nude, v.v...
Ong da giai quyét duve nhidu van dé khé nhat cla thoi d6 vé
khoa hoc va ki thuét.

CAC KHOI DA DIEN NUA BEU

Acsimet ¢on nghién ciu cdc khoi da dién nira déu gidi han
boi:

4 tam gidc déu va 4 luc gidc déu

hoéc 8 tam gidc va 6 hinh vuéng,
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hoiic 6 hinh vudng va 8 luc giac,

hoiic 8 tam gidc va 6 bdt gidc,

hofic 8 tam gide va 18 hinh vuéng,

hoidc 12 hinh vuéng, 8 luc gidc va 6 bat gidc,
ho#c 20 tam gidc va 12 ngi gidc,

hodc 12 ngii gide va 20 luc giac,

hodc 20 tam gidc va 12 thap gidc,

hodc 32 tam gidc va 6 hinh vubéng,

hofic 20 tam gidc, 20 hinh vudng va 12 ngii gidc,
hodc 30 hinh vuéng, 20 luc gide va 12 théap gide.

ACSIMET NHA YEU NUGC NONG NAN

Acsimet 1a ngudi yéu nude thiét tha. Ong da tham gia bao
vé qué huong chéng bon xAm luge La M4, da lanh dao viéce
xay dung cdc cong trinh ki thudt phic tap va sing ché vii khi
phue vu khdng chién. Nha van c6 Hi Lap Plutaro da ta lai
viée quan doi La Ma bi ddnh tra & thanh ph¢ Xiracudo nhu
sau:

“Khi quan La Ma bit diu nhiing cudc tién cong tir trén dat
lién cling nhu trén bién, nhiéu nguoi dan Xiracudo cho ring
khé c6 thé chdng lai mot déi quin hung manh nhuvay. Acsimet
lién cho md cdc mdy mée va vii khi du cdc loai do 6ng sdng tao
ra. Thé la nhimg tiéng déng khiing khiép, téi tip gidng xuéng
diu cdc dbi quéan di bing dubng bs. Cing hic d6 ¢6 nhing
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thanh xa ning uén cong giéng hinh chiéc sung dugc phéng tir
phdo dai, lién tiép roi xuéng tau dich.

Tuong La Ma phai ra lénh nit lui. Nhung bon xam lupc
cing khéng thodt khoi tai hoa. Khi cdc doan tau dich chay
gan dén khoang cdch mét mii tén bay thi Acsimet ra lénh
mang dén tdm guong sdu mit. Cich tim guong nay mét khoang
6ng dt cdc tdm guong khdc nhd hon, quay trén cdc ban 1é.
Ong dat tdm guong gitta cdc tia séng cha Mat troi mua he.
Cdc tia sdng tirguong chi€u ra da giy nén mét dam chdy khing
khiép trén cdc con tau. Doan tau bién thanh ddm tro. "

Cau chuyén nay tuong la hoang duvmg. Nhung dén nim
1777 nha todn hoc néi tiéng Bu-phéng méi ching minh duge
ring diéu d6 ¢6 thé xay ra. Bing 168 chiéc guong, trong nhiing
ngay ning théng tu, 6ng da dét chay mot ciy to va lam néng
chay chi o cdch xa 45 mét.

ACSIMET, MOT CONG TRINH SU SANG TAO

Nha vin ¢6 Hi Lap Aphiné da ta quang canh céng truong
déng tau thuy clia Acsimet nhu sau:

“Nha hinh hoc Acsimet duge giao déng mét chiée tau to
bang 64 chiéc tau thuong. Tat ca moi thi can thiét, cdc loai gb
quy duye cho tir khip noi dén. Nhidu tho déng tau ciing duoc
triéu vé day. Moi viéc duve tign hanh rat nhanh chéng, ¢6 qui
ct, nén chi sau nira nam da tam xong mét nira tau. Riéng viée
ha thiy tau nay, moi nguvi ban cai rat nhidu: 1am sao ¢6 thé
dua duoe mét con thu 16n nhu vay xuéng nuse?
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Nhung Acsimet di ding truc quay dé kéo con tau véi rat it
nguwi gidp viée. Chiée tau khéng 16 nay 6 day du tién nghi,
nhunhi bép, nha in, ¢hd dao choi, kho luong thye, thu vién,...”.

CAlI CHET CUA ACSIMET

Acsimet vdn tham gia bao vé thanh ph8 qué huong. Quan
xam luoc tan bao ¢6 ddnh phd, nhung khéng thé tién lén duoc.
Chiing ben dung cdch vay thanh dé ngin chian moi dubng tiép
té.

Mia thu nam 212, truée Céng nguyén, thanh Xiracudo bi
ha sau hai nim bi viy ham. Quan La Ma xdng vao tan sat
nhan dan rdt da man. Trong hic Acsimet dang ngéi trén bai
cat mai mé tinh va vé hinh thi mét tén linh La M4 da cam

gido dim chét 6ng.
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APOLONIUT
(APOLLONIUS)

Apéléniut Ia mét nha hinh hoc néi tiéng ¢é Hi Lap ma ching
ta da timg quen biét khi hoc vé duwong tron Apoloniut, quy
tich nhing diém ma t{ s6 khoang cdch téi hai diém c6 dinh
cho trude bang mdt hing sé.

Ong sinh khoang niam 210 truse Céng nguyén. Thud nho
dng sang Alécxingdri va hoc todn véi cdc hoc tro eta Oclit.
f)ng da 1ap nén ly thuyét vé chuyén dong cia Mdt trang va dé
lai cho cde nha thién vin nhiing bang tinh todn givip tinh duoc
vi tri ca Mit troi va Mit trang trong thoi gian nhat thyue va
nguyét thuye.

TAC PHAM “CONIC” NOI TIENG

Ong da viét tdc phAm “Conic”, tuc 1a “Thiét dign conic” sau
nay duoc dich ra tiéng Anh va Phdp duéi dau dé “Cde duong
conic cua Apbloniut”,

Chinh éng da tim ra dau tién phuong trinh y? = px déi véi
parabol, ma bay giv ta goi 1a phuong trinh chinh tic clia
parabol trong do p goi ]a tham s6 tiéu.
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0 Ong ciing da dua va duong cénic mot
s& danh tir méi. Ong goi duong trung binh
AA’ (H.8) 1a tém cla thiét dién conic,
dutng thing di qua tam C theo phuong
tung dé duoc goi la duong kinh lién hop
ciia AA".

Trong elip, duong kinh lién hop cat elip
tai hai diém D va I'’. Ong da ching minh

- hai duong kinh lién hop c6 thé thay thé
-8 cho nhau.

Ong cing da dua ra khdi niém hypebol lién hop. Tix d6 6ng
phét bidu mét cdch don gian tat ca dinh 1y vé dubng kinh lién
hop déi véi hypebol ciing nhu d6i véi elip.

Ngoai tdc phAm “Cénic”, Apbléniut con mot s6 tde phdm
khdc sau day:

1. Vé thiét dién theo ti s6 cho trudc

Ong da xét bai todn: “Cho hai dwong thing trén méi duong
cho mét diém; qua mét diém thit ba bdt ki ta phdi ké mét duong
théng sao cho né dinh ra trén hai dwong thang da cho (tinh ti
nhung diém dd cho) hai doagn theo mot ti sd cho truoc”. f)ng
phan tich bai todn dé din téi phuong trinh bic hai, sau d6
tdng hop bing cdch giai phuong trinh bac hai va ching minh
bai todn c¢é nghiém la 86 thuc.

2. Vé thiét dién c6 dién tich cho trudc

3. Vé xac dinh thiét dién
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4. Vé cac ti€p diém

Ong néu ra bai todn néi tiéng vé tiép tuyén sau day: “Cho
ba vdt thé, moi vdt thé cd thé la diém, dwong thang hodc duong
tron. Hdy tim duwong tron di qua méi diém dd cho va tiép xic
voi diong thiang hodc duong tron da cho”.

5. Vé quy tich phing

6. So sanh khéi muei hai mat va khéi hai mwoi mat

Néu khéi 12 mit va khai 20 mit cing néi tiép trong mét
hinh cdu thi ti s¢ dién tich bé mit cta ching bang ti s6 thé
tich cia ching.

7. Vé duong xodn &c
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BECNULI
(BERNOULLI)

Hoc vé bat ding thic ching ta déu biét bat ding thic
Beenuli: (1+x)™> 1 +mxnéu m nam ngoai khoang tir 0 dén 1
va{l+x)™<l+mxnéu0<m<1l(mlasohitutivax >-1).

Chiing ta hay lam quen véi dong ho Becnuli o Thuy Si.
Di€m lai lich s véin héa khoa hoc thé giéi, mét trong nhimg
7ia dinh c¢6 nhiéu thé hé lién tiép cdc nha khoa hoc, vin nghé
si ndi tiéng la gia dinh Becnuli. Gia dinh ndy dd cé 9 nha
todn hoc trong do 5 la vién ST ma néi tiéng nhdt la lacép va
Idgan Becnuli.

Dic biét trong suot 250 nam & truong Dai hoc Bazen Thuy
Si lic nao ciing ¢6 gido su thudc dong ho Becnuli, va dong ho
nay da lanh dao bé mén todn o truong Dai hoc dé trong hon
100 nam, tir ndm 1687 véi Iacép Becnuli cho dén niam 1790
véi I6gan II 1a con trai cua Iégan Becnuli.

Bay gio chiing ta hdy néi vé hai anh em lacép va Iogan,
nhing nguvi da cung Niuton va Lebnit mo ddu mét thoi ki
mdi cia todn hoc, v6i su xudt hién ciia phép tinh vi phan va

su ra doi cua giai tich todn hoc.
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lacdp Becnuli sinh ngay 27 thang 12 nam 1654 va mat ngay
16 thdng 8 ndm 1705. T nho 6ng da théng thao nhiéu ngoai
nglt nhu cde tiéng Duc, Anh, Phdp, Italia, La tinh va Hi Lap.
Ong ham thich hoc todn, nhung phai tu hoc todn mét cach
vung trém vi bé 6ng khéng muén 6ng hoe toan. Nam 17 tudi,
ong do tién s triét hoc va da ¢6 mét coéng trinh dau tién vé
toan.

Nam 1676 éng di du lich nhiéu noi trén thé gisi, thim Thuy
Dién, Italia, Phdp vh song o Gionevo 20 thdang. Nam 1680 6ng
tro vé Bazen va trong hai nam lién 1681 va 1682 6ng cong bo
hai céng trinh vé& thién vin. Nam 1687 éng duoc cir lam gido
su todn hoc ctua trutmg Dai hoc Bazen.

I6gan Becnuli em cua lacép, sinh ndm 1667. Sau khi hoc
xong trung hoc, bé éng cho di hoc buén bdn va hoc thém tiéng
Phdp & thanh phé Nepxaten. Mot nam sau, Io6gan bd vé nha vi
khéng thich nghé budn bdn va vao hoc dai hoe. Nam 18 tuéi
ong bao vé ludn 4n tién si vén khoa. Theo loi khuyén cta anh,
Iogan bat dau quan tam dén toan hoc. Chi sau hai nam I6gan
da doc hau hét cac tdc pham cia cdc nha todn hoc cd va duong
thoi.

Nam 1687 hai anh em lacop va Iogan nghién ciu bai bao
méi nhét cia Lebnit vé “giai tich cde vo cung bé”. Lic ddu ca
hai khéng hiéu hét bai bdo dé nén da viét thu cho Lebnit &
Handvro dé nghi giai thich mét s§ diém trong bai bdo do.
Nhung luc dé Lebnit méi nhian dupc thu cliia hai anh em
Becnuli. Trong thoi gian cho doi, hai anh em da khéng can
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dén sy gitip do ctia Lebnit. Ho da tu tim hiéu dé ndm ving bai
bso va da phat trién nhidu ¥ cta Lebnit. Hai anh em da sk
dung phép tinh méi nhy d& giai mét s8 bai todn 6 két qua rat
tot.

Tir nam 1693 Lebnit va Iégan biat dau trao doi thu tir véi
nhau cho téi khi Lebnit mat. Nam 1745 nhimg buc thu dé
duoc xuit ban thanh 2 tap. Trong 88 luong khong 16 15 nghin
biic thu ma Lebnit trao déi véi edc nha khoa hoc thi s6 thur
trao déi véi Iégan Becnuli chiém mét phan déng ké va ¢6 y
nghia lén déi véi lich st todn hoc.

Nhing ¢éng trinh toan hoc cia hai anh em Becnuli d& s6m
dua ho 1én vi tri nhitng nha todn hoc hang dau cua chéau Au
thoi bay gio. Vi vay nam 1699 khi Vién Han lam Khoa hoc
Pari lan ddu tién chon vién si nudc ngoai thi trong danh sdch
cde vién sinay ¢6 tén hai anh em Beenuli. Va dong ho Becnuli
da c6 mdt ¢ Vien Han lam Pari suét 31 ndm voi lacédp, Iogan
va hai con clia Iégan 1a Danin I va Iégan IT.

Tir nam 1687 Iacop la chl nhiém khoa todn truong Dai hoc
Bazen va d&n nam 1705 khi Iacép mat thi Idgan Iic dé o Ha
Lan duoc moi vé thay thé anh trong chic vu dé.

Khi Lebnit néu lén y kién méi vé giai tich cde vé cung bé
thi nhiéu nha toan hoc duong thoi hoai nghi, tham chi cé nguoi
phan déi, chéng lai. Nhung anh em Becnuli da ung hd va lao
vao khai thdc nhitng y hay clia Lebnit, van dung tai tinh
phuong phdp méi nay dé giai quyét nhiéu van dé, nhiéu bai

todn cua toin hoc va cla cdc nganh khde, do dé da chung
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minh tinh uwu

f F e E MAK L ‘
viét cua phuong
phap maéi.
d > Iacop da giai
9y bai todn “Tim
M (H.9) duong cong tao

i boi mot day
ddng chdt duge c6 dinh ¢ hai ddu” bang phuong phdap cla giai
tich toan hoe.

Nam 1686 Lebnit néu 1én bai todn sau: “Tim duong cong
vach nén boi mot vt ning di chuyén tie mot diém cao dén mot
diém thdp (khéng cung trén mot duong thiang diing) sao cho
thoi gian di chuyén la ngdn nhdt”.

D6 1a dubng cong ADC (H. 9). Trong thoi gian ngan Dt vat
ning da tir vi tri D téi d, tix vi tri C téi e. Cdc cung Dd va Ce c6
tinh chét la cdc hinh chiéu clia chiing trén hai duvng théng
ding Gd va Hc thi bing nhau theo diéu kién bai todn.

Iégan da chuyén bai todn co hoc nay thanh bai todn thuin
tiy hinh hoc rdi tim duong cong ¢é tinh chat hinh hoc da cho.

e Phdan dau bai todn - Chuyén bai todn co thanh bai todn hinh.

Gia surtiép tuyén ke tir D cat truc AF 1a DK, ke tir C 1a CL.
. sy 2 . Dd Dd Hce ’
I6gan viét hang dang thic phu: Ce He' Co
Xét cde tam gide déng dang ta c6:

Dd_DK . Cc CL

Dd_DK 'Dd_Gd DK FC
dG DE "* He FC

T4 G He DE CL

Suy
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Gd D K FC
Nhung theo gia thist thi —=1; vi thé: Dd_DR k¢

Hec Ce DE’ CL
DK CM va Dd_CM
Qua C ke CM // DK. Ta c¢é: DE-Cr VY e CL

. Dd . y C e e
V1 At bang nhau nén o bang t1 86 vin toc, va t1 6 binh

phuong van téc bing ti s6 d6 cao (theo mét dinh luat c6 trude
dinh luit Galié).

D& _CM’ _ED

cE CI2 “FC

Haé thiic nay biéu thi tinh chat hinh hec thuan tiy eia duong

cong. Puong cong phai tim cé tinh chat 1a: néu tai cde diém
thy ¥ C va D ta ke cdc tiép tuyén CL va DK réi ké doan CM
cr_cr
CM* DE°
e Phdn hai cia bai todn - (Giai bai toan hinh hoc)

song song véi tidp tuyén DK thi phai ¢é ding thic

I6gan da tai tinh dua bai todn vé viéc nghién ciu loai nhing
bai todn nguoc trén cdc tiép tuyén. Ong da giai nhu sau:

Gia st AE = x (géc toa d6 phai la diém A), ED =y, thé thi
GD = dx va Gd = dy. C6 thé coi diém A ¢6 dinh va nhimg di
kién dé ciia né la khong déi.

Goi CF = a, CL = b. Theo hinh vé: Dd = Vdx* + dy*

Xét hai tam gidc dong dang GDd FCM ta suy ra:

GD_FC . .
Dd CM’ e 2+ CM
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Tirds:  cpp-29x+ra’dy’
dy*

Sy doi hoi déi véi duong cong la:

b* a
CM2 :; ’ hay bzydy2 - anyz = asdxz

Vay bai todn dan t6i mét phuong trinh vi phén.

Iacép da néu lén mét bai todn néi tiéng, dd 1a “bai fodn
ddng chu” quen thuéc véi ching ta ngay nay: “Qua hai diém
A va B hdy vach mot duong khép kin, sao cho vdi chiéu ddi
cho trudc dudng dy bao mét dién tich lon nhdt”. Rd rang cong
cu giai tich v cing bé da to ra rat c6 hidu luc d€ giai cdc bai
todn nay.

Hai anh em Becnuli di cé nhiéu déng gép quan trong vio
nhiéu nganh khoa hoc khdc nhau, ngoai gii tich todn hoec.
Tacop da c6 cong hién 16n vao If thuyét xdc sudt véi “so dé
Becnuli”, “dinh I Becnuli” néi tiéng. Iogan da déng gép xuit
sdc vao todn hoc, co hoe, vit 1i, dong luc hoc chit 1ong. Trude
khi m4at vao tudi 80, Iégan vin giir théi quen lam viée sudt
ngay dén tan nia dém. Ong da dé€ lai mét ngudi hoe tro ma
éng rit yéu quy, dé la nha todn hoc vi dai Ole.
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BODU
(ETIENNE BEZOUT)

Hoc vé da thife, chuing ta da timg lam quen véi dinh li sau
day mang tén nha toan hoc Bodu:

“Sé du cia phép chia da thiic:

— -1
P(x)=ax"+a, ,x" '+.. +ax+a,

cho nhi thite (x —a) bang gid tri cia da thitc P(x) khi x =a”.

Nhi todn hoe Phdap Bodu sinh ngay 31-3-1730 vh mét ngay
27-9-1783. Tir niam 1763 6ng bit dau day todn trong quan doi
Phdp & cdc trubng hai quan va phéo binh. Céng trinh chi yéu
clia 6ng la dai s8 cao cdp. Ong da néu ra li thuyét vé dinh the
trong viée gidi hé phuong trinh bac cao, ching minh dinh i vé
hai duong cong bac m va n cit nhau khéng qud m.n diém.

Tdc pham “Gido trinh todn” cia Bodu (tir 1764 dén 1769)
gdm 6 tip duoc phé bién o Phdp va & nude ngoai cho téi nam
1848, Tén 6ng duoc dit cho mét trong nhimg dinh 1{ co ban
cla dai 6.

Trong linh vuc dai s6 so cip, Bodu da phét trién phuong
phép thira s6 v6 dinh dé giai hé phuong trinh.

Ong da 1a vién si Vién Han 1am Khoa hoc Pari n&m 1758
khi méi 28 tuéi.
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BUN
(GEORGES BOOLE)

Mbét cau tric dai s6 ¢6 nhiéu ¥ nghia
quan trong vé 1y thuyét cing nhir vé thue
tién, dé 1a dai s6 Bun. Tir dau thé ky 20
dén nay, dai s6 Bun ngay cang duoc ing
dung réng rai trong légic toan, ky thuat
dién, mdy tinh, ly thuyét tu déng v.v....

Dai s6 Bun mang tén nha todn hoc

Anh 12 G. Bun dua ra 1an dau tién nam
1854.

G. Bun sinh ngay 2-11-1815 ¢ Lanhcén. Bun la con mét
nguii ban tap héa nén chi duge hoc trong truvng hoc clia con
nha ngheo. Méi 12 tusi Bun da dich duoc nhimg bai trubng ca
tiéng La tinh ra tiéng Anh vi Bun da bb rat nhiéu céng stc dé
tu hoc rédt gioi hai thi tiéng La tinh va Hy Lap; la hai thi
tiéng chi duge hoc trong cdc truong danh cho con nha quyén
quy, thuong luu.

Nim 16 tudi, Bun da phai tim viéc 1am mong thodt canh

ngheo nan cia gia dinh bing cich vira day hoc vira tu hoc.
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Chinh cha éng da truyén cho 6ng nhimg hiéu biét dau tién vé
todn va thic tinh éng dé tdm nghién cuu todn hoc. Nam 20
tudi 6ng mé truomg tu day todn. Ong da phdt minh ra mét hé
thing thue dung vé logic hinh thifc (hay la logic todn), ra suc
tu hoc todn hoc.

Nam 1848 Bun cho xudt ban tap “Gidi tich todn hoc cia
logic” va bat dau noéi tiéng tir d6. Cudn sdch nay duge nha
toan hoc néi tiéng bay giv la Do Modcgang ddnh gid 1a mot
¢ong trinh cua mot nha todn hoc bac thay. Ong vira day hoc,
vira phung dudng cha me, via tiép tuc say sua nghién citu
trong hoan canh khé khin thiéu thén.

Nam 1849, Bun duoc chi dinh lam gido su todn tai truong
dai hoc ctia nit hoang. Cuéc doi 6ng da chuyén sang giai doan
méi. Nam 1854 6ng cho xudt ban tdc pham néi tiéng “Cdc
dinh luat cia tw duy”, ngudn goc cua dai s6 Bun. Mot ndm
sau 6ng két hon véi Mari Evoret v sinh ra nha nir van si
Eten Lilian Bun, (thubng goi theo ho chéng la Véinit, nha
cdch mang nguoi Balan) tac gia cubn “Rudi trau” ndi tiéng.

Bun mat ngay 8-12-1864, tho 49 tudi. Cudc dovi va sunghiép
ctia Bun la mot tAm guong sdng vé tinh thin khic phuc khé

khan, say mé nghién ciu, kién nhan tu hoc.
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BUNHIACOPXKI
(VICTOR TAKOVLEVITCH BOUNIAKOVSKI)

N6i dén cdc bat ding thiic quan trong
trong dai s0, ta thuong nhic t6i va van
dung bdt ddng thic Bunhiacopxki sau day:

Vi moi a, b ta 6 bat ding thitc:
(@,b,+ab,+.. +ab F (@, +a, +... +a° )x

X (B2 + b, + .4 b?)

Dang thikc xay ra khi va chi khi:

a, :kbr’ a, :kbz’ s @, :kbn

Nha todn hoc Nga Bunhiacoépxki sinh ngay 16-12-1804 la
vién si Vién Han 14m Pétecbua tir khi méi 24 tudi va sau nay
tro thanh phd chi tich clia Vién tir nam 1864 cho téi nam
1889 la néim 6ng mat. Ong mat ngay 12-12-1889.

Tir nam 16 tudi dén 21 tudi 6ng da theo hoc & Pari, lic dd
¢6 nhiéu gido su néi tiéng day nhu Laplaxo, Phurié, Cési,
Logiangdro. Ong bao vé luan 4n tién sT todn tai Pari vao nim
1825 hic 6ng moi 21 tudi.

Tré vé nudc, & Pétecbua ong da hoat déng tich cuc trong
linh vure gido duc, giang day todn cho dén nam 1846, Trong 15
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nim sau, tir 1846 dén 1859 dng day tai trubng Dai hoc
Pétecbua, phu trdch cdc mon co hoc giai tich, Ii thuyét xac
sudt va giai tich toan hoc. Bat ddu tirndm 1858, ong tro thanh
chuyén gia quan trong cta chinh phu vé cdc van dé thong ké
va bao hi€ém.

C6 thé néi ring linh vue hoat dong cha éng rat rong lén va
diy k&t qua tot dep. Ong da c6 dén 168 cdng trinh nghién
ciu. Cong trinh wu viét cha Bunhiacopxki la ii thuyét 6, 1
thuyét xdc suat va ung dung. Ong con nghién ciu nhiéu vé
giAi tich, hinh hoc va dai s6, quan tam ca dén tinh todn trong
thuc tidn; gép phan vao viée cai tién cde tinh todn cua nude
Nga.

Tac pham 16n cla ang la “Co s¢ cia li thuyét xdc sudt”
(1846) trong d6 ¢6 nhidu phan déc ddo, nhat la phan lich sur
phat sinh va phdt trién mén xdc suat, phan ing dung quan
trong clia xdc sudt trong van dé bao hiém va dén s6 v.v...

Mot loat céng trinh clia 6ng vé thang ké, xdc sudt da gép
phin ddng ké vao su phdt trién caa li thuyét thong ké o nudc
Nga. Cdc cong trinh vé 1f thuyét sd véi mét s khdi niém méi
da mang lai sw hap d4n ddi v6i mon nay vao thé ki thu 19,
Trong hinh hoc éng cing 43 nghién ciru vé li thuyét cac duong
song song.

Cung véi Oxtrégratxki va Trébusep, 6ng da cé vai tro 16n
trong viéc nang cao trinh dé khoa hoc cla viéc giang day toan
& dai hoc va mo réng pham vi chuong trinh todn o dai hoc.
Ong da viet tap “Nhung bai gidng vé todn li thuyét va todn
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ung dung” c6 gid tri 16n doi véi viée giang day todn ciing nhu
déi véi tir vung khoa hoe. Ngoai ra d6i véi nha truong phé
théng Bunhiacopxki da viét cuén sdch gido khoa “S6 hec”
(1844) va cudn “Chuong trinh va tém tdt mén sé hoc”.

Ong 1a héi vién danh du ciia tat ca cdc truong dai hoc Nga,
cta nhiéu héi khoa hoc, déng thoi la phé chd tich Vién Han
1am Khoa hoc va Vién da dat ra giai thudmg mang tén éng cho
nhimg tac pham todn hoc ¢6 gid tri 16n.
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CANTO
(GEORGE FERDINAND LOUIS PHILIPPE CANTOR)

Zénéng da quan tadm dén 3 vin dé:
van dé vo6 cing bé, van dé vé cuc va
van dé lién tuc. Nhiéu b 6c 16m cha
mdi thé he da 1an luot nghién cdu tiép
ba van dé nay nhung khéng thanh
¢ong. Ba nha todn hgc Vayostraxo,
DPédokin va Canto da giai quyét duoc

hoan toan ba van dé néi trén.

Canto sinh ngay 3-3-1845 tai Xanh-Petecbua. Bé éng sinh
& Coépenhaghen nhung ca thoi nién thi€u sdng o Xanh-
Petecbua, sau dé bi bénh phdi, da tir gia nudc Nga dé vé nude
Dic & Frangfoxuyalomanh cho téi khi mat. Me éng la mot
nghé si, em trai la nghé s7 duong cim, em gdi 1a hoa si.

Thai ning va su ham mé todn hoc cha Canto boc 16 kha som
(trude 15 tudi). Ong hoc dai hoe tai Zurich nam 1862 va nam
sau do bd mat nén 6ng lai vé& hoc tai Beclin. Luan dn tién si
ctia 6ng phép trién mét didm khé ma Gauxo da dé ra mét
bén, dé 1a nghiém nguyén cia phuong trinh vd dinh:
ax? + by? + czt = 0 voi a,b,c la nhitng s6 nguyén cho truoc.
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Chua day 30 tudi, Canto da cong bé ly thuyét vé nhom vé
han, gdy nén mét chan déng lén trong gidi todn hoc véi nhimg
tim toi sdng tao méi me. Tir 1874 dén 1884 (tir 29 dén 39 tusi)
Canto di hoat dong tich cuc & trubng dai hoc Hale.

Néu r thoa man mét phuong trinh dai s§ bicn cd hé s6 1a
nhimg s6 hiru ti nguyén va néu r khong thba man bat ci phuong
trinh nao khdc cling loai véi bac < n thi ta cho rﬁng r la méot
s6 dai s6 bac n.

Diéu nay ¢6 thé tdng quat hoa vi dé dang chung minh ring
tat ca nghiém cla phuong trinh dang:

CX"+e X" T+ +c X+ c,=0
trong dd c 1a nhimg s6 dai s6 cho trude (da dinh nghia trén
day) la mét 6 dai s6. Theo dinh 1y nay thi tat ca nghiém cla
phuong trinh:

(1-3V-1)x* —(2+5J17)x + 490 -0

la nhing s6 dai 58 vi tat ca hé s6 cla phuong trinh déu
nguyén (hé s6 thinhat thoa man x?— 2x + 10 = 0, hé 50 thit hai
thoa man x? - 4x - 421 = 0, hé s6 thi ba théa man x*— 9=0va
chiing theo thit tu 11 bc 2, 2, 3).

Canto da ching minh ring nhém tat ca sé nguyén hiru ti
1; 2; 3;.... chua dung cdc phan tir cia nhém tat ca sé dai sd.

Ly thuyét cua Canto vé vé cuc thuc va vé s6 hoc mai gan
dén cudi doi ong méi duoc thira nhan. Néu ong con séng dén

ngay nay thi éng sé tu hao chinh ddng vé sur xAm nhap ly

thuyét cla 6ng trong tat ca cdc nganh cua todn hoc. Ong da
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tung néi “Thuc chdt cia todn hoc ndm trong sy tu do cia né”.
Cube cdch mang trong todn hoc hién nay la su khing dinh
méi cia su tu do nay.

Canto mat ngay 6-1-1918, tho 63 tudi.
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COSI
(AUGUSTE LOUIS CAUCHY)

Trong sach gido khoa todn hoc phd
théng, tén tudi cia Cosi duve nhic dén
thuong xuyén véi bdt ding thic Cosi:

“Giza s6 trung binh cong va sé
trung binh nhdn c6 bat dding thuc sau:

Xp+Xy 4%, m
—_— > WX,

n

(x>0,i=12,.n)
Ddu bang xdy ra khi: x, =x,=..=x"

n

CUOC DOI EO LE CUA COSI

Cosi sinh & Pari ngay 21 thing 8 nam 1789. Nha tosin hoc
day 6c sdang tao nay cé rat nhidu cong trinh todn hoc, chi thua
Ole ma théi. Nhimg nha todn hoc hién dai tiép thu duve &
Cési hai diéu “canh tan” ndi bat trén con duong nghién citu
todn o thé ki thit 18. Diéu canh tan diu tién la dua su chit
ché vao giai tich todn hoc, ma trude dé cdc nha todn hoc qua
dé dai.

44



Didu canh tan thy hai, d6 la di vao mét hudng trdi nguoc:
giai tich t6 hop. Tur phuong phap cia Lagring trong li thuyét
phuong trinh, Cési da rit ra duoc cdi tinh tiy dé hé thong
thanh nhimg co s& ddu tién cla li thuyét nhom. Ong da nhin
th&y trong tinh 461 xing clia cdc cong thiie dai s6 nhiing phép
todn va tinh chat caa ching dan téi li thuyét nhém. Ngay nay
I thuyét so cAp dé tuy khd phiic tap da cé vai trb rat quan
trong trong nhiéu linh vuc toan hoc, tir li thuyét vé phuong
trinh dai s6 cho t6i hinh hoc va I thuyét cau tric nguyén ti.

Cuée doi va tinh tinh cia Cosi gidng nhw cua chang “Dong
Ki-sot” ddng thuong, khong biét nén khdc hay nén cuoi. Ong
la anh ch cua 6 em trong mét gia dinh Thién chuia gido. Thoi
nién thidu ciia 6ng trai qua cude cich mang o Phdp. B4 Cési
phai dem ci gia dinh vé qué, phai thubng xuyén song bang
hoa qua va rau tu tréng. Do dé ma Cési 6m yéu luén vi suy
dinh dubng.

Thoi gian séng 4n dat nay khoang 11 ndm. B& Cési phai
dam nhan viéc day con céi hoc. Ong thuvng soan tho dé con
cai hoe lich str, Juan i, ngit phéap v.v... Do dé Cosi da huong
duge & bé kha nang lam tho bing tiéng Phdp va tiéng La tinh,
loi tho ddy tinh cam ndng hau. Gia dinh Cési séng canh gia
dinh nha héa hoc Phap Bect6lé, cdch nhau chi mét bic tuong
gitra hai khu vuon.

Ngay 1 thdng 1 nam 1800, bd Cosi do ¢6 lién hé bi méat vén
Pari nén duoc phong lam thu ki Nghi vién, ¢6 phong lam viéc
0 1au dai Lucxambua. Ong da danh cho con mét géc phong dé
Cosi ¢6 diéu kién nghién ciu va hoc tap.

45



Nha toan hoc Lagring hic dé la gido su truong Dai hoc
Bach Khoa thuong xuyén dén lién hé céng viéc véi bd Cosi va
da c6 dip tiép xdc véi Cosi. Ong ta rat ngac nhién vé ning
khi€u todn hoc dic biét cha Cosi. Mot hém trude mit Laplaxo
va mét s nhan vat khac, Lagriing da chi vao ciu bé Cési ngéi
lam viéc & mét gée phong clha bé va néi: “Céc ban ¢6 thay cau
thi€u nién nay khéng? Ciu ta sé vuot ching ta khi ching ta
dang con la nhitng nha todn hoc.”

Lagrang da khuyén bé Cési nhu sau: “Béc dumg d€ Cési so
dén mét cudn sdch todn cao cAp nao trude khi em Ay 17 tudi”,
hoéc “Bdce nén day van cho Cési d€ c6 co s& viing chic, vi em
iy s tro thanh nha todn hoc l6n va phai biét viét thanh vin
nhirng thanh tuu todn hoc cua minh”.

Néam 13 tuéi, Cési vio hoc truong trung tdm chia Pangtééng.
O d6 vua Napbléong da dit ra nhidu gidi thudng va mot ki thi
hoc sinh gioi cho tt ca cdc truong cha nude Phap thudc cung
mt 16p. Coési ding dau I6p va da dat nhidu giai nhat vé cac
mon hoc ti€ng La tinh, Hi Lap va tho La tinh.

Nim 1805 khi 16 tudi, Cési da gdp duoe mot thiy day todn
gioi va da thi db thi hai vio truong Dai hoe Bich khoa. Nam
1807 6ng vao hoc truong Pai hoc Cau cdng va tuy méi 18 tudi
nhung 6ng da vuot cde ban hoc 20 tudi, mic ddu cdc ban nay
da hoc 2 nim ¢ truong nay roi.

VAO QUAN DI VAN TIEP TUC PHAT MINH TOAN HOC.

. P . aa A ~ . A A~ A - ~
Khi Cési roi Pari t6i Secbua dé nhén viéc 14n ddu, éng da

46



ra di “nhe vé hanh li va ddy hi vong” dé lam mét ki sur quan
d6i. Hanh i nhe vi 6ng chi mang theo ¢6 4 cuén sdch: “Co hoc
thién thé” cha Laplaxo, “Vé cdc ham sé giai tich” cua Lagrang,
mét cudn sdach vé Chiia Giésu va mét cudn cua Viéegil.

Cosi séng 0 Secbua khodng ba nam. Ngoai céng viéc ban
ron clia nguoi ki su trong quan déi, ong da tranh thu thoi
gian dé nghién ciu bang cach “xem lai toan bé cdc nganh todn
hoe, bit ddu bing s8 hoc va két thic bing thién vdn nhdm
lam séng td nhirng chd con chua rd hodc don gian hda cédc
ching minh dé tim thém nhing ménh dé mdi”.

Sau that bai chia Napéléong & Matxcova nm 1812 va o Laidic
nam 1813, Cosi tror vé Pari cudi nam 1813. Luic dé éng 24 tudi.
Céng trinh todn hoc cla éng bay giv 1a If thuyét khoi da dién va
ham s6 d6i xuing da lam cho cdc nha todn hoc 16n cua nude Phdp
chiy.

Vao nhimg nam 1840, Cési da dua ra “Uf thuyét vé cdc phép
thé” sau nay 6ng phat trién thanh “l thuyét cdc nhom hiu hgn”

Bude vao tudi 27, nam 1816, Cési da dung o hang diu clia
cdc nha todn hoc con séng khi d6. Nam 1814 Cési da viét ¢dng
trinh vé tich phan xdc dinh va khéng ai vuet dugc éng vé i
thuyét ham s& mot bién phitc ma Gauxo da dua ra dinh li ¢o
ban nim 1811 trude Cési 3 nam. Cong trinh Cési chi tiét hon
nhiéu, chi duoc cong bé nim 1827. Sur cham tré nay la do khéi
luong néi dung cia cong trinh (day khoang 180 trang).

Nam sau (1815) Cosi lai gy mét chan déng trong giéi todn
hoc biing cdch ching minh mét trong nhing dinh If 16n cua
Fecma d€ lai: moi 86 nguyén duong ta téng clia ba “tam gidc”,
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cua bon “hinh vuéng”, cla ndm “ngi giac”, cia sdu “luc gidc”,
v.v... S6 0 trong mbi truong hop duge coi la mét s6 trong dé. Mét
“tam gidc” 1a mét trong nhimg s6 0, 1, 3, 6, 10, 15, 21,... ¢6 duoc
bing cdch dung nhimg tam gide déu bing cdc diém (H. 10).

(H.10)

Nhirng “hinh vudéng” 0, 4, 9, 16... ciing duoe xay dung nhir
thé (H.11).

[ ] e ] [
{H.11)
* ® ® L [ ] L J L
’ [ ] ) ') . ® ® * L
. . ™ ® ® ® . L e ]

Khong phai dé gt ma ching minh dugc! Ole, Lagring,
Logiangdro da khong 1am duvce; con Gauxo méi ching minh
duoc d6i véi cde “tam gidc”.

Trong 19 nidm cuéi dbi minh, Cési da cé trén 500 céng trinh
trén tat ca linh vire clia todn hoc, ké ca co hoc, vat Ii, thién van.

Cosi da chét dot ngdt ngay 23 thang 5 nam 1857 lic 68
tudi. Mot vai giv trude khi mat, Cési da néi véi téng gidm
muc Pari: “Nhitng con nguoi sé mat, nhung nhieng cong trinh
cia ho vdn ¢ lgi”.
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DECAC
(RENE DESCARTES)

Néi dén Décac 1a néi dén hé toa
dé vudng géc ma moi hoc sinh phé
théng déu biét. Décac sinh truong
trong mét gia dinh quy phdi. Me mat
sém. Tir nho Décac la cdu bé kém
sic khoe, nhung ¢é cdi diac biét la
luén luén mudn biét moi diév o trén
Trdi dit va trén bau troi mi nguoi

vii nudi ké cho nghe. Ndm lén tam,
bé éng cho di hoc. Ong duoc Cha Saclé, higu truong truvmg
dong chi y tir ddu, quan tdm chim séc va day dé dac biét.
Décac duoc phép day mudn vh dén 16p chim. Sau nay khi
truong thanh, nhé lai nhiing nam thdng séng ¢ truong dong,
Décac nhéin ra ring chinh nho nhimg budi sdng sém duoc ddy
muén ma éng da ling l& suy nghi moi viée, gilip 6ng phat
trién duoc triét hoc va todn hoc.

Thang 8 nam 1612 luic 17 tudi, éng tir gia nha truong va da
tro thanh nguoi ban than cia Cha Saclé. Nguoi ban than thit
hai cua éng & dé la Mecxen, néi tiéng vé khoa hoc va todn
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hoe, da tro thanh nguvi dai dién khoa hoc va ngubi bao vé che
cho Décac trong moi lic.

Thién tai béc 16 khd sém. Luc 14 tudi, ngdi suy nghi trén
giubng, éng cif ludn tar hoi: lam sao biét duge mot cdi gi dé?
tai sao chung ta lai khéng khdm pha nhimg diéu ma chung ta
c6 thé biét dugc? Ong da tung néi: “Téi dang tén tai” va “Toi
te duy, tiec la toi ton tai”. Nam 18 tudi, 6ng da quyét dinh phai
di day dé dé xem cudc sdng xung quanh ra sao chit khong nén
cin cit vao sach vo. Ong da roi nha dén sdng o Pari. O day ong
da miét mai nghién cdu triét hoc va todn hoc. Nhitng ngubvi
ban cii thuéc loai &n choi hay ra ré éng trude day lai dén tim
6ng dé bude 6ng co bac ruou che. Chan ngan canh ban be nhu
vay, ong da vao quin déi, di hét Ha Lan cho dén Duic.

Ngay 10 thdng 11 nam 1619 la ngay khai sinh mén hinh
hoc gidi tich trong todn hoc hién dai. Nhung phai doi 18 nam
nira phuong phdp nay cua Décac méi duoc céng bd. Miua xuan
1620 6ng tham gia chién didu o Praha va doan quén chién
thing da dwa éng vao thanh phd. O dé 6ng da gip cong chiia
Elidabet lic d6 méi 4 tudi, sau nay tro thanh dé dé trung
thanh cua éng.

Nam 1623 éng tro vé Pari séng ba niam trong suy tutng, va
dé la ba ndm sung sudng nhat trong doi éng. Khi dé Galilé da
c¢6 nhiéu phat minh xuat sic vé quang hoc, mét nira s6 hoc gia
& chau Au thuong xuyén sir dung thau kinh, éng nhom theo
mét clia thoi dai. Décac Iic du ciing tham gia, nhung chéng
bao lau 6ng da roi bo nhimg vin dé cu thé dé quay sang nghién
citu con nguoi. Nhung 6ng da nhin xét mét cach chua chat
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ring s6 nguoi hiéu duoe con nguoi qud it so véi s6 nguii tuong
ring minh hiéu hinh hoc.

Nim 1646 Décac téi Ha Lan séng thanh binh va vin thuong
xuyén thu tir véi nhiimg be ban 16n o chau Au. Ong van tiép
tuc nghién cdu todn hoc véi nhimg suy nghi sau sic va doc
dso. Ong 48 y dén bai todn nghich I cia Zéndng “Asin vd con
ria” va dua ra mot loi giai khd doc ddo. Chung ta khong néi
dén thanh tuu ruc ro cia Décac vé mit triét hoc ma chi dé
cAp t6i coéng trinh todn hoc cia dng. Ong da lam lai hinh hoc
va da lam cho hinh hoc cang hién dai hon. Chinh éng da phat
minh ra hé toa dé vuéng géc mang tén 6ng. Tir d6 “ching ta
da dung dai s6 dé kham phd va nghién ciu nhing dinh li
hinh hoc vé hinh tron”. Va nhu cdc nha bdc hoc da ddnh giad
Décac: “Nho c6 Pécac ma chiing ta dd sir dung dai s6 va gidi
tich lam hoa tiéu trén bién cd khong bdn do cia khéng gian
hinh hoc clia no”.

Nhu vy, ching ta da dé cap dupe khong gian nhiéu chiéu.
Véi mit phing can 2 toa d6, véi khéng gian binh thutng cua
cde vat thé can 3 toa dg, voi hinh hoc cua co hoc va tinh tuong
d6i can 4 toa dé va cudi cung véi khéng gian cua céc nha todn
hoc, ¢6 khi phai cdn dén n toa dg, véin > 4.

Cho nén “Pécac khéng xem xét lai hinh hoc ma sdng tgo ra
n6”. D6 1a mén hinh hoe giai tich, mén hoe da ddnh dau mét
bude ngoit quan trong trong lich sir todn hoc thé gidi, gan
lién véi tén tudi bat tir cua Décac.

“Tgi chi mudn ling 1& va nghi ngoi”, dé 1a ao ude cha dng.
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Ong sinh ngay 31 thing 3 nim 1596 tai L.a Hay & Phdp trong
giai doan ma ca chau Au dang ¢6 chién tranh va moi nguoi
dang phép phong cho doi mét sur cai t6 vé tén gido va chinh
tri. Hai nha todn hoc Fecmna va Patxcan séng cing thoi véi
Décac.

Décac mat ngay 11 thiang 2 nam 1650 lic 54 tudi, trude su
ching kién cGa Cha Saclé ma ong da yéu cdu duve gip vao

nhimg giz phiit cudi doi minh. Mubi bay nam sau, thi hai éng

' mdi dugce dua tir Stockhon vé dit tai dién Pangtéong & thi dé

Pari. Chinh quyén nha vua lhic d6 khéng cho t§ chiic budi 16
cdng khai dén di hai Décac vé Pari vi cho ring nhiamg tu tudmg
cua ong khéng ¢6 loi cho ché dé. Sau khi 6ng mat mét thoi
gian, nho ¢6 Hong y gido cha Risolio cdc cong trinh cla éng
méi duoe xuit ban.,
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DEDOKIN
(JULIUS WILHELM RICHARD DEDEKIND)

Dédokin 1a nguvi tiép tuc sw nghiép
s6 hoc ciia Kumme va [a mét trong nhing
nha todn hoc 1én cua nute Duc. Cang
nhu Kumme 6ng la nguvi séng 1au, sinh
ngay 6-10-1831 va mat ngay 12-2-1916.

Laic ddu chi ham mé vat 1y va héa hoc,
mai vé sau Dédokin mdi that su nghién

catu todan hoc.

Nam 19 tudi éng vao hoc trubng dai hoc Gotinhghen, Nam
21 tudi 6ng bao vé luan &n tién si vé “tich phan Ole” trudc
mét hoi déng gidm khao ma Gauxo la mot thanh vién.

Nim 1854 6ng day tai truong va tro thanh nguvi ban cua
Riéman. Lan dau tién trong nim hoc 1857-1858, Dédokin da
¢é mot gido trinh vé 1y thuyét Galoa va ¢ 12 1an dau tién ly
thuyét nay duoc day o trubng dai hoc. Dedokin la mét trong
nhiing nguvi dau tién ddnh gid cao tdm quan trong cua khai
niém nhém trong dai s6 va s6 hoc.

Nam 26 tudi, éng lam gido su trubng Bach khoa Duyrich
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duoc 5 nam, sau dé lai tro vé day tai truong K¥ thuat cao cap
Brunuych trong nira thé k3. Ong 1 nguvi ¢6 tri 6¢ minh mén
va than hinh cubng trang, khéng lap gia dinh cho téi hic mat
tho, 95 tuéi.

Chung ta biét dén tén tusi Dédokin véi “Udt cit Pédokin’
trong 1y thuyét s6 v6 ti va trong co so cta giai tich. Ta hay

L s 3 A " A S
diém qua vai nét vé van deé nay.

Néu a va b 1a hai s6 thuong thi phén s§ E goi la s8 hiru ti,
néu khéng tén tai caic $6 nguyén m, n sao cho mét s6 N nao dé
¢6 thé biéu dién bm — thi ta néi ring N 1a mdt s6 vo ti. Nhuw
thé 2 43,46 déu la s6 vb ti. N&u muén bidu dién mét s vo ti
thanh mot s6 thap phén thi ta s& dugc mét s thip phan vé
han khéng tuén hoan, ching han g cé thé biéu dién dudi
dang 1,181818... = 0,(18) va la s0 thap phan vé han tudn hoan
chu ky 18. Nhung sé v2 ching han thi cé thé biéu dién dudi
dang 1,414.... 1a s6 thap phan vo han khéng tuan hoan.

N&u hai s8 hiru ti bing nhau thi ro rang hai cin béc hai cta
chiing la bing nhau, tuc 1a 2.3 va 6 ma bing nhau thi v2.3 va
V6 ciing bing nhau. Nhung didu sau day khéng hién nhién
"V243=423 do dé v243=6". S& di nhu vay (tuy & nha
truong ta cong nhan v2+3 =6 vi cin bac hai cua 2; 3; 6 1a
nhing s6 thap phédn vo han khéng tudn hoan, ma da la vé6 han
thi tich hai s thap phan vé han khéng tuin hoan (biéu dién
V2 va V3) khong bing mét s thap phan vé han khéng tuin
hoan (bidu dién V6). Ca loai nguvi sé khdng tinh todn duoc
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va khéng bao git ching minh duoc J243-6 , ma cang tinh
todn cang di dén “gan ding” chu khéng thé di dén “bing”.

Nam 1872, khi nghién ciu vé su lién tuc va cde s6 vo ti,
Dédokin da tu dit ra nhiém vu chinh xde héa hai khdi niém
“oin ding” va “bang nhau”. Dédokin da dua vao khai niém
“l4t c&t”: mot 14t cdt chia tat ca s6 thuc thanh hai lép, mét l6p
“cao” va mot 16p “thap” sao cho moi 6 & 16p thap nho hon moi
s& & 16p ean. Trong gia thiét nay eé thé xay ra 1 trong 3 tinh
huéng sau:

(A) Cé thé c6 trong 16p thap mét s6 16n hon moi 86 khdc
cua lép nay.

(B) C6 thé ¢ trong 16p cao mét s6 nhd hon moi s6 khdc clia
16p nay . '

(C) S& nay hoic s6 kia (s8 16n nhat trong (A) va s6 nho nhét
trong (B)) déu khéng ton tai.

Chinh (C) din téi su tén tai nhimg s6 vo ti. That thé, néu
(C) tén tai thi s& c6 mét ldt cit trong day tit ca s6 hiru ti tic
1a hai 16p cao va thap c6 thé gip nhau ma muén gap nhau thi
ldt cit phai duoe thue hién bdi mot s§ nao d6. 56 nay khong
phéi 1a hivu tf ma la 56 v6 ¢.

Chi can 1ay mét vi du. Cin bac hai vé ti cia 2 duoe xdc dinh
bor 14t cit trong d6 16p cao chita tét ca s8 hitu ti duong ma binh
phuong 16n hon 2, con lp thap chia tat ca s6 hiru ti khdc.

Y tudng cao dep ciia Dédokin chiing to ring: todn hoc cang
phdt trién thi cang tré nén triu tuong vd nhie thé cang trg nén

thuec tién.
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DIOPHANG
(DIOPHANTE)

Chung ta da duoc lam quen véi “phuong trink Diophing”:
-axtby=c
Diéphing 1a nha todn hoe ¢é Hi Lap. Ong sinh khoAng nim
250 sau Cong nguyén. Trong li thuyét s6, 6ng da déng gép hai
van dé quan trong la: li thuyét vé phuong trinh Disphdng va
It thuyét vé xdp xi Diophdng.

DIOPHANG VA PHUONG TRINH VO DINH

Nghiém téng qudt cia phuong trinh Diéphang bac nhat
ax * by = ¢ dugc Bracmagupta, nha toan hoc An Dé (598-660
sau Cong nguyén) néu 1én tron ven.

N6i nhu vay khéng ¢6 nghia 1a Diéphing khong néu duvc
phuong phdp tng qudt nao. Thit ra éng da dua ra nghiém
téng qudt clla cdc tam gide Pitago:

x% +y? =22
va néu 1én mét phuong phdp dic biét d€ giai cdc phuong trinh
v6 dinh dang Ax?+ B+ C = y?, khi A va C biing 0, khi A hoiic B
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la mét binh phuong, hodc khi A + C 1a mét binh phuong con B
bang 0.
f)ng con dua ra phuong phdp giai hé phuong trinh dang:
ax’+bx+c=y2
dx?+ ex + =22

Ong da nhan xét la cdc 6 dang 8n + 7 khéng thé viét dudi
dang téng quat cia ba binh phuong.

Chinh Pitago va Platong da trinh bay phuong phdp déc
biét giai phuong trinh Didphang x* + y* = z* dé tim nghiém
nguyén. Nhing nguvi Babilong ciing da biét dén nghiém tong
qudt ciia phuong trinh dé:

x=p'-q’, y=2pq,z=p*+q’

Nhitng nguwi thuée truvng phdp Pitago ciing da biét vo s6

nghiém ctia phuong trinh Diéphang:

x2-2yi=1+#1

BON BAI TOAN CUA DIOPHANG VA CACH THAY SG BANG CHU
Diéphing da néu lén cdch giai 4 bai todn sau day:
Tim hai s6 biét:
a) Tong va tich cua chung.
b) Téng va téng cdc binh phuong cua ching.
¢) Téng va hidu cdc binh phuong cua chung.
d) Hiéu va tich cua chuing.

Néu cho tong 2a thi 6ng dd chon mét s6 1a a + s, con s0 kia
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la a - s v duge moét phuong trinh cla s. Néu cho hiéu 2b thi
chon mét sg 1a s + b, con s8 kia la s — b.

Tat ca cdc bai todn clia minh du phiie tap dén dau, Piéphing
ciing dua ra mét cdch ¢6 hé théng vé nhirng phuong trinh cé
mét an. Con nhimg 4n khéc thi hodc bidu didn qua mét 4n
hodc cho ching nhiing gid tri tuy ¥ ma sau dé trong truong
hop can thiét s& bién d4i di dé ching théa man nhimg diéu
kién khdc clia bai todn.

Ong ciing la nha todn hoc da dua vao cdch goi va céch vidt
lily thira cta &n s, chdng han (theo ngén ngir bay gio):

11a don vi, s 1a 86, s? 1a binh phuong,

s*1a lap phuong, s la liy thira bac sdu.

Ngoai ra lai con thém cdch goi cde dai lupng nghich dao

cha liy thira s, s%,v.v... Ong khéng viét s6 12 ma viét la “12
don vi”.

Ong da giai thich cdch nhén va chia cac liy thir ctia &n, cach
nhén da thic, cdch ghép cdc s6 hang cung liy thim clia s, cdch
chuyén cdc s6 hang am tir v& nay sang vé kia cita phuong trinh,
cach trir cdc 88 hang bing nhau & ¢a hai vé clia phuong trinh.

Sau mét s& phép bién déi & mdi v& ciia phuong trinh chi
con lai mét s6 hang, lic d6 phuong trinh s& c¢6 dang:
as =D, hodc as® = bs, hofic as?=b
va sé giai duoc dé dang.
Ong ciing da néu ra cich giai ro rang vé phuong trinh béc
hai dang:

as? + bs = ¢, hodc as? + ¢ = bs, hoiic bs + ¢ = as?.

58



PHUONG PHAP GIAI DPOC DAO MOT SO BAI TOAN

Bai toan — Hay biéu thi mot sd cho trudc bing téng cia hai
binh phuong duci dang téng cia hai binh phuong khdc.

Sau day la cdch giai cua Didphang:

“(3ia sur 86 cho trude la 13, né bing tdng binh phuong cta 2
va 3. Gia su mét canh hinh vuéng Ja s + 2, canh hinh vuéng
khéc 1a mot boi ciia s trix di 3, ching han dé 1a 2s - 3. Nhu thé
binh phuong thi nhat Ia s® + 4s — 4, binh phuong thit hai la
4s? +9— 125, ch hai la 552+ 13 - 8s. N6 phai biing 13, tirdé s = % .

LTS 18 s .
Viy canh hinh vuéng thi nhit la s+2=—, canh hinh vuéng

. 1 i 4en e . R _.. o324 1
thi haila 2s-3 e Cdc dién tich hinh vuéng st la S5 V2 5

Téng ctia ching rd rang la biang 13".

Bai toan — Tim hai s6 sao cho binh phuwong clia méi s6
cong véi s6 kia la mét binh phuong.

“Gia sir s6 thu nhat la s. Muén cho binh phuong cia né
cong thém sé thit hai 1a mét binh phuong, ta dat s8 thu hai la
25+ 1. .

Binh phuong clia s thi hai cong thém sé thit nhat sé la
4s? + 53 + 1. 86 nay cing phai 1a mdt binh phuong. Ta chon
canh hinh vuéng 1a 2s - 2, binh phuong cua né sé 1a 4s®+ 4 - 8s

va tir déng thic 4% + 5s + 1 = 4s? + 4 - 85, ta duge s=73".

Trong ¢4 hai vi du nay, phuong phdp giai cua Didphang
nhu nhau. Ong chon &n bing biéu thic don gian déi véi s, nhu
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s+2va 2s - 3 trong bai todn thi nhat. Ong s& duge mot phuong
trinh béc hai d6i véi s, r6i tim cdch hoiic bd s8 hang chia s,
hoac bo s6 hang khong d6i, dé cdch giai cudi ciing duoe don
gian.

Ngoai ra Diéphang con dua ra mét phuong phap khde goi
la “ddng thic kép” dua vao cong thic:

X¥-y=x+y)x-y)

Phuong phép nay duoe dp dung khi ca hai bidu thiic chiia s
phai la binh phuong. Trong truvmg hop nay, hiéu cha chiing
phai bing hiéu cdc binh phuong (chdng han x2 - y?) d& ¢6 thé
phén tich thanh mét tich hai thira s§ (x + y va x - y). Nira tong
hai thira 6 nay s& la x, ntra hiéu cta ching 1a y.

Ong da van dung phuong phdp trén trong bai todn sau:

Bai toan - Thém cing mét sé vao hai s6 cho truce dé duge
hai s6 moi la hai binh phuong.

“Gia sir hai s6 cho trudc la 2 va 3, thém s vao ching duve
s + 2 va s+ 3 1a hai binh phuong. O ddy ta c6 “didng thiic kép”.

Cdch giai nhu sau:

Lay hiéu (s + 3 va s +2), sau d6 chon hai s§ sao cho tich
bang hiéu dé, chdng han 4 va % Ntta hiéu cha chiing nhan
v6i chinh né ta dit bing s + 2 hodic nira téng cla ching nhan

véi chinh né ta dat bing s + 3. Trong c¢a hai truong hop ta

97 s 2. . - 97 - N s 2
duoc S=~6~Z. Viy s0 ta phai thém vao la o1 R® rang né thoa

man diéu kién cta bai todn”.
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Vi bai toan: Tim hai binh phuwong sao cho khi cong thém
12 vao méi binh phuong do ta lai duge hai binh phuong, éng
da giai d& dang (theo Ibi 6ng) bing cdch phan tich 12 dudi
dang hiéu cla hai binh phuong theo hai cdch:

12=26=(4-204+2)=4*-2°

. 1 1Y,1 1 1V (1Y
va eesas(ap-gfaneg)(a {3
5 5 1 2 1 2
T d6: 2°+12=4" ; [-—J +12 = [3—)
2 2

Diéphang goi phuong phap d6 1a “phuong phdp gid thiét tam”.

Sau day la mét vi du minh hoa dep dé vé phuong phap nay
ma ong da néu ra.

Bai toan — Chia don vi thanh hai phan vd thém vdo méi
phén moét s6 cho trudge dé tich cua ching la mot binh phuong.

“(ia st cde s6 thém vao la 3 va 5. Goi mot phan la s, phan
kia la 1 — s. Néu thém 3 va 5 vao hai phin ta s& duoc s + 3 va
6 — s. Nhu thé tich ctia ching s& Ia 3s + 18 — s 86 nay phai la
mét binh phuong, ta dit Ia 452 Néu thém s? vao hai vé ta dupec:
35+ 18 = 582

Phuong trinh nay khéng c¢6 nghiém hiu ti. Hé s6 5 1a mft
binh phuong (s6 4) céng thém 1. Muén phuong trinh cé nghiém
hitu ti thi phai lay 18 1an hé s6 dé va thém vao binh phuong
mét nira cua 3 d€ duoge mét binh phuong. Nhu vay, ddng l& 4
ta phai tim mot binh phuong khdc dé khi tang thém 1 va 13y

N .ol -
18 lan céng vai 22 s& duoc mdt binh phuong”.
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Véi bai todn phu nay, Didphang da dua vao 4n méi s (khong
phai &n cii s & trén). Ong vidt ti&p nhu sau:

“Gia str binh phuong chua biét 1a 2, Ta ¢6 % + 1, 1ay 18 1an
cong them 2= hay 18s+20% phai la mét binh phuong

Ta lay tat ca 4 1an sé dugc s6 72s? + 81 1a mét binh phuong.
Dat binh phuong nay bang (8s + 9)? va duoc s = 18. Vay binh
phuong phai tim 1a 324.

Bay gio tro lai bai todn ban dau: 3s + 18 - s* phai la mét
binh phuong. Bay giv [dy binh phuong dé la 324s?, duvc

8 6 6 19,
=20~ 35" Vay phan thuirnhat la 5E va phan thi haila — 25

Ta thay ring Diéphing da dua ra nghiém téng quat cua
phuong trinh bac hai dang: as* =2 bs + c.
Ong da viét nghiém dudi dang phan s6 ¢6 miu s6 a (& vi du

trén a = 325) va chi rd nghiém chi 1a hiru ti khi b? + ac a mét

b++vb? +ac

a

binh phuong. Cong thuc éng da dua ra la: s=

Ong ciing da néu ra cach giai thi hai véi phuong phép “gid
thiét tam”. Trudc tién 6ng tim dupce nghiém Adm ma rdé rang
éng da vit bo né di, vi thé 6ng da phai thay déi gia thiét dé
cho mot bat dang thite nho dé duoe thoa man.

e Phuong phdp khdc:

Phan thit nhat phai thém vao 3 thi ta dit bang s trir di 3.
Thé thi phan thi hai sé 1a 4 - s va diéu kién sé 1a: 9s - s¢ phai
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la mét binh phuong. Dat binh phuong nay bang 4s? ta s& duoc
3= % Nhung khéng thé trir di 3 don vi néu s phi 16n hon 3 ma
nho hon 4.

Ta tim s bang cdch chia 9 cho 5, tic 1a mét binh phuong
céng 1. Vis nim g‘ifra 3 va 4 nén binh phuong nay c¢éng 1 phai
nam gitra 3 va 2 , hay binh phuong nay phai nim gitra 2 va

1
1* Vay ta phai t1rn binh phuong lén hon 11 ma nho hon 2.

Déi cdce s6 nay thanh phan s6 ¢é miu s8 64, tir s6 sé 12 80 va
100
128. Bay gio tat ca da don gian: binh phuong phai tim la — 5

4’

25
tuce la 16" Tro lai bai todn ban diu, ta duge phuong trinh:

95-s° = 2252

16

144 . - 21 20
Tirdo suyra s= IR Vay sothirnhatla — a7’ , 86 thirhai la ER

Diéphiang con xét thém tam gidce vudng vai canh hiu ti tue
la cach giai phuong trinh Diéphiang:
X‘Z + y2 = Z2
Ong da biét riing véi nhimg tam gidc vubng nay ta cé thé duoc
hai s6 p va q theo cong thic:
x=p'-q’,y=2pq,z=p*+q’
Ong néu thém diéu kién phu vé canh hodc vé dién tich.
Chglng han:

Bai toan — Tim tam gidc vuéng (c6 canh do bang s6 nguyén)

ma canh huyén trir di mdi canh géc vuéng cho mot lap phuong.
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Ong viét:

“Gia st v6i tam gidc vudng ta dung hai s6 s va 3. Thé thi
canh huyén s& i s2 + 9, hai canh géc vudng 1a 6s va s? - 9.

Néu bay giv 14y canh huyén trir di canh géc vubng s2 - 9 thi
duoc s6 18, khéng phai 1a mét lap phuong.

Ta dupe s6 18 nhu thé nao? N6 1a hai lan binh phuong cua
3. Nhu thé thay cho 3 phai 14y s6 ma hai 14n binh phuong cua
né la mét 1ap phuong. Néu ta lai goi 86 dé Ia s (khéng phai s
cli & trén'”) thi 2s? phai 14 mét lap phuong, chﬁng han s Tur
do ta duve s = 2.

Bay giv ta lai 14p tam gidc vdi cdc 86 s (sé s hic dau) va 2
(thay cho 3}. Canh huyén s@ 1a s? + 4, hai canh géc vuéng la 4s
va 8¢ — 4. Ta thay ring hiéu giga canh huyén s + 4 vh mét
canh goc vubng s? - 4 1a mot lap phuong.

Nhung hiéu gitta canh huyén va canh géc vuéng kia tic la
biéu thurc s2 + 4 — 4s ciing phai 12 mot 1ap phuong. Biéu thic
nay !a hinh vuéng cd canh s — 2. Nhu thé bai toan sé giai duoc
néu ta cho s — 2 bang mét ldp phuong. Gi strlap phuong dé 1a 8,
thé thi s = 10. Nhu vy tam gidc duoc tao thanh nho hai s6 10
va 2. Canh huyén s& 1a 104, hai canh géc vudng la 40 va 96",

(") 50's ¢ ddy ré rang fa khéng dugc nham vor s6 s dd néu fdc ddu. Ching fa od mdt vi du
rdt tidu bidu ctia gid thiét tam. Néu vdi 56 3 khdng thu duoc két qua gi thi Bidphdng da thay
56 ndy bding 5@ khdc ma tam thoi 6ng ta ciing goi la s.
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TAM BIA TREN MQ DIOPHANG

Lich st da ghi lai tém tdt cude doi chia Piophang trén tdm
bia kh#c trén mé cGa 6ng dudi dang bai todn nhu sau:

“Hoi nhitng nguoi di duong! O day yén nghi nha todn hoc
Diéphang. Nhing dong ghi duoi day sé ndi cho ban biét ong
ta tho bao nhiéu tudi. Mot phdn sdu cubc doi éng ld & tudi
thiéu nién day hanh phic. Séng thém % tudi doi thi réu lea
thiea bdt ddu xudt hién trén mép. Diophang ldy vo, nhung
song thém —71- tudi doi ma vén chua c6 con. Ndm nam sau dika
con ddu long cia éng chdo doi, that ld cd niém sung suing
doi voi 6ng. Song s6 phan cho phép cdu ta chi tho duoc bing
% tubi doi cia b6. Dua con chét di, cudc séng tram ling dau
thuong dda day vo ong subt 4 ndm truong rbéi 6ng nham mdt
lia doi”.

Néu goi x la tudi cia Didphang cho téi khi mat thi ta ¢6
phuong trinh sau:

x=§-+i+§+5+i+4
6 12 7 2

Giai ra tim duoc x = 84. Nhar vay 6ng 14y vo nim 21 tudi, cé
dia con trai ddu vio nim 38 tudi, con 6ng chét hic ong 80 tudi
va dng mat lic 84 tudi.
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DIRICLE
(PETER DIRICHLET)

Ching ta hay thu giai bai todn sau:
“Khong thé nhot 7 con thé vao 3 cdi
chuong sao cho trong mébi chuéng khong
co qud 2 con”.

That vay, néu trong mdi chuéng
khéng ¢6 qud 2 con thi s6 tho s& khéng
qud 2.3 = 6 (con), diéu nay mau thuin
véi didu kién da cho 1a ¢6 7 con tho.

Viéc giai nhirng bai todn cing loai doi hoi diung nhiing cdch
lap luan giéng nhau duoc goi chung 1a “nguyén li Piricle”.

biriclé la nha toan hoc Dite sinh ngay 13 thdang 2 nam 1805
va mat ngay 5 thang 5 nam 1859. Trong thoi gian tir 1822 dén
1827 6ng lam gia su 7 Pari va tham gia nhém cdc nha nghién
cdu tre tap hop xung quanh nha toan hoc Phap Phurié. Nim
1829 dng tro vé Beclin céng tdc va tir nam 1831 la gido su
truong Pai hoc Beclin. Sau khi Gauxa mat (1855) éng la gido
su truong Dai hoc Gottinhghen.

Diriclé da c6 nhiéu cong hién quan trong trong li thuyét
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s&, da ching minh dinh 1i vé tén tai vo s6 s6 nguyén té trong
cip s6 cong ma s0 hang dau va céng sai la nguyén té cung
nhau. Dé giai bai todn nay 6ng da st dung ham sé giai tich
duoc goi la ham s6 (hodc chubi sd) Diricle. Ong ciing da ¢6
nhing céng trinh ddng chu ¥ vé co hoc va vat li todn, dac biét
vé li thuyét thé.
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FECMA
(PIERRE FERMAT)

GIAI THUONG 10 VAN MAC

Niam 1908 mé6t nguvi Dhic rat yéu
mén todn tén la Vonfken da treo gidi
thuong 100.000 mdc cho nguoi ndo
chung minh duge dinh li Ion Fecma.
Tur d6 hang tram, hang nghin nguoi
da tim moi cdch d€ ching minh gay

nén mot phong trao trong cac hoi
khoa hoe, trén cdc bdo chi vé van dé
nay. O Héi Todn hoc Gottinhghen, trong ba ndm dau sau khi
Vénfken tuyén bd vé giai thuong da cé trén mét nghin loi
giai.

Fecma la nha todn hoc 16n nguoi Phap sinh ngay 17-8-
1601 va mat ngay 12-1-1665. Ong con la mét nha luit hoee, tir
nam 1631 dén khi mat 6ng lam viéc tai nghi vién cia thanh
phé Tuludo. Ong nghién citu khd nhiéu linh vuc cia todn hoc
nhi 1f thuyét 6, hinh hoe, dai s, 1i thuyét xdc suat. Phan
lém nhimg phdt minh todn cha éng duoc bist dén do trao déi

thu tir vé1 Patxcan, Décae, Valixo v.v...
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Ong cung v6i Décac 1a nhimg nha todn hoce 6n da ddt nén
méng cho mén hinh hoc giai tich. Chinh éng da dua vao todn
hoc trude ca Décac cdc van dé: toa d6 vudng goc, phuong phdp
toa d6 va d4p dung vao hinh hoc phuong trinh duong thing va
cdc duong cong béc hai. Trong céng trinh “Mdé dau vé li thuyét
quy tich phdng va khong gian”, dng di ching minh dubng
thdng ung véi phuong trinh bac nhat, cdc thiét dién conic
Ung véi phuong trinh bac hai. Ong cfing da nghién ciu vé
dang tdng quét cha phuong trinh bac nhit va bac hai cia phép
bién déi toa d6 (chuyén goc toa do va quay truc).

Trong cong trinh “phuong phdp tim gid tri lon nhdt va nho
nhdt” (chi dén nam 1679, sau khi Fecma chét méi duge cong
bé) Fecma da dua viao toan hoc phép todn ma ngay nay ta got
1a phép tinh vi phan va 4p dung chang nhing dé tim cyc dai
va cuc tiéu ma con dé gidi nhimg bai todn vé tim tiép tuyén
voi duong cong.

Ngoai ra éng con nghién ciu ca vat li va dua ra “nguyén li
Fecma” 1a nguyén li co ban vé quang hinh hoc trong dé cé
dinh Iuat vé phan chiéu va khdc xa cia dnh sdng. Toan bd
céng trinh ciia Fecma chi dugc biét dén vao ndm 1669 khi con
trai 6ng céng b tuyén tap nghién ciu cla bd minh.

Mét 56 ménh dé todn hoc do Fecma néu ra ciing ¢6 sai lam.
Chéng han Fecma cho ring tat ca cdc s6 ¢6 dang 22" + 1 déu la
56 nguyén t6. Chinh Ole da chung minh rang véi n =5 thi sé
duoc mét hop sé.
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XUNG QUANH PINH Li LON FECMA

Trong lich st todn hoc thé giéi, “dinh li lon Fecma” ¢6 e la
dinh Ii ndi tiéng nhat. Mic ddu nha todn hoc 16i lac Fecma
néu 1én cdch day ba thé ki nhung cho dén nay ngwoi ta vén
khong biét la né ding hay sai. Chua c6 ai chuing minh duoc
né va cling chua ¢6 ai néu dupc mét chiing minh dé bac bo né.

Niam 1637, Fecma da ghi nhu sau:

“Mot lap phuong khong bao gid la téng cda hai lgp phuong,
mot liy thira bdc bon khong bao gio ld téng cia hai liy thua
bac bon va mot cdch téng qudt khéng c6 mét lay thira ndo s6

mu lon hon 2 lgi la tong cua hai luy thira tuong ti.

Toi da tim ra mot cdch ching minh khd thu vi v8 ménh dé
trén, nhung khong phdi la diéu nén ghi ¢ ché 1é cuon sdch
nay”.

Néu Fecma, cé chd dé ghi cdch ching minh cla 6ng ta thi
mét trong nhimg bi an cla lich st todn hoc khéng tén tai cho
dén ngay nay!

Sau khi diéu ghi chu nay duoc céng b, cde nha todn hoc
duong thoi da bit tay vao viéc nghién ciu. Tai sao? Vi Fecma
la mét nha todn hoc 16i lac thuong néu 1én nhiéu két qua ma
khong ghi lai ching minh, nhung sau d6 duoc cdc nha todn
hoc ti€p tuc ching minh lai, trir ménh dé sau day ma ta van
thuong goi 1a “dinh li Ion Fecma”:

Phuong trinh x" +y" = 2" trong dé x, y, z la ba s6 nguyén va
n la s6 mu nguyén lén hon 2 khéng c6 nghiém nguyén (trix

nghiém tam thucngx =y =z = 0).
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C4i khé ctia dinh ) nay la néu lén mét diéu khéng thé cé,
ma trong todn hoc viéc chiing minh mét didu c6 thé cé dé hon
la ching minh mét diéu khong thé cé.

That thé, muén ching minh diéu khéng thé xay ra khong
phai chi xdc 1dp duoe mot s6 trubng hop riéng nao dé (du s6
trubng hop nay la 16n) nhung phai véi tat ea truong hep c6
thé hinh dung ra dugc. Vi vay, diéu tét nhat la phai lam sao
tim duoc mét cdch ching minh téng qudt dung cho moi truong
hop ma khéng loai trir truong hop nao.

Vi vdy ta hay tudng tuong viéc xdc lap dinh Ii lon Fecma
nhu saw: véi mdi s6 mi n > 2 ta 1an lugt thir bd 3 6 nguyén
(x, y, z) dé chic chin rang x* + y* khéng biang z". Ciing can néi
thém viéc nay néu giao cho mdy vi tinh manh nh&t thé gisi
thi ciing khong bao gio xong duge. Li do hét site don gian: ¢d
v6 56 86 ml n vh véi mdi s6 mi dé lai c6 vé 58 b 3 80 (x, y, 2)
ma ta can phai thu.

Nhung di1 sao mdy vi tinh vén ¢6 ich. Ba thap ki vira roi,
ding mdy vi tinh nguvi ta da chung minh dugc dinh li lon
Fecrna dung voi tat ca sé ma n < 125000. Noi cdch khdc, tu
nay tro di ta biét rang:

Vai 2 < n < 125000 thi phuong trinh x* +y" =2" khong ¢
nghiém nguyén.

Hién nay néu ta cé thé ching to ring: ton tai mét phan vi
du cta dinh li lon Fecma, tic la ton rai mot 86 mi n > 125000
va mét bé ba s6 nguyén (x, y, 2) ma x” + y" = z° thi ta sé khong
con phai kiém nghiém né biing cdch tinh x*, y* dé& xem téng
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ctia chiing ¢d bang z" khéng. Li do chi vi tinh todn nhu thé thi
phai dung nhiéu s§ qu4 1én!

Ta chi ¢é th€ ching minh ring z phai nhat thiét l6n hon s§
mi n va do d6 z* phai 16n hon 125000 12%; mat s§ khéng 16 ¢6
dén 5 tridu chir 88, chua ké la phan vi du nay sé dan dén
nhitng s6 khéng 16 hon nita!

Tuy nhién nhang diéu néu & trén khong di dé ching minh
phan vf du nay khéng tén tai.

Nha todan hoc vi dai Ole da ching minh cho n = 4, sau d¢
nam 1823 nha todn hoc nguoi Phdp Logiangdro d3 chitng minh
¢ho n = 5. Mudi 14m nam sau, Lamé da ching minh cho s&
nguyén t6 n = 7. Nhung c6 vé s6 s6 nguyén t5 nén Lamé cling
khéng lam sao di téi trubmg hop téng quét duoe.

R6i 14n luot dén nha todn hoe nguvi Pie Kummo da dung
dén s6 phtic va ndm 1847 6ng da dat két qua rat ngac nhién la
xay dung duoc dinh Ii cho tat cA s6 mi nguyén t4 nhd hon
100, trir ba sé 37, 59 va 67.

Tir bay 14u dén nay mét diéu ngo vuc ndi 16n: ¢6 that la
Fecma da tim ra duoc cdch ching minh khéng hay diéu éng
ta néu ra chi Ia gia thuyét va chic dau 1a ding?

Nhung ai ma biét duoc !

Vira qua nha todn hoc tre CHLB Dic Faltinh da dua ra
cdch chung minh moét s6 két qua rat quan trong dudi danh tir
“dinh li Faltinh” ma 60 nim nay cac nha todn hoc nghién ciu
chua ra.
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Theo dinh li Faltinh thi phuong trinh x" + y" = z* ¢h1 ¢ mét
s hiru han nghiém la nhimg s6 nguyén té cung nhau va néu
vii moi n 2 4 ma dinh li Fecma c6 thé sai thi chi c6 thé sai o
mot mue d6 nao dé.

Pinh li Falting khong da dé xAy dung dinh li lon Fecrna
nhung da cung cip cho cdc nha todn hoc the giéi mt chi dan
quan trong, vi cho téi nay chua ai ¢6 ¥ niém vé s0 nghiém cé
thé ¢6 cta phuong trinh x® + y* = z*. Day 1a mét kham pha
quan trong duoc th& giéi todn hoc ddnh gid cao, mo ra mét
kha nang méi dé chung minh dink i Ién Fecma sau 300 nam
nay va chic chin la khéng dimg lai o dé.

Nim 1995, nha todn hoc tre Andrew Wiles sinh ngay 11
thdng 4 nim 1953 tai thanh phé Cambrigio, vuong quéc Anh
da k&t hop nhuan nhuyén va cuc k¥ sdng tao tdt ca nhing
tinh hoa cta todn hoc thé ki XX dé ching minh mét cdch chat

che dinh 1¥ cuéi cing cia Fecma.
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FIBONAXI
(LEONARDQO FIBONACCI)

CAU CHUYEN THO DE CON

Dau thé ki thit 13, vao nam 1202 nha todn hoc ngubi Italia
Fibénaxi da xuit ban maot cuén sdch tén la “Sdch vé ban tinh”
trong do ¢o bai todn vé “tho dé con” nhu sau:

“Gid st tho dé theo quy lugt la: mét doi tho cit méi thang dé
dzoc mot doi tho con, méi doi tho con sau 2 thdng lai bit ddu
sinh mét déi the nika, roi sau dé moi thdang tiép tuc dé ra mot
doi tho, v.v... va gid si? 16t cd cdce the déu séng. Hoi néu co mét
dol tho nubi tir thang giéng va dé con vdo thdng hai thi dén
cudt ndm c¢é bao nhiéu déi tho tat cd?”.

Ta hay minh hoa quy luat tho dé con boi so d6 sau (H.12):

thang 1 1 ddi
thang 2 2 dof
thang 3 3 doi
thang 4 5 doi
thang 5 8 doi
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Trong thdng giéng chi c6 1 déi tho.

Déi tho 1 dé ra doi thd 2 vao dau thdng 2. Nhu vay trong
thdng hai ¢6 2 d6i the.

Vhao ddu thang ba déi tho 1 de ra déi tho 3, con ddi tho 2 méi
duoc mét thang chua dé duoc. Nhu vay trong thang ba c6 3 doi
tho.

Vao ddu thdng tu doi tho 1 dé ra déi tho 4,, 461 tho 2 dé ra
dai tho 4, con dbi tho 3 mdi duoe mét thdng chua de duoc,
Nhu vay trong thang tu cé 5 déi tho.

Vao diu thang ndm déi tho 1 de ra déi tho 5,,doi tho 2 de ra
déi tho 5,, dbi tho 3 de ra dai tho 5,, con cdc dbi tho 4, va 4, méi
duoc mét thang chua de duge. Nhu vy trong thang nam co 8
doi tho.

Ta c6 day so sau day néu lén sé doi tho tir thang giéng dén
cudi thang nam:

1,2,3,5,8

Ta nhan thiy ngay ring: mi sé hang trong day s6 dé bat
diu tir s6 hang thu ba thi bang téng hai s6 hang dung lién
trudené: 3=1+2:5=2+ 3; 8=3 + 5. Piéu d6 c6 thé md rong
nhu sau:

“Mét cdch téng qudt, tacd:u, =u,,+u _,véin>3"

Ta hay giai thich diéu nay. Trude hét 1ay mét truong hop
riéng vi du u,. Qua so d6 ta thiy rang s6 déi tho cla thang
thui 1am la u, = 8, nhiéu hon s6 déi tho cua thang thu tu

u, =5 la 3 d6i. So di nhu vy la vi vao dau thdng nam c6 mét
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s6 déi tho u, = 3 cia thang ba (3 dai tho nay bao gdm s dbi
tho c6 thé dé vao 1 thang sau va s6 ddi thod cé thé dé vao 2
thdang sau, cho nén sau 2 thdang, dén dau thdng nim, tat ca 3
d6i thd déu dé va dé ra 3 déi thd con). Vay u, = u, + u,.

M6t cdch tong quat, s6 déi thd u_cta thang thi n nhiéu
hon s6 dbi tho u, _, cua thdng (n—1) 1a mét 86 x ddi thd méi dé,
s6 x nay chinh biing s6 déi thd u__, clia thang (n - 2) vi s& dbi
tho u, _, cua thdng (n — 2) bao gém s d6i thd c6 thé dé vao 1
thdng sau va s6 déi tho c6 thé dé vao 2 thdng sau, cho nén sau
2 thang, dén dau thdng n, thi tit ci sé ddi tho u ,déudeé va
derau,_,ddithocon. Viyu =u _,+u_ ..

Tinh lan luot u, v, u, u, v, u,,u

100 Uy v.v... theo ¢dng thie

12
do ta duoc day sé:

1,2,3,5,8, 13, 21, 34, 55, 89, 141, 233,...(+)
Ta tim duoc u, = 233, tic dén cudi ndm co 233 doi tho.
Néu trude s6 hang thd nhat ctia day s6 (+) ta thém mét s6
hang ntra la 1 thi ta ciing khéng thay déi quy luit tao thanh
diy s6, tuclatacs: 1,1, 2, 3, 5, 8, 13,21,..v6iu _=u_,+u_ _.

Day s6 nay goi la ddy s¢ Fibénaxi.

QUY LUAT SINH TRUGNG CUA CAY

Day s6 nay ¢6 nhiéu tinh chat Ii thui. Chang han ta 1y vi
du sau day vé quy luit sinh trudng ciia ciy (H.13). Mot cay
ddm nhédnh nhu sau: cAy moc 1én duge 1 ndm thi bit ddu dam
nhdnh, sau d6 cit hai ndm than chinh lai dAm ra 1 nhanh; quy
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nam thue 5

nam thir 4

nam thir 3

ném. hie === =~ = = = = -~ 2 nhanh
nam thir 1 WW- -~ = = = = — - 1nhanh

{H.13)

luét ay cia théan chinh ciing wing dung cho mot nhanh moc ra,
tuc 13 moi nhdnh sau khi moc ra 1 nam thi ddm ra 1 nhdnh con,
va nhdnh chinh thi sau dé et 2 ndm lai ddm ra 1 nhanh. Coi
thén chinh 14 1 nhdnh dic biét thi theo (H.13) ta thay s6 nhanh
trong timg ndm chinh la cdc s§ hang cha day s6 Fibénaxi:
1,2,3,5,8.

MOT $O TINH CHAT CUA DAY sd FIBONAXI

1. Téng ctia n s6 hang d4u tién cua day sé Fibénaxi

Ta chung minh ring: w+u,+..u=u -1 (1)
That thé: u =u,-u,
u, =u, - u,
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n-1 n+1 n
un =un+2q_un+l
Céng timg vé ta duoc:
u+u+.tu = -u,=u - 1(vi u, = 1)

2. Tong cac s6 Fibonaxi & vi tri 1é (s6 hiéu leé)

Ta chung minh réng: u, +u, + U, +...+u, ,=1u, (2)
That thé: u, =u,

u, =u, - U,

u, = U, — U,

Wy = Uy Uy

Chi can cong timg vé ta se dupe két qua trén.

3. Téng cac sé Fibonaxi & vi tri chdn (sé hiéu chin)
Ta chiing minh rang: U, + U, Ut u, =u, - 1(3)
Dua vao (1) ta cé: u1+u2+u3+...+u2n=u2m2—1
Trir timg vé dang thic (2) ta duge:

u2+u4+"'+u2n:u2n+2_1’u2n:u2n+1-_1'

4. Téng cac binh phuong cia n s6 Fibonaxi d4u tién

Ta ching minh rdng: u?+u?+ .. u’f=uu (4)

n n o+l

2oy _ . _ — 1,2
Déyrang:uyu -y, u =yulu - J=u

Ta cong tung vé cdc ddng thic sau:



uf=uu u .u

n"n+1  “n-1 n
ta sé duoc cong thiic (4).
Diing phuong phdp quy nap todn hoc ta ¢ thé chiing minh
dupe nhidu cong thiic biéu thi su lién hé giita cdc sé Fibénaxi.
Can chu ¥ thém la trong day s6 Fibonaxi u, =1vau,=1, nén

tiru vau_,  téiu__,c6cong thie truy toan sau:

+

un+u u

n+1 “mn+?

Ngoai ra con c6 modt s6 “ddu hi¢u chia hét cia cdc s6
Fibonaxi” dua vao sé hiéu cia ching.

a) $6 Fibénaxi la chin khi va chi khi s6 hiéu caa né chia
hét cho 3 (ching han u, =2, u, =8, u, = 34,...).

b) 86 Fibdnaxi chia hét cho 3 khi va chi khi 56 hiéu cua né
chia hét cho 4 (ching han u, = 21).

¢) S6 Fibénaxi chia hét cho 4 khi va chi khi s6 hiéu cua né
chia hét cho 6 (chang han u, = 8, u,, = 144).

d) S6 Fibénaxi chia hét cho 5 khi va chi khi s6 hiéu cua né
chia hét cho 5 (ching han u, = 5, u,, = 55).

e) S6 Fibénaxi chia hét cho 7 khi va chi khi sd hiéu cua né

chia hét cho 8 (ching han u, = 21).
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Tuy nhién c6 mét diéu thi vi la:
— khéng ¢6 s6 Fibonaxi nao khi chia cho 8 lai du 4;

— khéng ¢6 s6 Fibdnaxi véi s6 hiéu 1é nao lai chia hét cho 17.

PHEP CHIA HOANG KIM

Ta hay chia doan thing AB bing don vi dai (H.14) thanh
hai phan sao cho d6 dai phén 1én la trung binh nhan giita dé
dai phan nho va do dai ca doan thing.

c, A G s  Goixladédaiphin lén, do dai phan
(H.14) nho sg la 1 - x, ta c6 ti lé thic sau:
1. x
x 1-x
T dé: x*=1-x

o , vi theo ti

16 thic trén thi £ s6. 1 2 21++5) 71+J5_k
é thuc trén thi ti s6: G B 2

Phép chia nay (diém C,) goi 1a phép chia theo trung ti va
ngoai ti, con duoe goi la “phép chia hodang kim”.

Nghiém duong cua phuong trinh nay la

Cdch dung difém C, khéng c6 gi khé. Gia sir AB = 1; tir A

E
ké dutmg vudng géc véi .
AB, trén dé 14y diém E
1 L]
sao cho AE == (H.15). Ta C, A G, B
2 {H.15)
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cé:EB = 1+(2] = Lay E lam tam ta vach cung qua A cit

EB tai D, ta duoc: BD—I -1

L4y B lam tam lai vach cung qua D ta tim duge diém C,.
Con diém C, ta dung duvc dua vao nhén xét AC, = BC,.

Trong hinh hgoc ta ciing

thuvng gip phép chia hoang
kim. Chang han hinh vuéng ni

tiép trong ntra hinh tron (H.16).
C 1a diém chia doan AB theo

phép chia hoang kim.

{H.18)

Canh a, clia hinh thap gidc déu ndi ti€p trong hinh tron

ban kinh R: nhu ta da biét bang: a,= 2Rsin2610; =2Rsinl1&

Ta tinh sin 18" dua vao cdc cong thite sin 36° =2sin18° cos18°
va cos36° = 1 — 2sin? 18°. Ta co:
sin72° = 4sin18°%0s18° (1 - 2sin?18%) *)
Vi sin72°=cos18% #0 nén tu (*) suy ra:
1 = 4s5in18%(1 - 2sin*18%)
Nhu thé sin18° Ia mét nghiém cua phuong trinh
1=4x(1-2x*) hay 8x*-4x+1=0

Phuong trinh nay ¢6 thé viét:
(2x - 1)X4x*2+2x-1)=0

ma nghiém la:
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1 ~1+45 -1-45
X)=50% = Xy =
2 4 4
Vi sin18° 14 s6 duong khdc % nén sinl8&’ ——J%T—l
Vay: a, = ZRJE_I :R‘/g‘l
4 2
E NG6i cdch khéc a,, bing doan l6n
cua ban kinh hinh tron trong phép
chia hoang kim.
A B c .
Ta xét mot ngi gidc déu. Céc
duong chéo cua né tao thanh mét
ngi gidc sao (H.17)
P P
Ta co: AFD = 108°, ADF = 36°.
{H.17) ]
Theo dinh 1li ham sé sin thi:
AD sinl08 sin7? 1445 1+45
=2 = =2¢0s36° = 2 =
AF  sin36°  sin36° 4 2
Ro rang AF = AC va ta duoc:
AD_AD_1+45
AF AC 2

Vay diém C chia doan AD theo phép chia hoang kim.
Ta nhén xét thém la theo phép chia hoang kim thi:

AC_1++5
CD 2

Do AB = CD nén ta cé:
AC_AB_1+V5
AB BC 2

Vay trong cdc doan thing BC, AB, AC, AD thi mdi doan

sau gip lan doan ngay trude no.
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FURIE
(IEAN BAPTISTE JOSEPH FOURIER)

Né6i dén Furié 1a néi dén chudi so
Furié c6 vai tro to 1dn trong todn hoc
ciing nhu trong vat ly toan.

Furié sinh ngay 21-3-1768 & O—xe-
ro, I con cila mét nguoi tho may. Mo
b1 b6 me tir ndm 8 tudi, Furié duoc mot

¢6 dao viing O-xe-ro nudi cho an hoc.

Nim 12 tudi Furié da viét duoc nhitng
thanh kinh tuyét voi, duoc cha céd hét
st khen ngoi. Va ciing vao tudi nay todn hoc da chinh phuyc
c4u bé va cdu ham hoc todn dén ndi dé ¢é anh sdng trong dém
cAu di can ci thu nhat nhimg mau nén & bép va lam viée that
khuya.

Théng chap ndm 1789 & tudi 21, Furié da dén Pari d€ trinh
bay véi Vién han 1am nhimg nghién cuu clla minh vé loi giai
cdc phuong trinh s6, di sdu hon nhimg diéu ma Lagréng da
dé lai, nghién cdu nay van con gid tri cho dén ngay nay.

Khi Napéléong khuyén khich viée mo trubng thi thay gido
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qud thiu vi khd déng thdy gido thay truée dé tai ning khéng
duoc chd trong nén da bo ra nude ngoai. Cudi cling trubng Su
pham cao cap duge thanh lap nim 1794 va Furié da thanh
gido s cua trubng. Mét k¥ nguyén méi vé day todn da duoc
hat ddu o Phdp.

Ong 1a mét gido surtodn xuat sic & truvng Sur pham cao cip
cling nhu o truong Bdch khoa. Trong thoi gian & Gro-né-blo,
éng da viét mét tdc phadm bat hi “Ly thuyét gzar, tich vé nhiét”
dit nén méng cho mén vat 1y todn hoc.

Trong dai 8, nguvi ta bit ddu nghién citu vé vé db thi cta
nhiing ham s6 dai s6 don gian va thay ring nhitng dubng cong
vé nén néu duoc kéo dai thi khéng bi gay bat ngo. “Dink ly
Furi¢” da dwa ra mot cdch bi€u dién va khao sdt nhitng dé thi
nhur vay. Furié cing la nha todn hoc 16n 14n ddu tién nghién
ciu cdc van dé toan hoc & “bién giéi” va sau dé phuong phdp
Furié duoc dp dung dé giai nhiéu bai todn & bién.

Ong mét ngay 16-5-1850 vao tudi 63. Ong thuse vé tang
16p chon loc cia cac nha todn hoc ma cong trinh 16n ctia ho da
dua tén tuéi ho tré thanh nhimng tinh tir trong ngdén nga cua
nhiing dan tdc vin minh.
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GALOA
(EVARISTE GALOIS)

NGOI NHA & THANH PHO BUALAREN

Trong miy gio déng hd, trude khi
vinh biét ¢bi dod vao tudi 20, nha todn
hoc tré nguoi Phdp Rvarit Galoa da
giai quyét toan ven van dé da lam ban
khoan cdc nha todn hoe trong hang
bao thé ki: “Trong nhing diéu kién ndo
thi mot phuong trinh cé thé gidi dweoc?”
Céng trinh da dua 6ng 1én dia vi cac

nha todn hoc hang dau clia thé gidi.

Cédch Pari thit d6 nudc Phdp khoang 10 km la thanh phé
Bualaren, noi ciu bé Galoa cat tiéng chao doi vao ngay 26
thdng 10 nam 1811. Thanh phé nay dén nay van séng thanh
binh nhu vaoe ddu thé ki thii 19. Doc hai bén duong phé Lén
vaAn con lai nhitng ngdi nha véi nhimg mdi nhon xua kia. Nha
ctra, cAu c6ng vAn la nhimg canh vat ¢t khéng cé gi thay di
lén,

So v6i nam 1829 toa thi chinh cia thanh phé van git duoc
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vé khiém tén xua ké tir khi & d6 ¢6 gén cdi bién ki niém mang
dong chi: “Nhiing ngubi dan thanh phé biét on ngai Nicsla
Gabrien Galoa thi truong thanh phd sust 15 nam lién tuc”.
Ngoai ra o thanh phé Bualaren nay lai ¢c6 mét duong phé
mang tén bé ciia Evarit Galoa.

Trute ngéi nha s6 54 ctia phé Lén thanh phé Bualaren c6
mdt t4m bang ki niém mang dong chir: “O' day 1a noi sinh ra
nha todn hoc 16i lac nguvi Phap Evarit Galoa, mat nam 20
tudi, 1811 - 1832”. T4m bang nay do mét gido sur todn hoc clia
truong Dai hoc Téng hop Pari, cong dan ciia thanh phd
Bualaren, ting vao ngay 13-6-1909. Tai budi 1& g&n t4m bang
nay c6 nha todan hoc Phdp Pacbu, thu ki thuong truc Vién
Han 18m Khoa hoc Phdp, gido su truong Su pham cao cap
(truvong Pai hoc néi tiéng nhat clia nuée Phdp), noi ma nha
todn hoc Ién Galoa khéng duoc vho hoc, chi vi bi viri dap tai
nang.

DOI HOC SINH CUA GALOA VA NGUO! THAY RISA

B4 Galoa 1a mét tri thuc, ham chuéng tur do va rat ghét
phéi bao hoang. Tir bé cho dén nam 11 tudi, Galoa chi hoc &
nha v6i me. Ba me gido duc con rat diu dang, nhung ciing rat
nghiém khic, tinh tinh ba cuong trire, thing thin.

Thang 10 ndm 1823, vira tron 12 tudi, Galoa roi khoi té &m
gia dinh va bit ddu vao hoc trudng trung hoc néi tiéng Lu—i
Dai dé. Truong nay véi néi dung va hinh thic t§ chiic ciia né
thoi dé gidng nhu mét nha ti1, véi cdc song sit va cdc eira ludn
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luén déng chiit. Hau hét hoc sinh ¢ dé déu 1a con em quy tdc,
thudc tang 1ép tu san 16n trong xa héi Phép.

Nim 1823, nudc Phdp van con chiu anh hutng cia cude
cach mang 1789. Vin con nhiéu t6 chie kin, nhimg hoat d6ng
cach mang, thinh thoang lai ¢6 bao déng. Phong trao bén ngoai
d6 da vang ddi vao trudong hoc va hoc sinh da nhiéu l4an phan
4&i ch& d6 ha khic cha nha truong. DE déi phd lai; nguvi ta
dudi bat cif ai 6 tu tudbng, banh dong chéng déi.

Su de nén dp bic, khdng khi ddu tranh &y lan dau tién da
tdc déng dén tam hén non tré cha Galoa. Ndm thi hai &
trung hoc da ddnh déu mot budc ngodc trong dot Galoa: thién

tai todn hoc dd ndy nd ¢ cdu bé. Trude do, chang thiéu nién

nay da timg duopc giai trong cdc ki thi chon hoe sinh gioi tiéng
Hi Lap, nhung dén bay gio thi chi mai mé véi toan va chdn
hoc cdc mén khédc. Vi thé cuéi ndm nha truong bit cau ta phai
% lai 16p d€ tidp tuc hoc cdc bai La tinh, Hi Lap chan ngay,
con vé todn thi cdu da vuot xa cde ban cung l6p.

Cuén “Hinh hoc” ctia Logiingdro la ndi dung hoc trong hai
nam cho nhimg hoc sinh gidi todn thi Galoa da doc mdt mach
tir d4u dén cudi chi trong vai ngay, nhe nhang nhu xem tiéu
thuyét. Cudn nay da trinh bay mét céch chit che nidi dung
todn hoc ctia 8 cudn sach ciia Oclit. Trong long cu bé da bung
Jén mot niém hung thd va phan khi, cau bit dau khong chy
y dén hoc bai & trudng nita ma bat ddu hoc nhitng sdch khé
hon ctia Lagrang nhu “Phép giai phuong trinh 867, “Li thuyét
v& ham giai tich”, “Cdc bai giang vé Ii thuyét ham s86”. Bai
todn dAu tién trong s& nhang bai todn ma Lagrang dva ra da
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din Galoa dén viéc dp dung tu tutmg vé nhém. N hiing van dé
nay tat nhién chua néi lén duoc thién tai dac biét cia Galoa
ma chi chning t0 kha ning tu duy sdng tao clia 6ng da din diit
6ng sém thiy duoc nhimg van dé lén cta khoa hoc, khéng bi
sa vao nhitng diéu nho nhit.

Nam 1827 trOng nhing ngay hoc ¢ trubmg, kha ning phit
hién nhimg vdn dé chung con nhidu hon kha ning todn hoc
clia éng. Ong van rat thu vi dé1 v6i nhimg mén hoe khdc. Tide
thay khi d6 nhing mén hoc nay duoc day cdu tha nhu mén
dai s6 & truong éng hoe. T4t ca 1a do sach gido khoa soan chua
tot. Galoa rat khé chiu véi nhiing phuong phdp cua cdc thiy
gido, con cdc thay gido thi khéng nhén ra duoc kha ning phat
trién tri tué dic biét ctia hoc sinh.

Nhimg tai liéu d€ lai trong thoi gian nay cho biét nguoi ta
da nhan xét vé éng nhu thé nao, ching han “Galoa khéng bao
gio chiu ngdi yén vi nhimg cau hai vé toan luén luén nay ra
trong d4u éc clia Galoa”.

Cing trong thoi gian nay éng doc nhitng céng trinh cia
Ole, Gauxo, Giacobi va éng cam thay ring minh ¢6 thé lam
nhu ho. Do dé 6ng tro nén can dam hon. Cuéi nim hoc éng
khéng theo dugc mdt giv hoc nao vé chuyén dé todn ma phai
tu minh chudn bi cho ki thi vao truong Bach khoa. Tisc thay
ong di thi hong.

Méc du thi hong viao truong Bdch khoa, nhung dén thdng
10 nam 1828, lic mdi 17 tudi, Galoa da tir 16p todn so cdp

chuyén sang hoc 16p tean déc biét cua trubng Trung hee Lu-i
Dai dé.
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May min cho Galoa la }an ddu tién duoc gip mét thay gido
hi€u tai nang va tan tinh giip d&. D6 1a gido si Risa. Ong nay
da tan tdm giip do, gido duc bao nhiéu hoc sinh cia minh va
hé& nhén thdy mét nguvi ndo ¢6 ning khiéu thi éng khong
quan ngai, quén ca mét nhoc dé€ giip do dén noi dén chén.
Trong lich sir khoa hoc cia nute Phdp, Risa duoe coi la mét
gido su c6 thi. Trong s6 nhimg hoc sinh cta éng thi vao truong
Bach khoa ¢6 Lo Verié, nha thién vin va chu nhiém dau tién
cla khoa co hoc thién thé cua truvng Dai hoc Xoéebon va nha
todn hoc néi tiéng Heemit. Chinh Heemit 1a nguoi duge gido
sur Risa tin ¢dn, sau nay da giao ban thao cong trinh cta Galoa
ma nay duoce luu trit tai thu vién caa Vién Han 1am Khoa hoc
Ph4p.

Hoe sinh cla gido su Risa rat khim phuc cdch giang day
diéu ki ctia éng. Su thanh cong trong linh vue todn hoc va
khoa hoc ctia nhiéu hoc sinh ¢tia éng o trubmg Bach khoa phan
16m do cong lac dao tao cha 6ng. Risa nhan thidy ngay ning
khi€u cia Galoa va rat kiéu hanh vé nhimmg két qua Galoa
dat duge. Nhimg loi giai cdce bai toan ma Galoa dua ra bao gio
ciing lam cho gido su Risa hét suc thd vi va kham phuc. Ong
luén luén coi Galoa la hge sinh tai nang nhat trong ddm hac
sinh clia minh nén hét sic ling nghe khi Galoa phdt biéu
trude ban be cung 16p. Nhimg tai liéu ma gido su Risa dé lai
gitip ta danh gid thay 1an tro: “Nguvi hoc tro nay cé nang
khi€u dic biét vé todn”, “Galoa chi chuyén nghién ciu vé
nhiimg linh vuc cao ¢dp cla toan hoc”, va “Galoa hon hén tat

ca nhitng nguvi ban cua minh”.
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Chinh gido su Risa la nguvi da gidp Galoa ding nhimg bai
bdo dau tién cta minh va thuyét phuc Galoa gui théng pdo
cong trinh dén Vién Han lam. Bai bdo cha Galoa da duoc in
trong s6 thdng ba cia “Les annales de mathématiques”, tap
chi vé todn dau tién cua nufc Phap xuit ban nam 1818.

Ngay méng 1 thang 6 ¢6 cudc hop cia Vién Han 1am. Hai
nha toan hoc Poatxéng va Cési duge trao nhiém vu xem xét
cdng trinh cha Galoa gii toi. Cosi dd khéng cho mét két ludn
nao! Ong ta da d€ mat ban thao cla Galoa, that 1a tai hail
Trude day o6ng cling da timg dé mat ban thao ciia Abel. Didu
dé mo ddu mét chudi ciu chuyén vé 1i lam cho Galoa dc cam
v6i Vién Han 1dm va bat ddu odn ghét xa héi minh dang séng.

K&t thic nam hoc, Galoa lai thi vao truong Bédch khoa va
mét 1an nita lai thi hong, dé 1a nim 1829 khi éng 18 tudi. Gido
su Risa va cdc ban cia Galoa rat buén, khong ai nghi ngo tai
ndng cua Galoa, nhung giai thich diéu xay ra nhu thé nao?
Khi vao van ddp, Galoa va gidm khao da thao luan vé mét
vin dé todn. Gidm khao da nham, Galoa buc minh vé nhing
cAu hoi va vi that vong, mat binh tinh; 6ng da ném khiin lau
bang vao mit giam khao. T4t nhién la 6ng hong thi va theo
luat cua trubng Bdch khoa lic bay gio, ai da thi hai 1an khéng
d6 thi khéng duoc thi nia.

Trong thoi gian ndm & nha ti Xanh Pélaghi; nhé lai ki thi
nay, Galoa da viét ring éng da phai nghe nhimg loi dién rd
cua bon cham thi. Diéu nay cho phép chiing ta nghi ring cé ai

d6 dd mia mai Galoa khi 6ng trinh bay nhiing quan diém cia
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minh. Nhang nguvi hoi thi dét ndt da cho Galoa bao nhiéu
diém d€ danh hong 6ng, thi khéng ai biét ca!

Néu Galoa duoc vao truong Bach khoa nay thi ro rang 6ng
da c6 diéu kién thuén loi dé 1am viéc yén tinh trong hai nim.
Trong thoi gian dé, nhang sinh vién truomg Bdch khoa da ¢6
kha ning nghién citu nhimg céng trinh khoa hoc. Hau hét
nhiing nguoi ¢6 nang luc nay da vi khoa hoc ma tir chéi moi
dia vi, chite tuéc ma nha nude du dinh gianh cho ho sau khira
truong. Phai néi rang nhimg cuu sinh vién truong Bdch khoa
thui dé da lam rang ro tén tudi truong nay trén thé gici. Giv
day tinh hinh nay da hoan toan thay déi. Bon tu san mai ban
da cé st dung nhimg cuu sinh vién cla trubng dé phuc vu cho
nhitng muc dich khéng phai khoa hoc. Cho nén viée dao tao
nhiing nha todn hoc da chuyén sang cdc truong dai hoc khdc.

Nam 1820, mét tai hoa lai dén véi Galoa: dé 1a cdi chét dau
dén cia bé 6ng. B6 Galoa la mét nguvi thang thin, cuong
truc. Do mét su dp biic clia bon cam quyén, éng uat ic va tu
sdt. Galoa da chung kién cdi canh quan tai cia b ha huyét
trong su thuong x6t va bat binh clia quan chuing xung quanh,
éng cang thay xa hoi la bat ¢ong va xau xa.

GALOA THAM GIA CACH MANG

Thang 2 nam 1830, hic 19 tudi, Galoa dupc nhén vio truong
dai hoc. Trong nim d¢, ong da hoan thanh mét céng trinh vé
phuong trinh dai s4 va giri 1én Vién Han 1am d€ du mét ki thi

danh riéng cho cdc nha todn hoc. Thu ki cia Vién mang ban
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théo vé nha xem, nhung chua kip xem thi bi chét. Vé sau
nguvi ta khéng tim thdy ddu vét cia ban thao dé nita.

Sdn cé dc cam véi xa hdi bat cong va bAn than minh sau
nhiéu 1an bi vbi dap, tu tuong cla Galoa da cé chuyén hudng
quyét dinh. “Khéng thé 1a mét su tinh co. Xa héi nay - theo
Galoa - da kim ham kha ning clia con nguvi”. Va Galoa da tich
cuc tham gia vho cdc to chiic chinh tri ciia nhém Céng hoa.

Galoa vén dong cdc ban hoc tham gia phong trao cdch mang.
C6 dém Galoa da bd trubmg trén ra ngoai dé hoat déng. Va
tat nhién, Galoa bi duéi. Ciing cuc, Galoa phai mé lép day tu
dé kiém #n. M6t thanh nién 19 tudi mo 16p day tir mét s6 i
thuyét do minh sang tao ra: thuyét vé sé 4o, thuyét vé nghién
ciu phuong trinh theo cén thie, v.v... Ciing rat dé hiéu la 16p
nay khéng ¢6 nguvi hoc! Galoa danh phai xin vao phdo binh
dé c¢6 com #n!

Sau dé, duoc Podtxéng, nha toan hoc néi tiéng lic bay giv
giup do, Galoa lai viét va gri tiép 1én Vién Han lam mét cong
trinh vé cdch giai tong quat cdc phuong trinh, ma ngay nay
goi 1a thuyét Galoa. Podtxong nhin trinh bay cong trinh cua
Galoa trude Vién Han lam. Nhung do khéng nghién ciu ki
thi lidu viét qua ¢ dic cna Galoa, Podtx6ng da trinh bay so

luoc va két luan: “tai liéu khé hidu...”

Hi vong cuéi ciing thé la hét! Cé lic Galoa da thét lén:
“Néu can lam cho nhan dén néi loan thi téi sin sang hién ban
thin t61”.

Thdng 5 nam 1831, gan 200 thanh nién Céng hva da hop dé
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phan déi mét dao luit cua chinh phii. Nguwi ta nang cée chiic
mimg c¢ach mang 1789. Trong bau khong khi cing thing, Galoa
dung diy, mét tay ning céc rupu, mét tay cim dao gidm va hod
to: “Mimg vua Lui Philip nay !” Thdi dé c¢ia Galoa duope hoan
nghénh nhiét liét va moi nguvi d6 ra dubng biéu tinh. Ngay
sau dé Galoa bi bit va bi giam tai nha lao Xanh Pelaghi tir
ngay 14 thang 6 naim 1831 dén 16 thang 3 nam 1832.

Ché dé ha khic clia nha ti chi méi may thdng da 1am cho
Galoa gia di nhiéu (theo loi ké cdia nguvi chi Galoa).

NHUNG GIS PHUT CUOI CUNG CUA GALOA

Sau khi Galoa duogc tha, khéng ai biét that rd nhimg su
viéce gi da xay ra. Nguwi ta chi doan qua ba bic thu ma Galoa
dé lai. Trong “Thu giri tat ca nhimg nguvi cach mang” dé ngay
29-5-1832, Galoa viét: “T'éi mong ring cdc ban dimg trach 61
d& khéng chét vi TS quéc... Tai bi hai ké thi dich khidu khich,
tdi dd nhan diu kiém véi ching, vi danh du khéng cho phép
t6i ban trude diéu dé véi cdc ban... Vinh biét cdc ban! Téi van
rat muon séng vi loi ich chung cia chiing ta”.

D§ 1a nhitng loi cudi cung cia Galoa. Bigt minh sip chét,
Galoa da thiic su6t dém dé viét nhimg céng trinh nghién ciu
ctta minh. Thinh thoAng Galoa lai ngimg lai va viét véi vang,
run run bén 1é trang gidy: “Téi khéng c6 thi gio, khong c6 thi
gio niza...”

Nhiing trang gidy ma Galoa viét lic rang déng, trong
khoang may gio dong hé tuyét vong, da dua Galoa 1én dia vi
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cdc nha todn hoc 16i lac hang diu cla thé gici. Ong da giai
quyét tron ven van dé da lam bin khoin cdc nha todn hoe
trong hang bao thé ki: “Trong nhing diéu kién ndo thi mot
phuong trinh c6 thé gidi duge?” Trong cong trinh nay éng da
van dung tai tinh li thuyét nhém va vi thé ngay nay nguoi ta
xem Galoa nhu la nguvi tién phong trong If thuyét dé, mét 1i
thuyét da chiém mét dia vi dac biét quan trong trong todn
hoc hién dai va vat i hién dai.

Galoa da giao ¢ong trinh trén day cho mét nguoi ban than
la Sovalié cung mét s ban thao nira, nho 6ng trinh cho Vién
Han lam. Galoa viét: “Anh giri hé nhiing céng trinh nay cho
Giacobi hay Gauxo va yéu cau cdc 6ng Ay cho biét y kién -
khong phai Ia viéc t6i lam duing hay sai - ma vé tim quan
trong cua né doi véi todn hoc”.

Mo sang 30-5-1832, Galoa gdp ke thu. Hai nguwi ding sing
luc cach nhau chi vai mét; mot vién dan tring vao bung Galoa,
éng nga xubng. Mét vai giv sau, mét nguvi dan dia phuong di
qua thay vay da dua 6ng vao bénh vién Césanh. Trong gidy
phiit cudi cing Galoa da ndi véi nguvi anh ruét minh: “Anh
dimg khéc, em can to long diing cAm ctla minh dé ¢6 thé chét
vao tudi hai muoi”.

Galoa da tir chdi linh muc dén ciu kinh va 10 gio sdng
ngay 31-5-1832 Galoa da vinh biét coi doi. Nhung 60 trang
gidy ma ong dé lgi trong dém cubi cung mdi mdi ld mot dai ki
niém bt tir cia mot thién tai tré, ma cude doi ngin ngui 1a
mét ban cdo trang ché dé xa hoi ci da vhi dap tai ndng cha
cOn N,
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GAUXQO
(CARL FRIEDRICH GAUSS)

Chung ta da tung nghe ciu chuyén
vé chii bé Gauxo gioi todn tir dau cdp
mot, da tim ra ngay ddp s6 cta bai tinh
tong 1 +2+3+ ... + 98+ 99 + 100 khi
thay gido viia ra xong cho ca lép.

Gauxo, nguoi duge ménh danh la
“vua todn hoc” sinh ngay 30 thdng 4

nam 1777 tai Brausovay nuéc Dirc

trong mét gia dinh nguvi stra éng nude
kiém nghé lam vuon. Ning khiéu todn hoc ciia 6ng béc 16 rat
rd rét ngay tir khi con nho.

Ong hoc truvng Dai hoc Tong hop Gottinhghen tir 1795
dén 1798 va bao vé luan 4n tién si todn nim 1799, trong dé
l4n dau tién éng da ching minh dinh i co ban cua dai sé.
Trude khi hoc xong dai hoc 6ng da chuén bi tdc pham “Nghién
ctbu 86 hoc” (duoc in nam 1801) trong dé da c6 nhing chung
minh rat théng minh va nhimg phdt minh rit sang tao.

Niam 1807 6ng phu trach khoa todan va thién vin cia truong
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Pai hoc Gottinhghen va la Giam ddc dai thién van Gottinhghen.
Gauxo 12 nguti da két hop tai tinh viéc nghién citu todn hoc
li thuyét va todn hoc ing dung va da ¢ nhimg anh huong rat
to 16n trong su phdt trién dai s cao cdp, li thuyét s6, hinh
hoc vi phén, If thuyét vé su hdp dan, li thuyét vé dién hoc va
tir hoc, trac dia hoc, thién vian hoc.

KHA NANG Ki LA VE TINK NHAM

Tir nhd Gauxo da biéu hién mot kha ning ki 1a vé tinh
nham. Khi vira hoc néi, chu bé luén Juén dit ciu hoi véi nhimg
ngudi xung quanh. Cam cuén sdch trong tay bé hoi me cdi gi
day, dé 1am gi. Khi duoc me tra loi 1a chir dé hoc thi bé yéu
cau ngay me day bé hoc. Ba me da dé con 1a phai doi it nia
me sé din vao truong dé hoc chix, hoc doc, hoc viét.

Nhung Gauxo khong chiu doi. Bang cdch hoi ddn dén, chi
bé hoc thudc long nhimng chix cdi va chang cian nguoi lon gidp,
bé tir hoe doc.

Ngubi ta con ké mét cdu chuyén khd 1i thu. B6 Gauxo thubng
nhén thiu cong viéc dé cai thién dui séng. Ong thuvng thanh
todn tién nong vao chiéu thit bay. M6t lan éng vira doc xong
bang thanh toan thi tir phia givong ¢é tiéng cia Gauxo lén 3
tudi:

- B4 tinh sai rdi, phai nhu thé nay méi ding...

Moi ngudi mim cuoi con chd bé thi nhiu may suy nghit va
sau dé néi két qua [a bao nhidu. Moi ngubi xung quanh van
cuoi ché gidu, nhung Gauxo vin khéng chiu thua. Khi nguoi
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bé tinh lai tir ddu thi tit cad déu ngac nhién vi chu bé Gauxo
diing. Nhiing nguvi ldng giéng khso nhau vé viéc nay.

Chii bé mbi ngay mot 1ém, day dan 1én, chu doc sdch va tap
suy nghi. Vé sau, khi vira méi tré thanh sinh vién dai hoc,
Gauxo da khong hé so hai lao vao nhimg van dé chua duoe
giai quyét nhu mét nha todn hoc gia din.

MAU CHUYEN VE CHU BE LEN 7 -

Lén 7 tudi Gauxo dén truong. Thay gido Biutnhe luén cAm
trong tay chiéc roi ngua dé “nhay mia” trén lung nhiing hoc
sinh luoi biéng, déi khi né ciing duoe ting cho ca Gauxo vi lic
dau chd bé khéng ¢é gl phin biét véi cde hoc sinh khdc.

Nhung tinh hinh da thay d6i hdn khi bt ddu hoc s6 hoc.
Ngay tir giv ddu tién Gauxo da vuot hin 1én, trude con mét
cia ngudi thay gido nghiém khic. Mét lan thay gido cho tim
téng cha tat ca cac sd tunhién tir 1 dén 100. Khi thay gido vira
doc vira phan tich xong dau bai thi dd nghe giong Gauxo:

- Em giai xong réi.

Thiy gido dao quanh cdc ban, khéng hé dé ¥ dén chu bé va
nhéc:

- Chéc em sai réi d6, khéng thé giai nhanh bai todn khé
nay dau.

- Thua thay em giai rat dung.

Thay gido dap dép chiéc roi mét cdch de doa:

- Nao thir xem c6 ding khéng, néu sai thi phai don day!
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Nhung thiy gido hét siic ngac nhién khi kiém tra thay
Gauxo giai bai todn mét cdch hoan toan dung ma cdach giai lai
hét sic déc ddo. Thay ben yéu cau chu bé giai thich cho ca lép
nghe vé cdch giai déc ddo nay.

Gauxo da trinh bay:

- Em nhén thay & day tinh cong nay téng cha hai s6 cla
ting cip s0 ding cdch déu phia ddu va phia cudi déu bing
nhau va em cfng tung cép:

100+1,99+2,98+3,..,50+51
M&i téng déu bing 101, m& 6 50 tdng nhu viy nén két qua la:
101. 50 =5050.

DUNG DA GIAC DEU NOI TIEP TRONG DUONG TRON

Ngubi cd Hi Lap c6 bai todn: chia diong tron thanh nhitng
phdn bédng nhau, hay néi cdch khdc la dung da gidc déu noi
tiép trong dudng tron. Ho dé tim duoc cong thiic tinh s6 canh
clia nhitng da gidc 4y v cho ring ho da xét moi kha ning, moi
truong hop. Hang trdm ndm da tréi qua va moi nha todan hoc
déu céng nhan la ding.

Nhung vio thdng 7 nim 1796, ¢6 mét s6 “Bdo vin hoc” duoc
xudt ban & Rén. It ai chd y dén bai “Phdt minh méi” dudi ki
tén Gauxo, sinh vién trubng Pai hoc Téng hop Gottinhghen
o Brausoviy. Chang sinh vién 19 tudi da viét:

“Moi nha hinh hoc déu biét rang cé6 thé dung thudc va compa
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dé dung cdc da gidc déu nhu tam gide déu, ngi gide déu, da
gidc déu 15 canh vd cdc da gide déu c6 s6 canh gép déi chiing.
Diéu do nguoi ta da bist tir thoi Oclit va hinh nhu t &y moi
nguoi déu cho réng linh viee hinh hoc so cdp khong thé mé
rong them. It nhdt la toi chua bist mot s thanh céng ndo
trong viéc mao réng vé hudng nay. Do d6 toi cho ring ddng
chud y dén phdt minh: ngodi nhieng da gidc déu trén, cé thé
bang thuve va compa dung nhidu da gidc déu khde, vi du da
gide déu 17 canh. Phdt minh dé6 thiee ra chi Ia hé qud cia mot
li thuyét lon chuwa duwoce két thic hodn toan. Sau khi li thuyét
dy duoc két thiic né sé dugce giéi thiéu vdéi ban doc”.

5 ndm sau, nguvi thanh nién 24 tudi nay da cho xuit ban
tdc phdm co s& “Nhutng nghién ciéiu s6 hoc” ma chuong cudi
by givr la If thuyét hoan chinh vé chia dubng tron. Gauxe rat
tam dic véi tdc phdm yéu quy nhat nay cha minh. Theo ¥
muén cia éng, trén tAm bia ki niém & ngéi mo clia nha todn
hoe vi dai nay ¢6 khic mét da gide déu 17 canh néi tiép trong
duong tron.

Gauxo da tim ra cong thucn =22+ 1 véin 1a s§ nguyén to
d€ dung duoc béng thudc va compa nhiing da gidc déu n canh.
Ong lai gidi duoc phuong trinh x" — 1 = 0, tir d6 dua ra cdch
dung da gidc déu 17 canh biing thude va compa. Dic biét nhiing
cong trinh nay duoc trinh bay khi méi 19 tudi dvi. Ong con
miét mai tinh todn va lap nhimg bang s6 nguyén t8, bang céc

s6 thap phan suy tir dang o véip =1 dén p = 1000.
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GAUXC, NHA THIEN VAN BIET TAI

Gauxo cg biét thi vé tinh nhdm va luén chi ¥ cai tién ki
thuat tinh todan. Nho d6 6ng da phat hién ra mét hanh tinh
moi.

Trong dém dau nim 1801, nha thién vin nguoi [talia Piaxi
da tim thay mét hanh tinh nhé gitta quy dao clia sao Hoa va
sao Moc. Ong ta goi hanh tinh &y la Xéréra dé ki niém Nir
than Néng nghiép v No &m. Cdc nha thién vin hoc say sua
theo ddi chuyén déng ctia hanh tinh nay trong hé théng mit
troi.

Sau d6 it 14u, Xéréra tién dén gan Mat troi va bi nhang tia
sdang chéi chang ctia Mét troi che 14p réi bién mit, hinh nhu
cdc hanh tinh Ién nhu sao Hoa, sao Méc da dudi né di mat.

Liic bay gio Gauxo bat tay nghién ciu vin dé nay qua tat
ca tai lidu quan sdt cia Piaxi d6i véi hanh tinh Xéréra. Ong
thay ring chi cAn 3 lan quan sat chinh xdc 1a hoan toan 6 thé
tinh todn mot quy dao bat ki nho. Gauxo da tinh dudng di cia
sao Xéréra va chi cho cdc nha thién vin vi tri chinh xdc clia
né. Hanh tinh nho bé nay lai duoc tim ra, khi cdc nha thién
vin hudéng éng kinh vao d6.

Sau ¢ong trinh thién vin kiét xuét nay, Gauxo bit diu

dugc xem nhu mét nha todn hoc vi dai ctia thé giéi.

V& sau, vao ndm 1802 nha thién van Puc Onbec, ban than
cua Gauxo, tim thém mét hanh tinh nhoé nita la Palada. Ngay
nay cdc thién thé nhd nay da duoc tim dén hang nghin. Theo su
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tinh todn clia cdc nha thién vin, trong hé théng mit troi cé dén
khoang 50.000 thién thé nho nhir viy. Quy dao clia sao Palada
ciing do Gauxo tinh ra theo phuong phép 3 1an quan sdt.

Gauxo da hién cho thién vin hoc 20 nidm trong dbi minh.
Déng thoi 6ng cling giai quyét nhidu van dé toan hoc thuan
tiy nay ra khi 6ng tinh todn va nghién citu thién van.

GAUXO, NHA TRAC PIA HOC

Gauxo con la nha tric dia hoc. Nha vua & Hanévro can ¢é
mot ban dé ti mi vé dit dai ciia minh va giao cho éng lanh dao
nhém dia chat dé lam viéc nay. Nho kha nang tu duy khoa
hoc vi tri thong minh tuyét vbi, Gauxo da tén nhiéu thoi gian
dé dua lai cho khoa hoc nhiing thanh qua ki diéu.

Ong da sdng tao ra mén “Tric dia hoc cao cip”. Ong da xay
dung li thuyét cdc bé mit, vuot tride su phét trién clia todn
hoc hang tram nam. Déng thoi éng lai sdng tao ra nhiéu
phuong phdp ma vé sau duoc cdc nha todn hoc ing dung rong
rai.

Ong ciing da xay dung nganh dién tin dién t&, nghién ciu
hién tuong nhiém tir cia Qua dat va da xuit ban hai cong
trinh quan trong: “Li thuyét thé ndng” va “Li thuyét tong qudt vé
nhiém ti cia Qud dat”. Ong nghién citu nhimg van dé co ban clia
co hoc va sau dé da xuat hién “nguyén li Gauxo”, hay nhu 6ng

thuomg goi “nguyén li tdc dung t6i thiéu”. Nguyén li nay minh
hoa mét trong nhimg quy luat co ban vé su chuyén déng cta hé

théng céc vat thé.
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Gauxo ciing la nguvi d€ tdm nghién ciu vé hinh hoc phi
Oclit va 1i thuy&t vé ham sé eliptic.

MOT THIEN TA! BAM SINH

Gauxo la bi€u hién clia mot thién tai bAm sinh. Nhu ong
thuong néi: “Tdi da hoc tinh trude khi hoe néi”. Sust ca cuée
doi, 6ng da sdng tao khéng ngimg. Ong dua mit vé dau la
phdt hién thiy & ddy nhing diéu ma trude dé nguwi ta khéng
nhin thay. Khi chd ¥ dén van dé nao éng cling luén biét rit ra
tlr dé nhing két luan méi mé va quan trong. Nguwi ta khéng
lam khi goi Gauxo, ngay ci héi 6ng con séng, 1z nha todn hoc
bac nhat thé gi6i hay la “vua todn hoc”.

Ong mat ngay 23 thdng 2 nim 1855,
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HAMINTON
(WILLIAM ROWAN HAMILTON)

Haminton 13 nha béc hoc 16n cia Ailen. Gia dinh ng song
% thanh phd Dubolin. Ong 12 con 1t cla gia dinh va sinh ngay
3_8-1805 & Dubolin. Bé 6ng la mét tin dé “an gioi va néi gioi”
thich rugu che, con me éng la dong ddi mét gia dinh ndi tiéng
]a thong minh. Do d6 ma éng da ¢é mot “bd 6¢c cuc ky sang
sudt”.

That ra bé me éng anh huong it dén thoi nién thiéu cla
ong vi 1én 12 tudi thi éng mé ¢bi me va hai nam sau lai md cbi
cha. Lén 3 tudi, ciu bé Haminton da doc théng thao tiéng
Anh, va hoc s6 hoc t6t, 1én 4 thi thong dia 1y, 1én 5 thi da dich
va doc duoc ti€ng La tinh, tiéng Hy Lap, 1én 8 thi biét thém
tiéng Y va tiéng Phdp.

Nam 13 tudi, Haminton trung binh mdi n&m biét thém mét
thi tiéng. Nam 14 tudi, cau bé da viét mot ban chao mung dai
sit Ba Tu (biing tiéng Ba Tw) dén tham Dubolin trude su ngac
nhién clia 6ng nay. Nam 17 tudi, Haminton da théng thao
phép tinh tich phéan va thién vin hoc va ¢6 thé tinh duoc nhat
thue, nguyét thuce.
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Diéu Iz lung 14 trude khi vao dai hoe, Haminton khéng hé
theo hoc mét truong nao ma do nguvi chd day va tur hoc. Ong
da dé dau vao trudong dai hoc & Dubolin, nhung trude dé éng
da c6 mét phat minh ndi tiéng vé quang hoc, nén nguwi ta cho
ring c6 mot Niuton méi & Ailen. Moi giai nhét va phan thuong
vé todn va cdc mén hoc déu danh cho Haminton, nhung diéu
quan trong la dng da hoan thanh phan dau cia mét céng trinh
vé “hé thong cdc tia” ma khi trinh bay lén Vién Han 1am Hoang
gia cua Ailen, tién s1 Brinklay da nhan xét: “Téi se khéng néi
rﬁng nguoi thanh nién niy sé; ma tdi néi anh ta la; nha todn
hoc hang dau clia thoi dai anh ta”.

Trong cdng trinh ndi tiéng “He thong cde tia” 6ng da khai
thdc moi diéu hay clia todn hoc hién dai, thay cdc chit 55 bing
nhimg ham s8, thay cdc bi€u dé bing nhiing cong thiic, tic 1a
ong da xay dung mét 1y thuyét dai sd clia hé trén hay 1a mét
ap dung cua dai s§ vao quang hoc.

Haminton da la chu tich Vién Han 1am Hoang gia Ailen
vao tudi 32 vh nam 38 tudi duoe Chinh phii Anh cap cho mét
phu cdp hutmg sust doi. Phan thutmg lén nhat la khi sdp mat,
Haminton duoc bdu la vién sT nuée ngoai clia Vién Han lam
Khoa hoc Hoa Ky do sy khdm phd ra 1y thuyét “qua-tec—néng”,
mot phuong phdp va mét quan diém sdng tao cé téc dung lén
trong viéc nghién cdu dai s§ cdc s6 phuc.

Ong mat ngay 2-9-1865 tho 61 tudi, d& lai mét dong ban
thao viét tay vé todn.
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HERONG
(HERON)

Nha todn hoc ¢é Hi Lap Hérong sinh vao khoang ndm 60
sau Cong nguyén. Ong 12 nguvi chu trong nhigu dén todn uing
dung, nhat 1a hinh hoc va co hoc ing dung. Trong cac tac
pham clia dng, 6ng da md ta cdch lam va cdch sir dung nhimg
dung cu do dac nhu déng ho nudc, mdy chay bang khi nén dp
luc, mdy tir déng, thiét bi quan su, mdy nang v.v... Ngoai ra
ong con viét thuyét minh vé cdc tdc phdm cha Oclit va viét

cong trinh vé cdc dinh nghia.

CONG THUC HERONG

Heéréng da viét cuén “Hinh hoc” trinh bay kién thirc cung
vGi bai tip va cdc ung dung thuc tién mot cdch ro rang va dé
hi€u. Trude tién éng trinh bay muvi vi du vé tinh dién tich
hinh vuéng, roi bon vi du vé dién tich hinh ch nhat, muuvi bén
vi du vé bai todn thude tam gidc vudng (xdc dinh canh huyén va
dién tich) v.v...

Ong da néu ra cong thic tinh dién tich cta tam gidc biét
ba canh ma ta goi 1a “cong thic Hérong”. Ong viét:
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“Ban c6 thé do tam gidc nhu sau: Gid si tam gidc c6 mot
canh dai 13 don vi do dai, hai canh kia la 14 va 15. Mudn tim
di¢n tich ciia nd thi trudc tién cong ba s6 13, 14 va 15 duoc 42,
Ldy mot nua téng dugc 21, dem 21 trir di ldn luot ba canh;
triede hét lay 21 trie di 13 dwoc 8, réi ldy 21 trix di 14 duwoc 7 va
cudi cung ldy 21 trix di 15 dwoc 6. Biy gio nhdn chiing vdi
nhau: 21 nhdan 8 duwoc 168, nhdn 168 véi 7 duoc 1176, nhén
1176 voi 6 dugc 7056. Tir d6 ldy cdn béc hai clia s6 7056 dueoce
84. D6 la dién tich tam gidc”.

Ong da chung minh cong thic:

S=55-alG_bis—c), s:‘“;*c %)
bing hai phuong phdp:
e Phuong phap thiy nhit.
A Dua vao dinh li Pitago. Xét tam
. b gidc ABC co cdccanh a, b, ¢ va géc
C nhon ta cé (H.18):
= c2=a?+b?-2a. CD
B (H1sy O c 2
do do: C:D:gq;c

a
Xet tam gidc vuéng ADC ta c6: AD? = b? - CD?,

ma dtABC :%a_AD

2
.1 7 2 3.2+b2—02
2. S:— b —_ ————
Do da: 23 \f { 5
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g 1 2 1,2 aZ+b?-¢? ’
hay 8- e b= B

a+b+c

Né&u bién déi cong thie (2) bing cach thay s= thi s&
dugc cong thate (1).
e Phuong phap that hai

Trong tam gidc ABC « fo.-
ve duong tron néi tiép.
Goi D, E, F la cdc ti€p 4 5 ‘
diém (H.19). N&6i O véi K D
cdc diém A, B, C, D, E,
F ta co:
BC.0OD = 2dt ABOC
CA.OE = 2dt AAOC (H.19)
AB.OF = 24t AAOB -

Céng tung vé cdc dAng thic trén ta dugc s.0D = S, trong

dé s 1a nira chu vi va S la dién tich tam giac ABC.

Kéo dai CB 1ay BH = AF. Tix AE = AF, BF = BD, CE = CD,
suy ra:CH = s, do d6: CH.OD = S hay 8% = CH* OD?.

V& OL vuéng géc véi OC cit BC tai K; qua B dung BL
vuéng géc véi BC, cit OL tai L. Do hai tam gidc COL va CBL
déu vudng nén bon diém C, O, B, L cing nam trén mét duong
tron. Ta co:

GOB + CLB = 180°, ma COB + AOF = 180° (bing nixa géc
day o tam). Suy ra: AOF = CLB.
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. B BH
Vay: AAOF «»xACLB nén: C_AF_

BL FO OD

. . CB_BL BK

ABKL tx» ADKO nén: BA- 0D DK
‘ CH BD
Ap dung tinh chat cha ti 18 thuc ta cé: HB DK

Nhan cde s6 hang clia ti 56 thit nhat véi CH, cla ti 8§ thu
hai véi DC:

CH! BD.DC BD.DC - CH BD.DC
CILTIB DK.DC OLF ' P CILHB O

Do dé: CH%. OD*=CH . HB . BD . DC=5(s - a)s — b)s — c)
Nhung S?=CH?. OD?, vay S = Vs(s - a)(s - b)(s - ¢)

Trude Hérong, Acsimet cling da tim ra céng thie nay duii
mét dang khdc, nhung chinh Hérong 1a ngubi ¢6 cong chung

minh né va dp dung rdng rii trong viée giai cdc bai toan.
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HIPOCRAT
(HI PPOCRATE)

Nha hinh hoc ¢é Hi Lap Hipécrat séng vao khoang nia sau
thé ki thi 5 trude Cong nguyén. Ong la tdc gia cha cong trinh
¢6 hé théng dau tién vé hinh hoc ma sau nay tro thanh tuliéu

cho bén cudn hinh hoc phiing clia tip “Co bdn” chia Oclit.

VAN BE CAU PHUONG HINH VANH TRANG KHUYET

Van dé cdu phuong hinh tron da dugc cdc nha todn hoc
quan tam tir cudi thé ki thit nim va duge nhanh chéng lan
truyén. Ban than Hipécrat ciing dé cap dén. Ong da xét mot
tam gidc vudéng can va ching minh ring tong dién tich cua
hai hinh vanh trang khuyét tao bai ba nua hinh tron ¢6 dubng
kinh la canh huyén va hai canh géc vuéng cia tam gidc bang
dién tich ctia tam gidc vudng dé (H.20)

Dé la cdch cdu phuong
hai hinh vanh trang khuyét
ting véi mot trong ba van dé
cdu phuong ma Hipécrat

nghién ciiu. Van dé thu hai
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la 6ng xét mot hinh thang ean véi bon nira dubng tron nhu &
(H. 21) va da chuing minh ring téng dién tich nira hinh tron
vé trén mét canh cta luc gide va ba hinh vanh tring khuyét
biing dién tich clia hinh thang can.

(H-21)

Nhur véy néu c6 thé cAu phuong ba hinh vanh tring khuyét thi
cling 6 thé cdu phuong nia hinh tron réi hinh tron. Diéy dé da
khién Hipocrat nghién cu ciu phuong hinh vanh tring khuyét.

A b Hipécrat da néu ra khdi niém
vé ti I¢: bon dai luong ti 18 véi
nhau néu dai luong thit nhat so
v6i dai luong thu hai bang dai
luong thy ba so véi dai luong

(H.22) thi tur. Nhung Hipécrat chi méi

néi dén tf s6 hitu t1 (do chua bist dén ti s6” vo ti). Duya vao
(H.22) Hipécrat da dua ra mét s6 ménh dé nhu sau:

1. Binh phuong canh AC cia tam gidc ADC d6i dién voi
goc té D lon hon téng binh phuong cde canh kia.

2. Néu binh phuong mét canh nhé hon téng binh phuong
hai canh kia thi géc déi dién la géc nhon.
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3. Néu géc noi tiép trong vién phdan la nhon thi vién phan
d6 lon hon nua hinh tron.

Ro rang 6ng da biét rat ro khdi niém “cung chua géc” va
tat cA cdc géc néi ti€p cing chidn mét cung thi biang nhau; géc
néi tiép nhd chin cung nhd.

Ngoai ra 6ng con néu lén tinh chdt cia luc gidc déu, ching
han binh phuong duong chéo luc gide déu gap ba binh phuong
canh, hoac canh lue giac déu noi ti€p bang bdn kinh duong tron.

Ong biét rit o khdi niém vé déng dang, chang han ong da
viét: ti s6 dién tich hai hinh déng dang bing binh phuong ti
s6 hai dubng tuong ung. Ong da mo rong dinh 1 Pitago cho
tam gidc c6 goc ti va tam gidc cé ba goc nhon.

Ro rang todn hoc & giai doan Hipécrat da duoc phat trién
va nhiéu dinh li d& duge ching minh chit che.

Ciing can néu thém su quan tam cta Hipdcrat dén vin dé
“gdp d6i hinh lap phuong”, tic 1a bai todn cho trude mdt hinh
lap phuong, hiy dung mét hinh 1ap phuong khdc sao cho ti s6
thé tich clia chiing bing mét ti s6 xdc dinh, ching han 1: 2.

Ong la nguvi du tién néu lén nhan xét ring bai toan giai
duoe néu gitra hai doan thing a va b ¢6 mét ti s6 cho trudc ta

¢6 duge hai 86 t1 1é trung binh x va y ma

b (*)

avab.

111



KUMME
(ERNEST EDOUARD KUMMER)

Nha todn hoc Gauxo da nhan dinh ring mén sé hoc hién
dai da bdt ddu véi Kumme.

Kumme sinh ngay 29-1-1810 v mit ngay 14-5-1893; mé
¢di cha lic 1én 3 tudi, séng trong canh ngheo ting. Me Kumme
tan tao nudi con v dén nim con 18 tudi thi dua con dén truong
Dai hoc Téng hop Halé. Do khéng di tién & ky tdc x4 cha
truong nén Kumme phai di bé hang ngay dé€ dén hoc. Giwa
triét hoc va todn hoc, Kumme da nghiéng vé todn nhuv gap
duge thay gido todn Seck. Hoc nim thit ba & truong dai hoc,
Kumme da giai dugc mét bai todn thi hoc sinh gidi va dat hoce
vi tién si triét hoc nay 10-9-1831, khi méi 21 tudi.

Nim 1832 éng dupc b lam gido sunhung day & trung hoc,
vi khi d6 khéng con ché day ¢ dai hoc. Sau 10 nim 6ng méi
duoc day o trubng Dai hoc Téng hop Beclin. Nim 29 tudi ong
duoc bau lam vién si théng tan caa Vién Han 1am Hoang gia &
Beclin, ké& tuc Diriclé & ca truong dai hoc va Vién Han 1am.
Ong ciing duoc bé lam gido su & trutmg Vo bi.

Kumme da phidt trién ly thuyét sé bing cdch tao ra mét
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loai s6 méi goi la “idéan”. Ong da cht’rﬁg minh, véi mot 16p rat
rong cdc s6 nguyén t& p, phuong trinh x* + y? = 2° (p la s0
nguyén t6) la vo nghiém néu x, y, z 1a nhimg s& nguyén khéc 0;
nhung éng khéng thanh céng khi muén ching minh dinh ly
16n ctia Feema véi tit cA s nguyén to.

Vién Han 1am Khoa hoc Phép da trao Giai thuong l6n ndm
1857 cho 6ng vé thanh tich “nhimg nghién cdu djc sic vé s6
phuc va sé nguyén”.

Nhé dén nhitng nim thiang khé khin va nhing hi sinh to
16n ctia nguvi me hién, Kumme trong thoi gian day hoc o
trubng Dai hoc Beclin va trubng Vo bi da luén luén duge hang
nghin sinh vién quy mén, coi 6ng la ngubi thay lén va cing la

nguoi ban lon.
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LAGRANG
(JOSEPH LOUIS LAGRANGE)

LAGRANG LA HINH CHOP CAQ CUA KHOA HOC TOAN HOC

Trong khi hoc mén giai tich & phd
théng chiing ta da tung lam quen véi
dinh li Lagrang sau day:

“Néu ham s6 fix) lién tuc trén doan
{a, b] c6 dao ham trong khodng (a, b)
thi ton tai it nhdt mot diém ¢ € (a, b)

sao cho:

o fB)—fla)”
fite)= b-a

Nha toéh hoc Lagring mang dong mdu Phép va Italia. Nha

vua Phdp Nap6léong da ddnh gid Lagriang nhu sau: “Lagring
1& hinh chép cao ciia khoa hoc todn hoc”.

Ong ndi Lagrang la dai t4 trong quan d6i Phdp séng & thanh
phé Tuyaranh nuée Phép. B6 éng la ré mét gia dinh thay
thudc rat giau va me 6ng lai 1a con gai duy nhat clia gia dinh
dé. Hai 6ng ba ¢6 dén 11 nguvi con ma Lagrang 1k con ut, sinh
ngay 25 thdang 1 nam 1736. Tuy b6 giau c6 nhung tiéu pha
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hoang phi nén cudi cung gia tai cliing ching con gi. Lagring
da coi diéu bat hanh nay la niém vui suoéng cua doi ng: “Néu
t6i ma duge hutmg gia tai cia bd me t6i thi chic 1a téi da
khong quan tdm dén todn hoc”.

Khi hoc phé théng éng chua ham thich todn, vi khi hiéu
biét duge ebng trinh cia Oclit va Acsimet vé hinh hoc, dng to
ra hang ho. Tinh co mét tai liéu cua Haldy, ban thin cua
Niuton, dén tay nguvi hoc sinh tre nay. Tai liéu dé6 da ca ngoi
cdi wu viét cia phép tinh vi tich phan so véi nhiing phuong
phdp tdng hop ciia nguvi Hy Lap. Lagring da bi thu hit boi
tai lidu. Chi trong mot thoi gian rat ngan éng da mét minh
nghién ciu va tim hiéu toan b nhimg gi moi nguoi da biét vé
giai tich. Luic 16 tudi, 6ng da duge phong lam gido su todn cua
truong Phéo binh Hoang gia cha Tuyaranh; day la su bit ddu
cua cude doi toan hoc lay ling cua ong.

Ngay tir ddu Lagrang da la mét nha giai tich, va khong bao
giv tré thanh mét nha hinh hoe. Khuynh hudng nay cua éng
thé hién rd rét trong tdc pham “Co hoc gidi tich” ma toan bé
cau tric da dupce hinh thanh hic 6ng 19 tudi & Tuyaranh, nhung
mai dén nam 1788 khi éng da 52 tudi, tdc pham nay méi duoc
xuat ban & Pari. Trong lui tua éng da viét: “Trong tdc pham
nay nguvi ta s& khoéng tim thdy mét hinh vé nao ¢a”. Dé la
cdch viét nira vui dua clia éng. Trong cuén dé6 éng c6 viét: “co
hoc c6 thé coi la hinh hoc trong khéng gian bén chiéu, ba toa
ds Décac va mot toa d6 thoi gian du dé xdc dinh vi tri cha
mét phan tir chuyén déng vira trong khong gian vira trong
thoi gian”. D6 chinh la cdch xem xét co hoc tré thanh phé
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théng tir nim 1915 khi Anhxtanh néu lén trong thuyét tuong
déi tong quat.

O Tuyaranh tdt ca hoc tro clia nguvi gido su tré nay lic
ddu déu la cdc dan anh cla éng. Sau dé éng méi thanh 1ap
mot hdi nghién citu ma sau nay tro thanh Vién Han 14m Khoa
hoc Tuyaranh. Tap bdo cdo dau tién cia Vién ra mit moi nguni
vao nam 1759 khi Lagring 23 tudi.

Ong lai cho xuat ban céng trinh vé cyc dai va cuc tidu cla
phép tinh bién phan. Nhu vay, méi 23 tudi Lagriang da hoan
thanh mét céng trinh todn hoc néi tiéng “Co hoc gidi tich”, dé
la co hoe dai cuong ma dinh luédt van vat hap din cia Niuton
13 co hoc thién thé. Muvi nim sau, trong bife thur viét cho nha
toan hoc Daldmbe (1717-1783) Lagrang da coi cdéng trinh
“phép tinh bién phdn” héi 6ng méi 19 tudi la mét déng gép
16n vao tadn hoc vi nhtr dé6 ma éng da théng nhat mén co hoc.
Nha todn hoc Haminton da ddnh gid cong trinh nay la “mét
loai tho ca khoa hoc”.

Trong tip bdo cdo cua Vién Tuyaranh, Lagrang da tién
thém moét budc quan trong trong viéc dp dung phép tinh vi
tich phan vao li thuyét xdc suat.

LAGANG O BECLIN

Nha bac hoc 16n Ole luén luén ddnh gid coéng trinh cia
nguoi khdc mét cdch d6 luong. Khi nha todn hoc tré Lagriang
19 tudi gl cho Ole nhimmg céng trinh dau tay cia minh, Ole
da nhin ra ngay tai ning cia Lagrang va khuyén khich éng
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ti€p tuc. Bén nam sau, khi Lagrang gt cho Ole phuong phap
gidi quyét cdc bai todn déng chu vi (ddng chu) thi Ole da viét
cho nha todn hoc tré la phuong phdp méi nay da giip 6ng
vuot qua duge nhimg khé khiin da suyt bit éng dimg lai khi
6ng di vao phuong phap nira hinh hoc dé giai quyét van dé
bai todn déng chu vi. Ole chi cong bo ngay két qua ciia minh
sau khi Lagring ¢6ng bd phuong phdp méi, vi Ole khéng mudn
“tude mat vinh quanh thue su cia Lagriang”. That la mét tam
guong khiém t6n diy cao ca cua nha bdc hoc vi dai Ole.

Ole da chu dong diat van dé bau Lagring hic 23 tudi lam
vién si nudc ngoai cua Vién Han 1am Beclin (ngay 2 thang 10
niam 1759), d6 1a vién si tré tudi nhét. Lagring duoc moui sang
lam viéc tai Vién Han lam Beclin.

Nha todn hoc Dalambe da khuyén khich ning do Lagring
rat nhidu. Ong da viét thu khuyén Lagrang bét uéng che va
udng ca phé, lai gli cho Lagring mét cuén sdch thudc méi
nhéit vé cdc ching bénh clia nhiing nha théng thdi. Thuc ra
Lagrang qud say mé vao cong viéc nén da phung phi sic khoe
ctia minh trong thoi gian tir 16 dén 26 tudi. Dén nam 45 tui,
Lagrang da viét thu cho Daldmbe: “Téi bit ddu cam théy suc
¥ ddn ddn ting va khong biét khoang 10 nam nita t6i ¢6 con
lam todn duoc nita khéng”. Ong da viét thu nay trong hic
dang 6m dau va budn ba. Trong ld thu cudi cing ma Dalimbe
(thdng 9 nim 1783) gl trude khi mat mot thang, ong lai
khuyén Lagring hay lao vao cong viée, vi d6 la liéu thude
hiéu nghiém dé tranh nga long vi bénh tat: “Vinh biét, co thé
day la 14n cudi cing. Hay gitr lai vai ki niém vé con nguvi quy
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mén ban va tén trong ban nhat”.

Trong nhimg van dé 1én ma Lagrang da dé cap trude khi
nhén loi Palimbe va Ole dén Beclin, ¢6 van dé “si ldc ctia
Mt trang”. Day la mét vi du ctia “bai todn vé 3 vat thé” (trong
truong hop déc biét 1a Qua dat, Mit troi va Mit tring) hit
lan nhau theo dinh luat nghich dao cta binh phuong céc
khoang cdch gitta cdc trong tdm clia chuing. Do giai quyét duoc
bai todn sy ldc cda Mit tring, Lagring da nhin dugc giai
nhit clia Vién Han lam Khoa hoc Pari nam 1764 lic éng vira
diing 28 tudi.

Trude thanh tich rye ro nay, Vién Han 1am Khoa hoc Pari
lai néu ra mot van dé khé hon, va lidn nay Lagring lai duoc
giai thutmg vho ndm 1766. D6 1a “bai todn vé 6 vat thé” (hanh
tinh, Mét troi va cdc vé tinh cGa né). Nam 1772, Lagrang lai
duoc giai thuong cua Vién Han 1lam Khoa hoc Pari vé cong
trinh bai todn vé ba vit thé. D&n cdc nam 1774 va 1778 éng lai
dat thanh tich trong viéc nghién ciu chuyén déng caa Mit
trang.

Ngay 6 thdng 11 nim 1766; Lagring hic dé 30 tudi da duoc
Vua Frédéric don tiép néng nhiét tai Beclin. Nha vua da tuyén
bé 1a duge vinh du ¢6 & triéu dinh minh “nha todn hoc 16n
nhat”. Lagring duoe phong lam giam déc Trung tam todn-ly
cua Vién Han 1am Khoa hoc Pari va trong sudt 20 nim da
khong ngiing déng gép nhiéu céng trinh nghién ciiu cho Vién.

Ndm 1767 Lagring viét cong trinh “Vé nghiém cua cdc
phuong trinh 36”. Van dé & day la tim nghiém dai s6 cha mét
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phuong trinh ¢6 hé s6 bang chit, ching han phuong trinh ax?
+ bx + ¢ =0 hodc ax® + bx* + cx + d = 0 v.v... cho téi phuong
trinh bac cao hon 3. Phai tim ra nhimg céng thic cho nghiém
x theo cdc dit kién a, b, c,... Véi mét phuong trinh bac n, &n 5§
x ¢6 ding n gid tri, ta da biét ngay nay la phuong trinh béc
—b++b? -4ac
2a
giai quyét khoang 20 nim sau khi Lagring mit, nhung céi

hai ¢6 hai nghiém - . Tuy van dé nay da duoc

chia khéa d&€ mo da c6 trong coéng trinh cia ong.

Cong trinh nghién ciu cua Lagrang con lam nay sinh mét
su kién quan trong khac. Véi béc 2, bac 3 va béc 4, phuong
trinh dai s6 tong quét giai duge bing mét phuong trinh béc
thap hon bac clia phuong trinh dang xét. Nhung dén phuong
trinh bac nim thi phuong phdp trude diy duoc sir dung véi
phuong trinh bic hai, bic ba ho#ic bac bén khéng con hiéu lue

nia.

LAGRANG TRO LAI PAR!

Sau khi vua Frédéric mat (17 thdng 8 niam 1786) & Beclin,
nguvi ta bat dau khéng thich sur ¢6 mit clia cdc nha khoa hoc
tai Beclin. Lagrang danh tré vé Pari va duoc Vua Lu-i 16
trong dung, duoc biu lam vién si Vién Han 1am Khoa hoc
Pari, duoe nha vua bé tri cho & mét can phong trong vién bao
tang néi tiéng Luvro.

Trong thoi gian nay, céng viéc quan trong nhat cla éng la
tham gia cai tién hé do lubng. Chinh éng d& ¢6 cong néu 1én
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can dp dung co s6 10 chi khéng phai co s6 12 dai véi hé do
luvng, dé 1a hé thap phén.

Lagring da gép phan quan trong trong cong tdc td chic
nghién ctu & hai trudmg dai hoc 16n cta nude Phép 1a Truong
Swu pham cao cip va Trubng Dai hoc Bdch khoa. Ong 1a gido
sur cha hai truong vé mén todn hoc so cap va mén giai tich
todn hoc. Gido trinh cua éng duoce xuit ban lam hai tap: “Li
thuyét vé ham gidi tich” (1797) va “Cdc bai gidng vé phép tinh
todn cdc ham s6” (1801 — 1806). Tdc phdm vé todn hoc, thién
van va co hoc cua 6ng gom 14 tap. Vé li thuyét so, éng da
dung phan s6 lién tuc dé giai phuong trinh vé dinh bac hai ¢6
hai &n. Vé co hoc, ng da néu hai dang co ban cia phuong
trinh vi phan vé chuyén déng cdc hé khéng tu do ma bay giv
ta goi la cdc phuwong trinh Lagrdng cdp mot va edp hai.

Ngay 10 thang tu nam 1813, Lagring tir gia coi doi vao lic
66 tudi.
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LEBNIT
(WILGHEN LEIBNITZ)

Trong viéc tinh tich phan xac dinh, néu
tinh biing dinh nghia thi d6 la mét cong
viée rit khé khin va khong phai lic nao
cling thuc hién duoc. Céng thike Niuton—
Lebnit sau day la céng thucrat quan trong,
cho phép ta tinh tich phéan xdc dinh cla

mot hiam s6 lién tue nho nguyén ham cua
ham sd dé:
“Néu fix) la mét hdgn s6 lien tuc trén doan [a, b] thi:
_[f (x)dx=F(b)-Fa)
trong do F(x) la mot r:guyén ham nao do cua flx)”.

Cau phuong ngon “Nghé nao cling biét, nhung ching c6 khA ning
cho mot nghé” da tro thanh ngoai 1& déi véi Lebnit (1646-1716).

Thien tai cia nha todn hoc nguot Dite Lebnit thé hién trong
réit nhidu linh viee: luat hoc, tén gido, chinh tri, str hoe, van
hoc, 1ogic hoc, phép siéu hinh, triét hoc. O linh vue nao éng

ciing to ra xuit sic.
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Trong todan hoe, Lebnit da di vao hai miii nhon: phép tinh vi
phén va giai tich t5 hop. Phép tinh vi phéan la ngén ngitr tu
nhién cuaa cdi lién tuc, con giai tich t8 hop lai di vao c4i roi rac.
Giai tich t6 hop dit chuing ta dung truéc mét mé sy viée phan
biét ma méi cai déu ¢ tinh riéng biét cia né va mboi ta thanh
l4p nhitng méi lién hé néu c6 gita cdc su viée roi rac d4.

V& viéc.nay c6 thé cho ring todn hoc véi Lebnit da d; trude
hai thé ki so véi thoi dé. Mét bd Gc uyédn bdc thau tém dugc
hai linh vue réng Ién cha tur tuong todn hoc 1 cdi lién tuc va
cdi roi rac, trude Lebnit khéng 6 ai lam duoe. Trong lich siF
todn hoc éng la ngui duy nhdt gidi quyét duge “cdi gidi tich”
va “cdi td hop”. Ngay nay phuong phdp t8 hop cia Lebnit da
duge thue hién trong légic tuong trung va nhiing phét trién
clia nd, tré thanh vin dé quan trong trong mén giai tich.

Su phdt trién va nhiing vng dung ciia phép tinh vi tich
phén d& thu hiit cde nha todn hoc thé ki thi 18, vi thé cong
trinh cia Lebnit da khéng duyc coi trong triréc ndm 1840.

Tw ndm 1910 céng trinh cha 6ng méi tro thanh mot trong
nhiing diém 1i thd nhat cla todn hoc hién dai.

Ngubi ta da cho ring “Lebnit khéng phdi song mét doi nguvi
ma séng nhidu doi”. Diéu ma éng da lam trong méi linh vuc:
ngoai giao, lich siz, triét hoc, todn hoc, ciing dit cho mét doi nguvi.

Lebnit sinh ra & Laidich ngay 1 thdng 7 nam 1646, tré hon
Niuton 4 tudi. B6 6ng la gido su ludn 1f nhung da mat khi éng
mdi 1én 6. Du sao éng da thira huong ¢ nguvi bé long say mé
d6i véi mén lich s&. Sau nhing budi hoc & truong Laidich,
éng da nghién ciu thém trong thu vién cfia bs minh.
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Lic 15 tudi Lebnit vao trubng Dai hoc Laidich d€ hoc luat
vh nhan thay riing mudn hi€u biét khoa hoc nay phai nghién
ctu todn hoe. Vi thé muza he 1663 éng da téi truong Dai hoc
Iéna dé theo cic gido trinh todn hoc clia Vaighen néi tiéng o
dia phuong dé. Nam 1666 éng sin sang dé bao vé lugn 4n tién
si luat hoc, nhung nguvi ta da tir chéi khéng cho 6ng bao vé 1ay
1i do éng con tré qud; nhung thuc t&1a Iudn dn cla éng to 1o 6nig
qué gidi vé luat so véi kién thie cha cdc gido su day ong &
Truong Dai hoc Laidich.

Chan cai canh dim nguoi thi o trubng Dai hoc Laidich, 6ng
da roi b thanh phé qué huong dé dén Nurambe ngay 4 thiang
11 nam 1666. O d6, truong dai hoc chéng nhing da cip bang
tién si luit cho 6ng ma con moi 6ng giang day luét tai truomg.
Diéu tré tréu 1a Lebnit da gip nhing con nguvi luat phdp
trude khi gap nhiing con nguoi khoa hoc. Ong 1a con nguoi
hanh déng, luén luén doc, viét, suy nghi. Ong da viét cdc tdc
pham todn hoc va cdc tdc phdm thude linh vue khdc phén lén
trén nhimg chiéc xe bo kéo & chau Au vao thé ki thi 17 d€ di
tham day dé.

Chinh Lebnit ciing da phat minh mét mdy tinh dé thuc
hién cdc phép nhén, chia, khai cén, tinh vi hon mdy tinh cla
Patxcan chi lam dugc phép céng v trir. Ong ciing da dua ra
van dé day s¢ v han. Mot phdt minh khéc cua dng la 88 m, ti
s§ gitra chn vi dubng tron va duong kinh clia 16, ¢4 the tinh

m 1 1111
+

N o o . ) A B o S
biang tong cua day vo han: 4 3°5 79 11
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Diéu nay néu lén hé thiic ding chd ¥ giita & va tit ca nhiing
s6 1e.

Déu nam 1673 éng sang Luan Dén va da trinh bay chide
mdy tinh ctia minh va mét 6 phdt minh khac trude “Héi Hoang
gia”. Ong da duoc bdu lam héi vién nude ngoai cia Hoi Hoang
gia trudce khi tré vé Pari vao thdng 3-1673. Ong va Niuton
(1700) d4 la nhitng héi vién nude ngoai ddu tién cla Vién Han
1dm Khoa hoc Pari.

Ném 1700 6ng dén Beclin Iam gia s va da thanh lap Vién
Han 12m Khoa hoc Beclin ma éng l1a Cht tich dau tién.

Nguvi ta ké lai rdng: Lebnit vén gdy vh xdu trai, thuong
deo b téc gia mau den. Mbt 1an, khi & Pari 6ng vao mét hidu
sdch d&€ hoi mua mét tdc pham triét. Nguoi ban hang nhin
ong tir ddu dén chén va héi: “Ong mua d€ 1am gi? Phai ching
ong doc duye sdch nay?” Lebnit chua kip tra loi thi ngu nhién
tdc gia quyén sdch Ay bude vao va 16n tiéng: “Kinh chao Lebnit
vi dail”. Ngubi bdn sdch v6 cung kinh ngae, khéng ngo ring
nguoi dan éng gdy gb va x4u trai nay lai chinh Ia ngudi ma
giéi khoa hoc Pari déu rat kham phuc.

Y thute tu hoc va say mé phdt minh 12 hai diéu ddng d& moi
nguvi hoc tap. Ong da viét: “C6 hai diéu dem lai cho tbi loi
ich nhat. Thi nhét 1a t6i dd tw hoc moi khoa hoc. Thit hai la
toi ludn lubn lao vdo tim kiém nhitng didu moi mé ngay lic
méi hi€u duoe nhimg khai niém d4u tién cia mdi khoa hoc”.

Ong mat nghy 14 thang 11 n&m 1716 & Hanévro, tho 70 tudi.
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LOBASEPXKI
(NICOLAI IVANOVITCH LOBATCHEVSKY)

CudC POI DAY BAT HANH CUA NHA TOAN HQC Vi DAl

Trong lich str todn hoc, trong lich st
cdc khoa hoc chinh xdc va trong triét hoc;
Lébasepxki duoe xép vao hang ngii nhimng
nhan tai 16i lac thé giéi, bén canh Acsimet,
Galilé, Copecnic va Niuton.

g Nha bédc hoc D. Mendéléep, tdc gia dinh
7! C;,% luit tudn hoan va bang hé thong tuan hoan

cdc nguyén t6 héa hoc mang tén éng da
viét: “Nhimg tri thie hinh hoc 12 ¢o 80 cha cde nganh khoa
hoc chinh xdc va tinh chat déc ddo cua hinh hoc Lébasepxki
danh dau su phat trién déc 1ap clia khoa hoc Nga. Mam non
clia khoa hoc sé nay no va nhan dan sé thu hoach két qua cua
no”.

Nhicélai Ivanévich Lobasepxki sinh ngay mong 1 thdng 12
nam 1792 & Nigioni Névogérét. Bé 6ng la mét cong chic nho,
gia dinh ngheo khd va séng thidu thén. Nho o bén ngoai ¢6
mot dai dy tén 13 Sébacsin gidp d, nudi cdc con cta gia dinh
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Lébasepxki nén ca nha d& lo 1dng mét thoi gian. Nam 1797
éng Sebacsin mat, gia dinh cang gieo neo. Ba me Ldbasepxki
phai chuyén dén & tai tinh Cadan d& lo cho ba con trai an hoc
tai truong Trung hoc Cadan ndm 1802. Truomg nay chuyén
thanh truong dai hoc ndm 1806.

Loébasepxki vao truong dai hoc thdng 2 ndm 1807 duoc
huong hoc béng cia nha nude cing anh va em trai véi didu
kién la vé sau phai & lai trong nganh gido duc 6 nam. Thuc t&
Lébasepxki da gan bé véi Trubng Dai hoc Cadan cho téi khi

mat.

Liic d4u theo ¥ muén clia me, Lobasepxki da hoc y khoa.
Sau d6 khi ¢é gido su Bacten 13 nha todn hoc thuan tiy uyén
tham t&i giang day thi Lébasepxki da bé nganh y d€ chuyén
sang say mé hoc todn. Chi trong vong hai ba nam 6ng da tiép
thu duoc rit nhiéu bé mén khién ai eing phai ngac nhién.
Ngoai todn hoc ra éng ndm rat vimng vat li va thién vin dén
no6i sau khi t6t nghiép mot thoi gian rat ngan da c6 thé day
t6t hai mén dé.

Phai ké thém mét diéu dic biét & nguvi thanh nién nay, dé
la tw teong tién bé do tiéng vong clia cudc cadch mang Phép va
nhimg trao luu tién bé tir Tay Au d&n nude Nga dudi tridu
vua Alécxangdro dé nhét. Lobasepxki bi td gidc la “cing ¢6,
ngoan ¢d, ¢6 nhimg triéu ching vé than”, thuong bi phat do
¢6 tar tuong chéng doi. Sinh vién bi ki€m so4t chit che va “dy”
cua nha vua chi thi cho cdc gidm déc cdc truong dai hoe dudi
nhimg sinh vién pham sai 14m nghiém trong va bit ho sung
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quan lam linh. Lébasepxki bi truy t6, nhung nho cdc gido su
¢6 uy tin nhu Bacten nén nguoi thanh nién da duge cuu thoat.

Lobasepxki duoe gilt chuc vu tre 1i khi viée dé da diu di.
Nhung luc luong phan ddng lai hoat doéng dién cudng, 9 gido
subi cdch chiie v nhitng nguoi ngoai qudc phu trdch cdc khoa
roi bo nude Nga. Khoa vat 1i va todn hoc roi vao mdt tinh
trang bi ddt. Hau hét viéc giang day vat li va todn hoc ddn vé

phin Lébasepxki.

Manhitxki, mét tén phan déng duoc cir lam gidm déc hoc
chinh ving Cadan va dupe uy nhiém 1ap lai trat ti o trubng
dai hoc. Ché dé do Manhitxki thiét lap de nang lén truong
dai hoc suét 7 nam. Trong suét thoi ki nay, don khiéu nai,
don 18 cdo gl t6i Pétecbua va Bé Gido duc nhidu vo ké. Long
phan uat chéng lai Manhitxki ngay cang tang. Vua Nicéla dé
nhit ké& nghiép Alécxingdro dé nhét da ra 1énh dudi
Manhitxki va day di Roven.

Lébasepxki duoc bau lam gidm déc Truong Dai hoc Cadan
nim 1827. Liic d6 6ng méi 33 tudi. Co thé danh gid duoc long
quy mén déi véi éng trong cuong vi gidm déc qua viéc éng
duoe bau 6 lin lién tiép giit chydc vu nay trong vong 20 nam.
Ong da ¢6 cong lao to 16n déi véi Truvmg Dai hoc Cadan, tap
hop lai cdc coéng trinh khoa hoc trong tat ca cdc khoa, sdng
l4p ra tap san khoa hoc ctia truong. Diac biét nam 1830, bénh
thé ta lan ra o Cadan, 6ng da thuc hién nhimg bién phdp kién
quyét dé cdch li trubng va gép phan quan trong trong viée
chdng dich & thanh phé.

127



Muvi nam sau lai mét thién tai mdi xay ra. Mét tran chdy
bi gié bio béc 1én dbt chdy toan bé phan Déng Bic thanh phd
va lan toi trubng dai hoc, Lobasepxki da huy déng sinh vién
va cung ho chién didu chéng hoa hoan, citu duoe nhiing may

méce quan trong nhéat va ctu duoc thur vién quy caa truong.

Diéu ma moi nguoi déu nhin thay néi bat & 6ng, dé 1a die
tinh khoan héng, s luu ¥ déi véi nhitng nguvi gan éng va
nhat la déi véi nhimg nguvi quan tim dén khoa hoc.

SU XUAT HIEN MON HINH HOC MGI1: HINH HOC PHI OCLIT
Hinh hoc phat sinh tir phuong Dong (Atxiri, Babilon - An

P6) tir nhitng thoi ki ¢é xua, da dap img duoe nhimng nhu ciu so
ding ctia cudc séng hang ngay. Tir phuong Déng chau A, hinh
hoc da vao Ai Cap va da duoc ung dung dé giai quyét nhitng bai
toan vé do dac khi vach ranh giéi nhitng ddm dat va khi lap lai
nhimg ranh giét dé sau nhiing tran li cua séng Nin, khi xdy
dung Kim tu thap.

Trong nhitng suy dién cta né, hinh hoc phai di tir nhiing
nguyén li mé ddu. Tuy ring ¢é thé ching minh ménh dé nay
sau ménh dé khdc va suy dién mét cdch légic nhing ménh dé
dé tir nhitng ménh dé don gian hon, nhung né van c¢é nhimg
ménh dé diu tién lam co s& ma nguoi ta cdng nhan. D6 la
nhimg tién dé.

Diu thé ki thit ba ra doi tdc pham “Co bdn” (con goi la
“Nhing nguyén li”) ctia Oclit gbm 13 tap, mét tdc pham kiét

xudt ma diém noi bat la sitc manh vé cdch quan niém logic
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céc van dé. Tdc phdm nay dupe xudt ban 1an ddu tién bing
tiéng Hi Lap vk tiéng La tinh, réi sau bing cdc thi tiéng khdc.

Qua nhiéu thé ki khéng ai ddm canh tranh véi Oclit bing
cdch xay dung lai co so clia hinh hoc, tuy van ¢6 nhiing loi phé
phdn vé quan niém chung cta tdc phdm vh mét 6 i luan
riéng le.

Ngubi ta thuong phé phdn ring Oclit da thay th& mét s6°
suy ludn bing truc gidc, cho nén tdc phdm “Co bdn” 12 mot
hén hop légic va truc gide. Nhung thuc t€ cdc nha binh luan
chi ¥ nhat dén tién dé cuéi ciing clia bang ké cua Oclit, dé6 1a
tién dé vé duong thdng song song (tién dé 5) : “Tir mét diém &
ngoai mot dubng thing ta chi ¢6 thé ké mét dubng thing song
song v6i duvng thang dé”.

Trong hinh hoc, nhiéu ménh dé ¢é thé ching minh duogc
khong cAn dén tién dé vé dudmg thing song song, ching han:
Ii thuyét vé géc (gée ké va gée dbi dinh), truomg hop bing
nhau cla tam gidc, dinh i vé géc ngoai (géc ngoai 16n hon
mét trong nhimg gic trong khéng ké né), so sdnh canh va géc
clia mét tam gide, tinh chat dubng xién vA dubng vudng géc
ke tir mét diém téi mét duvmg thing, cdc dinh i vé diy cung
va tiép tuyén véi mét dudmg tron, vi tri tuong déi cua cde
dubng tron va mot sé ménh dé vé hinh hoc khéng gian. D6 1a
phan thi nhat ciia néi dung hinh hoc thubng cé tén goi hinh
hoc tuyét doi.

Phan thii hai gén lién véi tién dé 5 ma moi ménh dé nao
thudc loai nay s& khéng thé ching minh dugc néu khéng dung
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tién dé 5. Phan thi hai nay thuong duoc goi 1a hinh hoc Oclit
chinh thitc, cing nhu tién dé 5 con duoc goi 1a tién dé Oclit.
Phan nay gom: dinh li vé t8ng cdc géc clia mét tam gide, doan
thing ti 1¢, tam gidc va da gidc déng dang, dinh i Pitago va
hé qua, i thuyét vé dién tich va thé tich.

Trong lich st todn hoc, nhiéu nguoi da c6 géng ching minh -

tién dé 5 nhu mét dinh 1i clia cdc tién dé khde trong hinh hoc.
Nhung ngay ca nhitng nha todn hoc 16m ciing da pham sai 1dm
trong khi chiing minh hosic déu cho ring didu d6 khong thé
nao thuc hién duopc. Liéu thuc sy ¢é phai tién dé 5 khéng thé
ching minh duoc khéng? Néu ding nhu vay thi né khéng
phu thudc cdc tién dé khdc, titc né khéng phu thuéc cde co sb
cua phan hinh hoc tuyét déi.

Nhung néu khéng ching minh duoe thi ¢6 thé céng nhan:
trong mdt phdng, qua mét diém ndm ngodi mot duong thing
cho trude sé ton tei khong phdi chi mét ma la hai, muevi, mot
trdm hodc ndi chung ld v6 s& dwing thang khong hé gip duong
thdng cho trude ¢ ddu cd. Dé la gia thiét ma Lobasepxki da
dat ra.

Sau khi thay tién dé 5 cha Oclit bang gia thiét clia minh,
Lébasepski da tim thady mét khéng gian méi khéng giong ti
nao voi khéng gian quen thudc. Khéng gian Lébasepxki nay
cing bao ham nhiing dang hinh hoc khdc nhau. Cho nén cde
mit phéng trong khéng gian méi hay cing phai theo cdc quy
ludt ciia mén hinh hoc méi nay va duoc goi 1a mat phdng
Lobasepxki.
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Khéng gian Lobasepxki khong 16 ma véi ban nidng va linh
cam thién tai Lobasepxki hinh dung ra la mét khong gian vé
cung 16n dén ndi khéng nhimg hé mét troi ma ca thién ha cha
ching ta, giai ngan ha véi vé s8 vi sao ciing déu tro nén nho
bé.

Ong da phat biéu: “Qua mdi diém trén mdt phdng thuéc khong
gian moi c¢6 2 duomg thdng song song voi mot duvmg thdang cho
trudge”.

Sau khi thay thé tién dé 5 bing tién dé cia minh,
Lébasepxki da xdy dung mét mén hinh hoc méi, mén hinh
hoc vé khéng gian do 6ng dua ra, hoan toan khing chua dung
su sai 86t va mau thuin nao.

Trong mat phang Oclit, géc tao boi dubng vuéng géc va
dubng song song ludn ludn bing 90° (H.23). Trong mit phang
Lébasepxki géc tao boi dubng vudng géc va médt trong hai
dubng song song v6i mét dubng thang cho trude luén lusn bé
hon 90° (H.24). Chéng nhitng thé, cdi “géc song song” ay (theo
cdch goi clia 6ng) khong phai la hing s6, ma phu thuge vao db
dai dubng vuéng goc ha tir didm dang xét dén duong thang

<9pe[ <90°
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ban d4u. Khi d6 dai dubng vudng gée giam dan vh tién dén 0
thi géc song song sé ting dan va tién dén 90°, khi duong vudng
géc tién t6i vé han thi gée dé sé dan téi 0. Néi cdch khde;

— dé dai duong vuéng géc bé thi goc song song s lém,

— dé dai dubng vudng géc ting thi gée song song s& giam.

Trong nha trutomg phé théng, moi cdi déu ding vi chiing ta
da qud quen thudc véi mdn hinh hoc Oclit, mén hinh hoc clia
cdi khéng gian quen thudc cua chiing ta. D6 1a khoang vé tan
chiém ca vii tru va dong nhit & khip moi noi. DU & noi nio
trong vit tru, ching ta déu ¢d thé xay dung nhitng dang hinh
hoc hoan toan giéng nhau. Tir mét hinh nao dé, chung ta 6 thé
x4y dung vé s6 hinh dong dang. Géc xen giira hai canh clia mét
tam gidgc ti hon ma cdc canh chi bing mét phan muvi milimét
lai diing bang géc xen gitra hai canh tuong tng clia mét tam
gidc khong 16 ma cdc canh dai hang tridu kilémet. Rai dén géc
tao bai hai dubng thing vuéng géc hay néi cach khde gée tao
boi mét duong vuéng géc va dubng song song véi mot duvmg
thang cho trude luén luén béng 90°. Thé ma trong mit phing
Lobasepxki moi quan niém nhu trén déu dao 16n, khéng don
gian, khong tu nhién, khéng dé hiéu nia!

Chinh vi thé ma bao nhiéu nha todn hoc khéng vuot duge
cdc chudng ngai vat nay dé cho Lébasepxki ding cam nhiy
vio mot thé gidi méi, véi tAm nhin vb ciung réng lén, nhin
xuyén vio chiéu su clia ban chat cdc hién tuong.
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SU SANG TAO KHOA HOC LON LAO VA TAN BI KICH TRONG
cuoC DOI LOBASEPXKI

Ngdy 23-2-1826, Lobasepxki da trinh bay trude Hai dong
Béc hoc cua Truong Dai hoc Téng hop Cadan céng trinh dau
tién cua minh “Vé ede co sé cia hinh hoc”, giai ddp hoan toan
cho bai todn ma sust hai nghin nim con la mét diéu bi 4n.

D6 1a “ngay sinh cia hinh hoc phi Oclit”, Ja ngay cdng bd
ban théng bdo diu tién trén thé gidi vé cdc nguyén li cia mot
nganh khoa hoc méi. Ong da kién nhén nam nay qua ndm
khdc, dat tung vién gach cho ngdi nha mdi va khéng ngung
stra déi cde chi tiét cta nd, tim cho né mét hinh ddng tuyét
mi. Tir cong trinh ddu tién véi loi 2 tuong ddi phic tap va
khé hiéu, Lébasepxki da lao dong khéng mét mdi dé tim
nhitng phuong phép trinh bay trong sang nhat, ro rang nhét
dé cic dinh li va nhitg phuong phdp chiing minh c6 sic thuyét
phuc nhit. Sau dé ba nim, cong trinh diu tay cia éng dupc
Xuét ban nim 1829. .

Nhung tai hai thay, tdc pham xuét sic dé cla tu tuong
toan hoe thién tai khéng duoc nhimg nguoi duyét xét ngtdn

-

thanh. Nhimg thinh gia diu tién clia Lobasepxki da cuv1W§ia
mai. Thoi dé, chi c6 mot ngudi 6 uy tin hidu duoe né va danh
gig duoc né. D6 la Gauxo. Nhung chinh ong ta cang chi bidt
nhamng eéng trinh nghién ciu cia nha hinh hoc vi dai 11 nam
sau khi ¢éng trinh diu tién cua Lobasepxki (nam 1840) in
bang tiéng Duc “Khdo ctéu vé li lugn duong song song” dén
tay 6ng. Gauxo da ddnh gid tdc pham xudt sic nay mét cach

ding muc qua cdc biic thu gui cho cdc ban Gheling va Sumase.



Gauxo di tim nhimg cong trinh khéc cua Lébasepxki, hoc ca
tiéng Nga dé nghién ciu tac pham géc. Nhung diéu déng tisc
1a Gauxo khéng hé néi mét ti gi trén bdo chi va khéng tng hé
cong khai nhiing ¥ kién dé ma ban than éng rit tén thanh.

Do s¢ “nhiing con ong vo v& bao viy dau tdi néu téi cong bd
¥ kién cuia t6i” nén Guaxo da im hoi ling tiéng, cé thdi dé
khéng diing dan déi véi cdc nha todn hoc dang tim & éng sir
giip do va ung hd. Thye t€ Gauxo da lam cham hang chuc
nam sy ¢éng nhin mén hinh hoc mai. Trong khi dé trén bdo
chi Nga va Duc c6 nhiéu bai ché giéu nhiing céng trinh ciia
Lébasepxki buée 6ng phai chéng lai nhimng loi cong kich clia
nhiing ké khéng hiéu néi y kién thién tai cia ong.

Sdng tao ra mét cong trinh khoa hge lén lao nhur vy ma
khéng gép duoc mdt nguvi nao hiéu va nhan thie gid tri to
I6n cla nd, lai ludn luén phai doc nhimg bai bdo clia nhiing
nguti quyén thé véi loi le ddy nhao bang ma khéng thé tra loi
ho dupe (vi nguti ta tir chdi khong diang nhimng loi phan déi
cua 6ng), dé 12 mét tan bi kich trong cudc doi cua Lobasepxki.

TAM TU DUY KHOA HQOC CUA LOBASEPXKI

Chiing ta hay nghe loi phdt biéu danh thép va day tu tin
cua Lébasepxki:

“Khéng,.mén hinh hoc nay khong sai. Mdc du né phiec tap
hon hinh hoc Oclit nhung né réng hon hinh hoc Oclit rét nhidu:
hinh hoc Oclit chi la mét truong hop riéng, truong hop gici

han ciia mén hinh hoc mai nay”.
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Thé gisi hinh hoc clia éng 1a mét khéng gian hoan toan dic
biét, no khéng giéng ti nao véi nhing thit ma ching ta da
bigt. O trong thé giéi méi Lobasepxki nay ton tai nhimg hinh
anh ki quédi d&n ndi lam cho truc gidc va nhan thiic cia chung
ta khé ma chap nhan ngay duogc.

Chinh Lébasepxki da timg néi: mén hinh hoc cha ong cé
thé chi 4p dung déi véi nhimg khéng gian khéng 16 va céc
khoAng cdch cuc ki l6n gitta cdc vi sao, d6 1a mon hinh hoc
cua vi tru.

Ngay nay khéng cin phai bay vao vil tru moi ¢6 thé nhan
thay thé giéi hinh hoc cia Lobasepxki. Nhén thue va tam tu
duy khoa hoc clia con ngubi da phét trién dén mic khong
phai roi khoi hanh tinh cia minh ching ta cing ¢6 thé linh
héi duoe khong phai nhimg khéi niém nay ma ca nhimg khai

niém con phiic tap hon nhiéu.

NHUNG NAM CUG| DO1 DAY HAM HIU CUA NHA HINH HQC Vi DAI

N6i dén cude doi hoat dong ctia 6ng gidm ddc Truong Dai
hoc Cadan Lobasepxki la no1 vé cdc cong trinh va nhitng nidm
thang hoat déng cta nha gido duc Nga xuat sic, mot con nguoi
¢ tu tuong ding cAm va c6 ban linh. Chinh vi vay vé sau 6ng
bj cdch chic va chi duge st dung lam nguoi giup viéc cho
gidm déc So gido duc Cadan, mét con nguoi dot nat.

Ong gia di trong thay va bénh mu; hau qua cla nhimg hic
lam viée thau dém cing thing, bat ddu phét trién. Viée roi
khdi trubng dai hoc nhu mo dau mét chudi dai bat hanh doi
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v6i 6ng. Alécxdy, nguvi con ca c6 nhidu tai ning hia hen sau
khi bi cam da dau phéi va mat. Hinh nhu 6 phan h#m hiu
deo dudi gia dinh éng, cudp di nhimg dia con tai gisi 16i lac.
Lébasepxki da chiu nhiéu tén that lén lao. Véi cdi diéu dai
ngdm & miéng, dng thubng ngdi budn rdu 4 ri. Cong viée lién
mién, tinh than cing thing va nhing dau thuong mat mdt da
thubng xuyén din vat ong.

Ong dugc bdu lam héi vién danh du Truong Dai hoc
Matxcova, nhan dip ki niém 100 nidm ngay thanh lap trusng.
“DEé cong nhin nhing cong lao cia Ngdi d6i v6i nha nude va
déi voi khoa hoc, truong Pai hoc Hodang gia ¢ Matxcova dd
bau Ngai lam hoi vien danh dir véi long tin tuong sdu sde
rdng Ngai se giip do tat cd nhieng gi ¢6 thé gop phén vao viéc
phdt trién cia khoa hoc vd cia truong dai hoc”. (trich thu
cua 6éng gidm déc trubng).

Trudce d6 éng da duoc bau la héi vién danh du ctia Trubng
Dai hoc Cadan. Nhung nhimg vinh du d6 khéng thé an Gi
duoc dod 6ng sdp tan. Dang bi 6m mi loa va ding trude nguing
ctra cua cdi chét, mot 1an nira éng quyét dinh trinh bay mén
hinh hoc méi cua minh d€ 16i cudn lan cuéi cing su chd ¥ cha
cdc nha todn hoc. Ong viét cudn sdch &y bling tiéng Phdp véi
tén sdch 1a “Hinh hoc téng qudt”. Cudn sdch nay khéng phai
do tu tay ong viét ma do éng doc cho hoc tro viét vi ng bi mu.

Cong viée cua ca mot doi vira két thic thi éng cling tir gia
cudc dvi nghy 12-2-1856, diing 30 nim sau ngay khai sinh
mon hinh hoc phi Okclit.
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MENELAUT
(MENELAUS)

Nha toan hoc Hi Lap Ménélaut (nam 98 sau Céng nguyén)
da ¢ nhidu déng gép vé lugng gide cdu, trong 6 6ng dua ra
mét loat dinh li vé tam gide cau.

Cac dinh 1i ndi tiéng ctia 6ng la cde dinh 1i vé duong hoanh.

Trude hét la dinh 1f trong hinh phang ma ta da biét véi tén
gol “dinh li Ménélaut™

“Chitng minh ring néu P, @, R lan lugt ld giao diém cua
cdc canh BC, CA, AB (hogc cde canh do kéo dadi) eia tam gidc
ABC vii mot dudng thang tuy y thi:

BR.AQ . PC _1
AR . QC . BP

Ong m& rong dinh li nay trén hinh cau va da tim ra mét 50

dinh 1f khdc trong luong gidce cau.
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MONGJO
(GASPARD MONGE)

Méngjo 1a nha todn hoc da phdt
minh ra mén hinh hoc hoa hinh (khde
v6i mén hinh hoc xa anh). Khéng c6
mén hinh hoc hoa hinh cia Méngjo
phédt minh do nhu ciu clia quée phong
thi khéng ¢6 cdc ban ve mdy mée va
cac phuong phdp dé thi nham thuc
hién nhtmg cdng trinh san xuit cdc

may mdac.

Méngjo sinh ngay 10-5-1746 & Bé—no, mét thanh phé cha
nude Phap. B6 6ng chi la mét ¢ong nhan khuin vic va mai
dao nhung rat sung bai viéc hoc. Ong da tao moi didu kién dé
ba dita con trai déu duoc hoe hanh tir t& va ca ba sau nay déu
thanh cong trong nghé nghiép clia minh. Riéng Méngjo hoc
rat xuét sde, thuong duoe giai nhat trong cac mon hoe.

Nam 14 tuéi 6ng da phdt minh ra cdi bom chita chdy. Khi
duge moi ngudi hoi: tai sao trong hoan canh khéng c6 ai hudng
din, khéng ¢6 hinh miu ma anh lai tao ra duoc cdi bom chia
chdy nhu thé nay? Ong da tra loi: “Toi da dung 2 phuong tién:
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su bén bi trong céng viée, nhitng ngén tay thé hién y chi cta
t61 véi mét sy trung thanh hinh hoc”.

C6 thé néi Mongjo bdm sinh la nha hinh hoc va k¥ sw. Dén
nim 16 tudi 6ng da lap mét quy hoach thanh phé Bé-no. Tai
ning xuit chung cha éng da duoc cédc gido su biét dén va ong
duoc moi lam gigo su vat Iy & Li-6ng. Sau d6, éng lai duoc b
lam gido sur day cho cdc k¥ su tuong lai cua truong Vo bi, theo
mét phuong phdp méi, tién than clia mén hinh hoc hoa hinh.
Dé&n nim 1794 6ng day tai truong Su pham cao cdp Pari va da
ching t& cho moi nguoi biét rang: mén hinh hoc hoa hinh 1a
mét phuong phép gitip biéu dién céc vat thé trong khéng gian
ba chiéu trén mét mat phdng ma théi. Vat thé duoc biéu dién
boi hinh chidu ctia né trén mét mit phing (mit phing cla to
gidy hodic cia mit bang). Chang han vat thé 1a hinh l4p phuong
duve biéu didn boi cdc hinh chiéu cua cde canh va cdc dinh
cua né.

Ngay nay véi su phdt trién cia khoa hoc va k¥ thuat, hinh
hoc hoa hinh da ¢é nhiing budc sdng tao va nang cao méi nhung
van dua vao y tuomg ban dau cua Méngjo.

Ngubi doi thubng nhic dén cude tinh duyén va cude két
hén ddy tho méng ciia Méngjo. Trong mét cude hop, 6ng da
dé ¥ té6i mdt nguoi dan ba tre dep, mot nguoi dan ba goa 20
tudi day hap din. Thé réi ho yéu nhau, két hén véi nhau, dé
12 ba Ho6ebdng nguoi dan ba trung thanh véi 6ng sudt ca cude
dol.

Mot su kién dic biét 1a tinh ban gita dng va hoang dé
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Napélédng. Ho timg gip nhau nim 1792. Méngjo 50 tudi con
Napo6lédng méi 27 tudi, nhung ho két ban véi nhau mét cach
chan thanh, khoéng vu loi.

Méngjo la nguvi dan éng duy nhat & Phap ddm ndi su that
voi Napdléong, ngay ca nhimg hém ma Napélééng néi gian.
Khi Napdléong 1én ngdi hoang d€ thi sinh vién truong Dai
hoc Bach khoa Phép néi loan, ma ho la niém tu hao cia Moéngjo;
ngubi thay kinh mén ctia ho. M6t hém Napélaéng hoi Méngjo:
“Thé& nao? Sinh vién clia anh chéng lai téi 2?” Méngjo da tra
loi: “Ho da duoc chiing téi hutmg din d¢ tro thanh nhing
nguoi cdng hoa, ho can ¢6 thoi gian dé tng hd ché dé quan
chia”.
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NIUTON
(ISAAC NEWTON)

nhiing ciy tdo va ciing chi ¢6 hai chuing téi. Niuton néi véi toi

CAU CHUYEN VE QUA TAO CUA NIUTON

Cau chuyén néi tiéng vé qua tdo cua
Niuton qua la thu vi. Pay la cau
chuyén c6 thue, khong phai la chuyén
than thoai. Ong Staklay, nguvi ban cia
Niuton da ké lai nhu sau:

“Tai Luan Dén, sau bita &n trua thoi

tiét tro nén néng nuc. Ching toi ru

nhau ra vuon ngdi uéng tra dudi bong

la chinh hic 4y éng dang nghi vé dinh luat van vat hap dan.
Béng xuat hién mét qua tdo roi!

Niuton nghi thAm: tai sao qué tdo lai roi thang ding ma
khéng roi 1éch, tai sao lai lun luén roi vé tdm qua dat? Nhu
vy phdi tén tai mot luc hdp ddn trong vit chdt, lyc ndy phdi
tap trung ¢ tam qud ddt. N&u vat chit nay lai hip dan vit
chat khsc thi ro rang phai tén tai mét ti 1é tuong ung véi khoi
luong cta ching. Thé thi qui tdo se hiap din Qua dit cing
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nhu Qua dat sé hap dan qua tdo. Do dé phai tén tai mét lue
tuong tu nhu lue ma ta van goi 1a trong luc. Lyc d6 trai khip
trong vii tru”.

R rang nhimg suy nghi nay vé luc hap din xay ra vao nim
1665 hodc 1666. Trong gidy to luu lai cha Niuton, nguvi ta
tim duoc nhimg dong chir sau day vé nhimg nidm dé: ... Trong
thti gian nay téi dang cam thay minh ¢6 nhiéu kha nang phdt
minh qua nhiing suy nghi thubmg xuyén vé todn hoc ciing nhu
triét hoc. Dung 1a kha ning lic nay nhidu hon bit et Iic nao
khdc vé sau”.

Sw chung kién su kién lich sir néi trén cha Staklay rat it
nguvi biét dén, vi mai dén nam 1936 nhiing hdi ki cha Stakliy
mai duoe in.

Nha van Phép ndi tiéng Vonte trong cudn sdch (xuit ban
nam 1738) trinh bay nhiing tu tuomg cta Niuton da trich din
cdu chuyén trén va khing dinh dé la do chdu gdi ctia Niuton
ké. Céu chuyén d6 da duoc phd bién khip noi nhung nhiéu
nguoi van to ra nghi ngo. Ho cho ring day chi 1a hu ciu, bia
dat cha Vénte. Tham chi ¢6 nhing nguii nghe xong 1y lam
byc tite, trong dé ¢6 nhi todn hoc 1én Gauxe. Chinh Gauxe da
néi: “Cau chuyén vé qua tdo qud w don gian. Tdo ¢ roi hay
khéng thi €6 gi la la, nhung t6i khéng hi€u tai sao lai khing
dinh ring chuyén dé6 ¢6 thé thiic ddy hay lam cham diéu phst
minh c¢ia Niuton.

Cé 1& sy viéc nhusau: mot hém c6 mét tén ngu xudn va gan

do dén hbi Niuton lam sao 6ng ta di dén phat minh nhu vay.
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Niuton nhin thdy nd, to ra khé chiu muén tra loi cho qua
chuyén da néi: do qua tdo roi & mii tae. Thé la du cho tén nay
yén tam”.

Nha su pham Nga Usinxki lai cho ring ciu chuyén qua téo
nay c6 mét ¥ nghia sau sic. Ong da viét vé Niuton nhu sau:
“Viéc qua tdo roi tir trén xuéng dat 1a hién tugng rat binh
thuong. Nhung chi ¢6 thién tai cia Niuton méi nhin thay tir
hién tuong binh thuong dé mét phat minh khoa hoc vi dai.
Viéc d6 dau phai la ai ciing lam duoc”.

Niuton 12 mdt con nguoi rat khiém tén. Khi hoi cam tuong
vé nhimg thanh tuu khoa hoc clia éng, 6ng da tra loi:

“V& cong viéc clia ban théan, £6i tir thdy minh nhi mét dia
tré choi dua trén bdi bién, vui swong méi khi nhdt diege mot
vién soi xinh hodc mét chiée vé so dep véi hinh dang la thuong,
trong khi dai dirong chan li bi &n ménh moéng nam ngay triece

ar33

mat toi".

Hbi vé thdi d6 va phong cdch nghién ciu éng néi: “T6i
thuong xuyén cham chi theo ddi déi tuong nghién ciu cua
minh va kién tam cho doi, tir khi su viéc bit dau cho dén khi

sur viée duoc sdng t6 dan va tro thanh hoan toan rdé rang”.

TUOI TRE CUA NIUTON

N6i dén Iddc Niuton ching ta déu biét dén phdt minh ki
digu trong vat lf, d6 1a dinh ludt van vgt hdp ddn ké trén.
Ong con la nguvi sdng 1ap mén co hoc thién thé va co hoc trai
dat, sdng 14p mén vat li todn hoc.
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Trong toan hoe, nha bac hoc vi dai nay da ¢6 nhimg cong
hién xuat sic. Ong la nguvi ddu tién da dinh nghia s6 1a ti s5
cua mét dai luong véi dai luong khdc chon lam don vi. Ong da
dung ki hiéu a" ndm 1676 dé chi mét liiy thira bac n va néu 1én
nhi thiic (a + b)® néi tiéng duoc goi 1a nhi thic Niuton.

Niuton sinh ngay 5-1-1643 1a con mét gia dinh dién cha &
Vunxtdéc, mién nam nuée Anh. B§ éng mat trude khi éng ra
doi, me di bude nira khi bé Niuton mdi 1én ba. Do dé ba ndi da
nudi chdu trong canh nha sa siit, quanh hiu. Hoan canh nay
da anh huong dén tinh tinh cia Niuton, éng thich séng ling
18, tram ngam va vi thé ma gia trude tudi.

Nim lén sdu, ba ndi cho chau vao hoc trubng lang va dén nam
chdu 12 tudi thi ba gii dén hoc néi trd &mét 16p tu ciia mét nguvi
lam nghé ban thudc tén 1a Klakoi & thanh phé Gren Hun.

Nguvi ta ké lai ring: nam ddu tién & 16p tu nay, Niuton
chua ¢6 biéu hién gi vé kha nang hoc todn, dén nim thi hai
lai kém toan dién va hay bi bat nat. Mét budi ra choi cau bj
mét hoc sinh 16n hoc gioi nhat 16p dénh cho ngat lim. Vi yéu
thé& vé suc khoe va vé hoc luc, Niuton khong dim dédnh lai ma
da tim ra mét cdch tra thi doc ddo: quyét tAm hoc that gidi
dé dung ddu l6p, nhu thé la c6 dip t6t nhat d€ de ddu cdu hoc
sinh l6n tudi no. Chi vai thdng sau, Niuton da ding dau lép
va tir dé ban be cang ngay cang mén phuc.

Thanh cng nay duoc duy tri hét 16p nay dén lép khac, ong
luén luén dung diu 16p va rat gioi vé todn. Nam 1661, khi 18
tudi 6ng da thi vao hoc Truvmg Dai hoc Téng hop Cambrigio.
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Ngay tir nho 6ng da hoc tiéng La tinh, tiéng Hi Lap, tiéng
cé Do Thai, tiéng Dite, tiéng Phdp. Vao nhing lc rdi rai 6ng
thich lam dé choi nhu lam ¢6i xay, dong hé nudc, déng hd mit
troi.

Thoi gian & Truong Dai hoe Cambrigio, cdce sinh vién duoc
phéan chia theo dia vi cia cha me thanh nhiéu loai. Loai cao
cip duoc hoc bong cao va duoc quyén an cling véi cdc gido su.
Loai cdp thap khéng duoc hoc bdng va phai phuc vu cho cde
sinh vién gidu c6 vh mot 86 gido su. Niuton thuéce loai sau.

Nhing nim tudi tré cia Niuton tring véi nhimmg nim cdch
mang tu san Anh. Giai cdp tu san non tré bat dau thanh lap
ham d61 va quan ddi lén manh. Nude Anh lic dé dua tranh
v6i nude Ha Lan vé mit duong bién ciing nhu v& mat khai
thac dat dai. Viéc giao théng trén mat bién doi hoi vé vén toc
méi clia tau be, vé nhiing phuong phédp xdc dinh toa dé ngoai
bién khoi, v.v... Thuc t& dé dit cho khoa hoc nhiém vy phai
giai quyét. Trong todn hoc phai ¢é nhitng phuong phdp méi,
phai cé cdch mang trong khoa hoc méi tién 1én nhimg bute
quyét dinh duoc. ‘

NIUTON VA CO sO CUA NEN TOAN HOC HIEN DA

Cudc cdch mang trong khoa hoc do nha bdc hoe Décac thuc
hién mét s6 ndm trude khi Niuton ra doi duoe ddnh diu bdi
su kién Décac dua vao trong todn hoc khdi niém vé dai luong
bi€n d6i va ham s0. 15 ndm sau khi Décac mat, Niuton da dp

dung khdi niém vé dai luong bién déi va tuong quan ham sé&
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dé 1ap nén co sd ciia mét khoa hoe méi la phép tinh vi tich
phdn, mét bo phén quan trong clia nén todn hoc hién dai.

Ciing cin nhac rdng, song song véi Niuton va hiu nhu doc
l4p v6i 6ng, nha bidc hoc Puc Lebnit da dat duoc nhitng két
qua tuong tu. C6 thé néi ca hai nha bidc hoc nay da thanh lap
co 80 cua nén todn hoc hién dai va Niuten thi c6 céng hién
$6m hon mét it.

Chuong trinh phé théng khong cho phép dé cap téi phép
tinh vi tich phan mét cdch ti mi. Tuy nhién ta 6 thé xét mét
vi du cu thé nhu sau:

Cho mot soi day dai 2p; lam thé ndo dé gap soi ddy do
thanh hinh chi nhdt ma dién tich lon nhat? Néi cdch khdc,
trong tdt cd hinh chit nhdt c6 chu vi 2p cho truce hay tim hinh
chiz nhat co dién tich lon nhat.

Mudn giai bai todn nay ta phai ding khdi niém da bist vé
dai luong khong déi va bién ddi, ham s§ va déi 4, bidu didn
tuong quan ham s6 bang dé thi. Gia st cde khdi niém dé da
duoc ndm viing ta hay di xa hon.

Goi chiéu dai hinh chit nhat la x, chiéu ngang 1a p - x, dién
tich la y. Tacé: y=x(p - x)

Céch giai bai todn nay dua vao
phdt minh rit quan trong sau day
cua nhi bac hoc Diic Keple.

Ta xét do thi ham s8 y = sinx
(H.25)

Véix=90°thly = 1. Ta hay l1ay

180°™ x

(H.25)
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hai gid tri géc: gid tri thi nhat xap x1 nhd hon 90° (ching han
89°30") va gid tri thif hai xap xi 16n hon 90°(chéng han 90°30').
Ung véi ca hai gid tri nay cia x ham s6 y ¢é gid tri nho hon
khix=90° Vay véix =90"ham s6 'y dat gid tri cuc dai. Képle
da néu lén ring véi gid tri cia x ma ham s6 y c6 gid tri cuc dai
thi sur bién thién ctua ham s6 sét gan gid tri cuc dai d6 ¢6 mot
dic diém dang chy y. Can néu thém riing, khi ham s6 dat gid
tri cue dai d6 thi né bién thién rat cham xung quanh vi tri dé.

That thé, hay chd y dén duvng sin & trén. Giira 0°va 90° thi
dé thi di 1én, gitta 90° va 180°thi d4 thi lai di xudng va gan 90°
thi tir lén déc lai xuéng dée, ham s6 thay déi rat it. Képle da
xdc 1ap rang néu voi gid tri clia d6i s6 x ma ham s6'y ¢d gid tri
cue dai va ta cho x mét s gia rat nho thi y hau nhu khéng dai
(chdng han, sin 90°00°01" ¢6 thé coi bing sin 90" tie [a 1),

Goi s6 gia cla déi s6 1a Dx thi (x + Dx). (p — (x + Dx)) hiu
nhu bang y, tic I x(p — x).

Nhu vay ta cd thé viét phuong trinh gan diing sau day:

X(p ~ x)=(x + Ax)(p ~ x — Ax)

Sau khi bién déi ta duve: x(p - 2x — Ax) = 0

Gid tri Ax rdt nho nhung khéng bang 0 nén c6 thé bo né di
va duoc: P-2x-Ax=0hay p=2x+Ax

Bay gitr gid tri Ax cd thé 14y nhé bao nhiéu tiy v, thue t§ ¢6
thé bo qua, vay: p=2x, tudo: Xx= —g—

Chiéu dai cta hinh chit nhit phai tim bing nita chu vi va
chiéu ngang bang nlra kia. Vay trong tit ca hinh chir nhat c6
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chu vi cho truge thi hinh ¢6 dién tich 16n nh4t 1a hinh vuéng.

Trong gan-2 thé ki, phuong phap ciia Niuton va Lebnit
duge chinh xdc héa, mé rong va phat trién. Bing phép tinh vi
tich phan, todn hoc da gép phan giai quyét nhing van dé phue
tap clia khoa hoc va ki thuat.

NIUTON V31 VIEC CAI TIEN TIEN TE & NUGC ANH

Niuton lanh dao H6i Khoa hoc Hoang gia Anh (tuong
duong véi Vién Han 1am Khoa hoc} trong 23 nam. Ong lai con
€6 cdng lén trong viéc cdi tién tién t8 ¢ nuve Anh. Dén cud
thé ki thit 17, ki thuat vé tién té nudc Anh con chua hoan
chinh, dong tién nay nhe, ddng tién kia nang. Vi vay phai cii
tién ki thuat duc tién va Niuton da thanh cong tét dep trong
van dé nay.

Ong mat ngay 21-2-1727. Trén buc tuong 6ng dung &
Truvng Dai hoc Cambrigio nguvi ta da khic ciu sau day:

"Nguoi vuot lén nhan logi bing sic manh tu tuéng cia
minh”,

BAI TOAN VE BO AN CO
Niuton da dit ra mét bai todn vé bb an ¢b nhir sau:

“3 con bo trong hai tudn 13 an hét 2 hecta ¢é sGn cd vd s6 cd
moc trén dé trong hai tudn 18; 2 con bo trong bén tudn 18 dn
hét 2 hecta c6 sdn c6 va s6 c6 moce trén do trong bén tudn Ié.
H6i c6 mdly con b6 trong 6 tudn I8 dn hét 6 hectq c¢ s@n ¢d va
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s& ¢6 moc trén do trong 6 tudn 182 (gid su trude khi bo dn, moi
cdy cé déu cao bang nhau, va sau khi bo dn, téc dé moc cia co
cung béing nhau)”.

Day la mét bai todn khéng don gian. Gia sir x 1a s6 bd cAn
tim, y 1a d6 cao ctia ¢o trude khi bb dn, z 14 dd cao cua co moc

trong méi tuin 1&.

Theo cAu thi nhét trong bai ra thi 3 con bo trong 2 tuin 1é
An hét mét sé ¢ 1a 2(y + 2z), do d6 méi con bb trong méi tuin
an hét:

2Ay+2z) y+2z
3.2 3
Theo cau thi hai trong bai ra thi s6 ¢6 ma 2 con bo dn hét

trong 4 tuan 1& bang 2(y + 4z), do dé mdi con bb trong méi tuan
an hét:
2y+4z) y+4z
2.4 4
Mbt cdch tuong tir, x con bb trong 6 tuin 1& &n hét 6 hecta

cb va s6 co moc trén dé trong 6 tuan 1&, tuc la s6 ¢b Ay bing
6(y + 6z), do d6 mdi con bo trong mbi tudn An hét:
6(y+6z) y+6z
6x x
Bay giv 14y nhimg khéi luong ¢d ma 1 con bb &n trong méi

tudn lam tiéu chuén thi ta s& cé hé phuong trinh:

y+2x y+4z y+6z
3 4 X
Giai ra tim duge x = 5.

Vay 5 con bo an hét 6 hecta co ¢6 san va s6 co moc trén dé
trong 6 tuan 1é.
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OCLIT
(EUCLIDE)

Vao cudi thé ki thi 4, toan bd kién
thie todn hoc duoc hoc trong nha
truong Platéng déu dugc tap hop
trong céng trinh cua Oclit ma nhu
nguti ta sau nay ddnh giad: “dé la mdu
muc cho hdang nghin ndm”.

Tap “Co bdn” cua Oclit da tro thanh
mot trong nhimg thanh tuu lén nhat

ca nén vin héa thé giéi. Toan bd nhin loai déu da hoe hinh
hoc theo tip “Co ban”. Hién nay trong mét sé truimg hoc cla
nudc Anh ngubi ta cing day mén hinh hoc theo ban dich tap
“Co ban” ra tiéng Anh c6 sta chita, va sdch gido khoa hinh
hoc phé théng & Anh goi tén 1a “Oclit”.

That vay, Oclit xing ddng dugc nhén vinh quang dé nho
tai ndng su pham cda minh. Oclit 12 mét nguvi thay vi dai
nhat ma ca lich st toan hoe déu ghi nhan.

OCLIT - NHA SU PHAM L&I LAC
Chung ta biét gi vé cude dui cua Oclit? Ong day todn o
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Alecxangdri, gia hon Acsimet (vi Acsimet médt nam 212 trude
Céng nguyén).

Nguoi ta ké lai cdu chuyén thi vi sau ddy: M6t trong nhimg
hoc tro bat dau hoc mén hinh hoc cua Oclit da hoi 6ng nhu
sau; “Téi c6 thé kiém duoc gi néu téi hoc thusc duoc tat ca
sdch ctia ngai?”. Oclit da goi nguoi hau lai bao: “Hay cho anh
ta 3 déng vi anh ta mudn kiém duoc tién bing hoc thuyét ctia
ta”.

Phai thira nhan ring Oclit c6 kha ning bAm sinh tuyét voi
vé su pham. Mét vi du rat ro vé nghé thuat su pham dé6 la sap
x6p van dé 1i thuyét vé ti 1é rat kho vao quyén V cua tdp “Co
ban”, con nhimg van dé quan trong khdc thi trinh bay trong 4
quyén ddu. Nho vay ma nhimg hoc sinh trung binh déu c6 thé
nam duge 4 quyén diu khéng so gip phai nhimng diéu rat khé
ngay tir ddu. Con nhiéu thf du tuong tu chung to tai ning su
pham cua Qclit.

Okclit 12 nguvi ké tuc trubng phdi Platdng. That thé, toan
bé tdc phdm cta ong déu phan dnh truyén théng cua truomg
phéi nay. Platéng da nhan manh la muén nim viing triét hoc
phai ndm vimg bsn mén khac la: 88 hoc, hinh hoc, 1i thuyét
hoa 4m, thién vin. Chinh 4 khoa hoc nay déu dugc Oclit trinh
bay ro rang va sdng tao trong cdc tdc phdm clia minh. Hai
mén s6 hoc va hinh hoc dua ra trong tidp “Co bdn”, mén li
thuyét hoa 4m trong tap “Thiét dién cénic” va trong tap “Hién
twong” 6ng trinh bay thién van theo quan diém Platéng nhu

mét hoc thuyét vé mat cdu xoay déu.
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Nhur da néi 6 trén, tap “Co ban” 1a mét téc pham tong két
cdce cdng trinh todn hoc cia cdce nhi todn hoc trude dé. Vi vay
theo cdch ddnh gid cla cdc nha bic hoc thi “Oclit 1a mét nha |
su pham 16i lac nhung chua phal da la mét thién tai sdng
tao”. Tuy nhién ciing phai thay rang Oclit da c6 cong 16n trong
viéc suu tAm, phan loai, sip xép, bd sung nhimg kién thiic
todn hoc rai rdc cta cde nha tosn hoc dé xay dung Kim tu
thdp Ai Cép tir 3000 nim truge Cong nguyén. Ong da trothanh
nha xdy dung va téng hop vi dai véi tdm guong lac dong cdn
cu, bén bi, thén trong, trung thye. Ong d&d ngay dém miét mai
viét trén nhu:ng cuén sdch da ciru, sau nay dupc in thanh sdch
hru truyén tir the he nay sang thé hé khdc. Cho téi nay tap
“Co ban” dé sé d6 clia Oclit vimg chic va tuyét doi hoan
chinh dén muc khéng thé ¢6 cuén sdch nao ¢ thé so sdnh
duge” va trong bao nhidu thé ki da la cudn sdch gigo khoa
duy nhat vé todn & chau Au va & toan thé gidi.

TAC PHAM “VE NHUNG DAl LVONG CHO TRUGC”
Téc pham “Vé nhung dai lugng cho trude” c6 gis tri 16n d6i véi
lich strdai s hoc. Tace ph&m nay chia nhing ménh dé kiéu sau day:

Néu mét sé dai lugng duoc cho truge hosce dupc xde dinh
thi nhing dai luong kh4c clng s& duoe xdc dinh. Ching han:

Meénh dé 2: Néy dai luong A va ti s6 A : B dupc xde dinh thi
B cing se duwoc xdc dinh.

Ménh d8 7: Neu A +Buva A ' B duoe xde dinh thi A vé B
cung sé dugc xde dinh.
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Lai con ¢6 nhimng ménh dé vé duong thing cho trudc boi
“vi tri”, vé tam gide cho trude béi “hinh dang”, chang han cho
trude hai géc holic mdt gée va ti s6 hai canh ké. Réi dén nhiing
ménh dé vé da gidc va dién tich clia chiing, ching han:

Meénh dé 55: Néu dién tich duwoc xde dinh theo hinh dang
va theo do lon thi mdi canh cing sé dugce xdc dinh theo do lon.

Cdc ménh dé 84 va 85 néi rang hai doan thing sé duge xdc
dinh néu hiéu va tich cde dé dai cua chiing hodc tong va tich
cdic do ddi cua ching dwgc xde dinh. Dé 1a loal toan:

va

X-y=a X+y=a
[xy:b xy=b

Ménh dé 86 dé cap toi hé phuong trinh khé hon dang:
{ xy=b (=)

yi=ax?+C

Loai todn (*) da tirng ¢6 trong cdc bai todn dai sd thoi
Babilon. Cdch giai khi dé la dem binh phuong hai vé cla
phuong trinh thid nhét, sé duoc tich va hiéu cua y? va ax?
diéu nay khéng giai quyét duoc véi mén dai s6 hinh hec. Oclit
da dat duve muc dich khi dua vao 4n s8 phu z.

Xdc dinh dién tich C theo y va z duoe C = yz (dién tich hinh chir
nhat). Nhu vay hé (*) duoc thay thé bing hé 3 phuong trinh sau:

Xxy=bhb
yz=¢
y(y — z) = ax?
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. , ~ Z € L.
Tir hai phuong trinh dau suy ra ti 6: * b duoc xdc dinh,

Vay ti 86 z2 ; x? ciing dupe xdc dinh.

Nhung dya vao phuong trinh thi ba thi x2: y(y - z) cang
duoc xdc dinh, z°: y(y — z) v 22: (4y(y — z) + z%) clng vay, hay
t1 86 z? : (2y - z)? duye xdc dinh.

Nhu thé cdc tis6 z : (2y — 2); 2 2y

- ; 2 1y hodic 2% : yz déu duoc xde dinh.
X Nhung yz da cho truée, viy ciing sé
L z v £ ; cho trude z? roi z, v.v... TAt cA nhing
diéu nay dugc phdt bi€u theo ngén

(H.26)

ngl hinh hoc, riéng Oclit da viét AA,
AE va EA thay choy, zvay -z (H.26).

OCLIT VATOAN HOC /NG DUNG
Oclit con dé lai mét s6 tdc phadm nhu:
— Vé nhimng sai 1dm trong todn hoc.
— Vé thiét dién conic.
— Quy tich trén bé mit.
Ngoai ra vé todn ting dung, 6ng da viét:
— Nghién cdu vé phéi canh.
— Li thuyét vé bidu dién qua guong.
- Li thuyét vé am nhac.

— Thién van so cip.
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OLE
(LEONARD EULER)

Trong todn hoc phé théng; ching
ta biét kha nhiéu vé nhang céng hién
cua Ole, nao la: dubng thing Ole,
duong tron chin diém cua Ole, cong
thue Ole d* = R? -2Rr trong tam gidc,
hé thie Ole giita s6 dinh, s6 mit va

sd canh d + m = ¢ + 2 trong mét khaoi

da dién. Ole ciing da dua ra nhiéu ki
hiéu todn hoc duve dung dén ngay nay nhu sé m, s6 i (cn béc
hai ctia -1), sin, cos, tg, s6 gia Ax, ¥, (t6ng), v.v...

TAI NANG CO MOT KHONG HAI CUA OLE

Aragd da noi nhu sau: “Ole tinh todn khong c6 gi kho khan,
nhue con nguoi the, nhu phuong hoing bay lugn trong gic”.
Diéu nhan xét nay khéng c6 gi qud ddng vi thuc t& Ole ¢ mot
tai ning dic biét vé todn hoc. Ole viét cdc ¢éng trinh todn hoc
cia minh dé dang nhu mot nha vin cé tai viét thu cho ban

than ciua minh. Mic dau 6ng bi mu trong sudt 17 nim cudi doi
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nhung viée nghién cidu va céng hién cho todan hoc khong vi
thé ma giam sut. Trdi lai sy mat mdt kha ning nhin da gidp
6ng nhan thic 6 hon thé gidi bén trong tri tudmg tuong cta
minh.

Ngay nay nguvi ta chua biét day di tam vée clia str nghiép
todn hoc ciia Ole, nhung so b6 ddnh gid né vao khoang 60 dén
90 b6 sdch 16m, méi bdé khoang 600 trang.

Ole bude vao todn hoc ding viao nam Niuton mat. Khi dé,
hinh giai tich duge cong bé ndm 1637 da duoc dp dung 90 nim,
phép tinh vi tich phin da duoc 50 nim, dinh luit van vat hap
dan cia Niuton — chia khéa ciia nganh thién van vat i - da
duge 40 nam. Trong méi linh vuc nay, nguvi ta da giai quyét
duoc khd nhiéu van dé riéng le, nhung chima ¢6 ai ddam bat tay
vho viéc hé thong héa toan b todn hoc thudn tiiy va ung dung
trong giai doan nay.

Chi ¢6 Ole véi thi niang dic biét, véi dau éc vi dai, da to o
ndng luc c6 mot khong hai trong cd linh vie chi yéu cia todn
hoc: edi “lién tuc” va cdi “roi rac”.

Ole s6ng trong thé ki thit 18, vao giai doan ma cdc truong
dai hoc chau Au khong phai la nhimg trung tam chinh vé
nghién ciu. Todn hoc da gin véi thoi ¢6 dé duoc trong vong.
Chi ¢6 mét s6 Vién Han 1am Hoang gia duoc mét s8 vua tién
b6 quan tim con chi ¥ dén su phdt trién cha khoa hoc. Beclin
va Xanh Pétecbua la hai noi ddu nfo ctia su sang tao todn hoc
va la ché dya cua Ole. Vién Han lam Beclin ngay cang giam

tdc dung trong sudt 40 nidm va nho Vua Frédéric Dai € ma
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tro lai suc song méi véi sur 6 mit caa Ole. Vién Han lam
Xanh Pétecbua cing vay. Hai trung tdm nay da phdt trién
manh va ¢6 ngudn tai chinh kha déi dao d€ tién hanh nghién
ciu khoa hoc va tra tién cho cdc nha khoa hoc vé luong va
phu cdp. Gia dinh ciia Ole ¢6 dén 18 nguvi nhung van sdng
sung tic.

Ole sinh ngay 15 thang 4 nim 1707 tai Balo (Thuy Si). Bé
Ole ciing 1a mét nha todn hoc, hoc tro cua Becnuli, nhung it
quan tam dén viéc hoc todn caa con. Khi Ole vao Truong Dai
hoc Balo thi phai hoc mon than hoc va tiéng Hébro theo y
kién chia bé éng. Riéng Becnuli nhan ra nang khiéu vé todn
ctia Ole da b tri day éng mdi tuian mot budi. Va Ole da tich
cuc chuén bi dé tiép thu buéi day tudn sau. Nam 17 tudi, éng
nhan bing gido sir(1724) va bé éng lai ¢6 y dinh budc éng théi
day todn va nén di day than hoc. Becnuli da thuyét phuc éng
b6 1a Ole sé thanh mét nha todn hoc 16n, dung dé di vao than
hoc, uéng tai nang.

Nam 19 tudi, Ole bat dau ¢6 cong trinh déc lap. Gia dinh
Becnuli da tim cdch giéi thiéu Ole vao cac Vién Han lam,
nhung cuéi ciing éng da hoc y & Bale v nghién cidu vé mén
sinh 1i. Mén niy da gitip 6ng nghién ciiu toan hoc vé 4m thanh

rbi vé su truyén séng va 6ng khéng hé roi bo todn hoc.

OLE G NGA

Nim 1727 nho gia dinh Becnuli giéi thiéu, Ole duoc tai

Xanh Pétecbua céng tdc & khoa y ciia Vién Han lam. Diéu
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khong may da xay dén, ngay hom Ole téi nude Nga thi Hoang
hau Catérin dé nhat mat. Nhimg nguvi ké tuc sau nay da coi
Vién Han lam la mét vat trang tri vo ich va trong vai thang
da c6 du kién dudi nhiing céng tdc vién nude ngoai vé nude
ho. Treng lic nhén nhdo nay Ole da roi khoa y chuyén sang

khoa todan.

Moi viéc tro lai binh thubng qua con séng gié dé. Ole bit
dau lam viéc tich cue, suét 6 niam lan 16n véi todn hoc vi éng
ngai tham gia vao doi séng xa héi lic bay gio day rdy nhing
tén tinh bdo.

Vam 1733, Ole lic d6 26 tudi, di bat diu giang day todn &
Vién. Cam thay ring minh c6 thé phai cot chat & Xanh
Pétecbua dng da lay con gdi cia mét hoa si ma Pi—e Dai dé
mang theo khi tdi nude Nga.

Ole thudc vé 16p nhitng nha todn hoc 16n ¢6 thé lam viéc
bat cit & dau va trong bat e hoan canh nao. Ong say sua véi
dan con (6ng ¢é dén 13 con ma 8 da mat khi con nha), thubng
viét cong trinh todn véi mét dua con nho ngdi trén dui con
cdc dia con khdc thi choi xung quanh éng. Ong da viét tdc
phdm todn hoc mot cdch d& dang ma it ai ¢6 thé tudng tuong
néi.

Tinh hinh Vién Han lam Xanh Pétecbua ngay cang tét 1én
khi Ana Ivanéva - chdu gdi cua Pie Dai d& — 1én ngéi nam
1730. Trong thoi gian nay mét su bat hanh da dén véi Ole.
Vién Han lam Khoa hoc Pari dat giai thuong cho ngubi nao

giai dure mot bai tedn vé thién van. Cdc nha todn hoc da phai
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dé 3 thang méi giai duoc, riéng Ole chi giai quyét né trong 3
ngty. Su ¢6 ging phi thuong nay da khién éng bi bénh va
hong mat mat phai.

CAU CHUYEN VE OLE VA DIDORO

C6 mét cau chuyén i thd vé Ole va nha triét hoc Didors.
Puoc Hoang hau Catorin moi, Didor6 da téi nude Nga va di
truyén ba trong triéu dinh vé chi nghia vé than. Dugc tin
bdo, Hoang hiu Catorin d& nho Ole khéa miéng Didoro lai,
céng viée nay qua dé dang déi véi Ole.

Nguvi ta ké lai riang: “Didord duve bdo tin 1a mét nha todn
hoc tai gioi ¢6 mét chiing minh dai sé vé su tén tai clia Thuong
dé va sé trinh bay trude triéu dinh néu 6ng mudn nghe thi
Xin moi du.

Didors nhan loi vui ve. Ole da tién théng téi Didord va noi

P S 5 .. a+b"
vl mot giong day tin tuong nhu sau: “Thua ngai, =X,
n

vay Thuong dé tén tai, moi ngai tra 1b1”. Didord bé1 réi im
lang trong khi moi nguvi dugc mdt tran cuvi. Nha triét hoc
danh phai xin cdo tir Hoang hiu Catorin dé tro vé Phdp”.
Tat ca hoat déng clia Ole trong thoi gian o nuée Nga khong
phai chi c¢é todn hoc. Mdi khi Chinh phu nho éng van dung
todan hoc d& giai quyét nhimng van dé khong qua xa trong linh
vire nay, éng van nhan loi vui vé. Vi thé ong da viét sach gido
khoa todn so cdp cho cdc truomg hoc & Nga, da xem lai t6 chuic

co quan dia li cua Chinh pht, cong tdc vé cai to hé thong do
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luong, tim cdch thyc tién dé thir lai cdc cdn. Nhiing viéc nay
chi la phan nho trong toan bé hoat déng todn hoc clia Ole.

Mbt trong nhitng céng trinh quan trong cia Ole trong giai
doan dé la tdc phadm vé co hoc (1736), trong dé éng da giai
phong nhimg soi ddy rang bude vé ching minh téng hop va
da lam cho co hoc tro thanh mét khoa hoc phan tich. Lan ddu
tién suc manh cla phép tinh vi phan duoc d4p dung vao co hoc
va mét ki nguyén hién dai ciia khoa hoc co ban nay bit diu.

OLE & BECLIN

Sau khi Hoang hau Anna mat, Ole da nhén loi mbi cla
Vua Frédéric Dai dé& dén lam viéc & Vién Han lam Beclin.
Ong da séng & Beclin trong 20 nim tiép theo clia cude doi
6ng. Trong thoi gian nay, Vua Frédéric da st dung tai niang
todn hoc cua Ole d€ giai quyét nhitng van dé thuc tién nhu
ddc tién, lam éng din nudc, dao kénh giao thong, v.v...

Nude Nga van khéng bao gio quén Ole va da tra cho 6ng
tién phu cAp mac ddu éng & Beclin. Tuy gia dinh déng nguvi
nhung hoan canh Ole van sung tic. Ngoai ngdi nha & Beclin
éng con ¢6 mt trang trai o Sacléttenbua. Khi quan Nga chiém
déng Brangdenbua ndm 1760, trang trai cua Ole bi pha hoai.
Vién tudng nguvi Nga tuyén bé “khéng giy chién véi khoa
hoc” da dén bi1 thiét hai cho Ole vuot qud nhitng thiét hai thuc
té. Hoang hdu Elidabet, khi duoc tin vé su thiét hai ma Ole
phai chiu, da gui cho 6ng mét s6 tién 16n bl thém vao s6 tién
do vién tuing Nga da dén bii cho éng.
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Nhiing céng trinh 16n vé phép tinh vi tich phan cua Ole
xuat ban vao cdc nam 1748, 1755, 1768-1770 da 1a nguédn
nghién citu cho cdc thanh nién dé€ tro thanh nhing nha todn
hoc 16n trong khoang ba phan tuthé ki. Nhung tdc pham lén
vé phép tinh bién phan da ching to Ole 12 mét nha todn hoc
hang dau. Trong nganh co hoc giai tich, Ole di néu 1én mét
loat pkuong trinh co ban vé chuyén déng cdc chat 1ong ma
ngay nay duoc st dung trong thuy déng hoc.

Ole khéng chi 1a nha todn hoc vi dai ma 6ng con cé kién
thic rong vé van héa va vé tét ca cdc khoa hoc ké ca sinh vat
hoc.

Mobt tdc pham viét tai Beclin chuing tb ring Ole cbn 1a mot
nha van cd tai. Ong la tdc gia chia “Nhing biéc thir giti cho mot
cong chia Puc”, trong d6 6ng da trinh bay nhiing bai hoc vé
co hoe, quanh hinh hoe, thién véin hoe, 4m hoc, v.v... cho chau
gdi cua Vua Frédéric 1a céng chia Anna Detx6. Nhiing buc
thunay duoc nhiéu ngubi biét dén va cong bd bang 7 thi tiéng.

D4au é6¢ ctia Ole vAn minh mén cho téi khi chét. Ong mat
ngay 18 thang 9 nam 1783 tho 77 tudi. Budi chiéu hém dé 6ng
dang choi véi chdu va udng tra thi bat than bi ngat. Cdi didu
nho roi khoi ngén tay va éng kéu lén “Tsi chét!”. Vao phuit
cudi cing dé “Ole dd ngung séng va ngung tinh todn”.
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ORATOTXTEN
- (ERATOSTHENE)

Khi hoc vé s8 nguyén t&, chiing ta déu biét dén cdi “sang
Oratétxten”. D6 1a mét phdt minh néi tiéng cha éng trong i
thuyét s6. Muén thanh 14p bang s6 nguyén td tir 1 dén 100
chdng han thi viét cdc s6 tu nhién tir 1 dén 100, réi gach tat ca
cde s0 khong nguyén t6: cdc boi s6 cia 2, cha 3, cha 5, clia 7.
Nhiing s6 con lai khéng bi gach la s8 nguyén t8.

Ong s6ng khoang nam 276-194 trude Coéng nguyén & ¢d Hi
Lap, v 1a ban cha Acsimet.

NHA BAC HOC NOI TIENG O NHIEU LINH vye

Ong 132 mét nha béc hoc say sua lac dong, hét long vi su
nghiép khoa hoc, nhung chua phai la thién tai nhu Acsimet.
Ban be goi 6ng 1a “béta” titc nhan vit s6 hai; ngoai ra nguvi ta
con goi éng la “pentalds” titc 1a “nha 5 mén dién kinh”, coi
ong la moét “nha thé thao” toan tai, dat nhiéu két qua tuyét
voi trong nhiéu linh vuc khdc nhau, nhung chua bao gio tro
thanh nha vé dich-o0 mdt mén nao.

" - Ong rat néi tiéng & nhidu linh vuc nhu todn hoe, dia lf, lich
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str, triét hoc va tho ca. Déc biét 6ng da 1am tho rat tinh t& vé
nhan déi hinh 14p phuong, 1am tho k& vé cdc vi sao trén bau
troi dusi dang cau chuyén phiéu luu trong vi tru. Ong thuong
suu tAm cdc huyén thoai vé cdc chom sao. Ong con tinh todn
d6 nghiéng cha dubng hoang dao, khoang cach tir Qua dat
dén Mt troi va Mat triang, chu vi Qua déat. Ong da 1ap ban 44
thé giéi méi dua trén gia thuyét Qua dat hinh cau va viét
nhing céng trinh nghién ciu rat sau vé hai hude ¢6 Hi Lap.

Ong 1a nguoi sing lap vé nién dai, tic cdch xde dinh chinh
xdc ngay thdang cla cdc su kién lich st.

Khoang nim 260 trudc Cong nguyén, Oratétxten da roi
qué huong trén bo séng chau Phi dé t6i thi d6 Aten clia Hi
Lap tiép tuc viéc nghién ciu. Theo 6ng ké lai thi 6ng da téi
Aten rat ding lic, ding thoi co vi hic dé & Aten dang ¢6 mit
nhiéu vi nhan clia triét hoc, dé 1a thoi dai phat trién cia nhiéu
truong phdi triét hoc.

Tiéc thay, vao cudi doi 6ng da tré nén mi quang, mé mudi
dén ndi tu ti!

Hay néi vé tac pham nién dai cia 6ng. Ong I nguwi rat
cAn than trong van dé nay. Nguyén tic cha éng dé ra la dimg
ding dén huyén thoai ma khéng thé kiém tra duoc, phai ghi
¢ ngay théng trén tai lidu gée, nguyén ban, ching han danh
sach nhimg nguvi thing cude trong cdc ki thi Olempic. Ngoai
ra phai danh gid mét cach khdach quan thoi gian xay ra su
kién.

Tdc pham cia éng vé do luwong Qud ddt duvc viét riat than
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trong. Nhimg ddnh gid c6 xura ma Acsimet nhic téi xuit phat
tir quan niém la khoang cdch tir mét noi nay dén mét noi khdc
& Ai Cap biing 20 000 don vi dai “stadi” duoc 6ng nghién ciu
lai. Do khoang cdch nay thuc t& do duoc ca trén bé va ca trén
bién nén khé ma kiém tra. Vi thé 6ng da 1y mét khoang céch
nhé hon d€ cé thé do chinh xdc, cu thé ti thanh phé
Alécxingdri dén thanh phé Xiéna & Ai Cap va da ké&t luan
khoang cdch bang 5 000 don vi dai “stadi”.

Sau d6 6ng da phdt hién duoc la trong mua he, M4t troi o
thanh pho Xiéna duing 6 thién dinh con othanh phé Alécxidngdri
thi né léch khoi thién dinh khoang % cua 4 vudng (tic 360%),
tir d6 éng suy ra chu vi cha qua dat bang 50.5000 = 250 000 don
vi dai “stadi”. Ta khong biét chinh xdc don vi dai “stadi” bing
bao nhiéu mét, nhung ro rang cdch lam cia Cratétxten to ra
than trong.

MUOI LOAI SO TRUNG BINH
C6 muvi s6 trung binh sau day:
1)A-B=B-C hay A+ C =2B, d§ 1a s6 trung binh cong;
2)A:B=B:C hay AC = B?, d6 1a s6 trung binh nhan;

A-B
3) B c ¢’ dé 1a sé trung binh diéu hoa;
A-B C
4) BC A’ dé la s6 trung binh diéu hba nghich dao;
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A-B C _ = . R L
5) B—_”é-fg,do la s6 trung binh thu niam;
6) A—43 E délasot binh thi

B_c A do a s6 trung binh thi sdu;

. A-C B e . s
7) AWB—ChayA—B+C,dolasotrungblnhthlrbay,
8) 270 2 45 1 6 trung binh thi ta

Ap g a sb trung binh thu tdm;

A-C A
9) A_B O d6 la sd trung binh thi chin;

B
10) B.C C dd la sb trung binh thi-muoi.

Ba s6 trung binh dau tién la do truong phai Pitago tim ra,
ba s6 trung binh tiép theo la do Evoedéc tim ra, con bén s6
cudi cung la do Oratétxten tim ra.

Papi, nha todn hoc ¢é Hi Lap, da viét:

“Bay gio ta phai ching minh lam thé nao tirsé trung binh
nhan cd duoc 10 s6 trung binh trén. Ta bat ddu bang dinh 1i

sau:

Meénh dé 17, Gid st A, B, Cla ba s6 hang ti ¢ va gid si:

D=A+#2B+C
E=B+C
F=C

ta sé duoe ba s6 hang cua tilé thucla D, E, F.”
“Papi da dung ba vi du dé chiing minh rang tat ca ti 1& thuc
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ba s6 hang (A, B, C) déu suy ra duoc tir déng thic (1, 1, 1)
bang cdch d4p dung ménh dé 17.

Thét thé, tir ti 1& thue ba s6 hang (1,1,1) va dp dung ménh
dé 17 ta ldn luot duoe: 4,2,116i 9, 3, 1, v.v... sau dé theo thi
tu nguoc lai: 1, 2, 4, v.v... va lai vAn dung ménh dé 17 s& duoc
9.6,4,v.v...

Cit thé theo qud trinh nguoe lai ta c6 thé tir mai ti 16 thiic
v6i ba s6 hang nguyén déin téi ddng thie (1, 1, 1),

Mot vi du khdc:

“Meénh dé 20. Néu A, B, C ti l¢ voi nhau thi:

D=2A+2B+C
E=2B+C
G=B+C

sé cho ta sé trung binh diéu hoa”.
Chinh Oratétxten da trinh bay nhimg van dé nay véi mét
vii hé qua cé tinh triét hoc. Ong da ching té ring t4t ca nhing

phuong trinh trén, bing cdch thay thé tuyén tinh déu cé thé

= A B
dan té1 dang B? = AC hay B C
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PATXCAN
(BLAISE PASCAL)

TUSI TRE CUA PATXCAN VA Sy GIOP
D& CUA HAI NGUOI CHI THAN YEU

Patxcan sinh ngay 19 thang 6
nam 1623 tai tinh Clecméng Fering
nude Phdp. Ong mé ¢éi me tir luc 4
tudi va cé hai chi vira xinh dep vira

¢6 trinh dé d& ¢6 anh huong quan

trong dén cudc dbi cia éng.

Tdc pham todn hoc cha éng ddnh dau su sdng lap ra i
thuyét todn vé xde sudt. Nam 1én bay tudi, Patxcan theo bé va
cdc chi 1én Pari &. Chinh vao ldc nay, bé Patxcan bit dau day
con hoe. Cau bé ¢6 thin hinh yéu dudi bén canh bé 6¢ sdng
sudt. Ban ddu viéc hoc tién hanh tréi chay, nguvi b rat ngac
nhién trude su ti€p thu nhanh nhay clia eon trai minh. D& .
bao vé sic khoe cho con, 6ng bé da cam con hoc todn vi so
todn hoc s& lam con mét 6c. B6 Patxcan la mét nguvi huan
luyén giéi nhung lai la mét nha tam K kém: su cAm dodn vé
hoc toan da khién cau bé ting thém tri to mb. Mét hém (hic
12 tudi), Patxcan hoi bé hinh hoc 1a cdi gi. Bé d4 mé ta cho
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con mdt cdch ro rang va Patxcan da nhay 1én vi vui sudéng.

Nhimg butc diu cta éng vé hinh hoc da tré thanh mét vi
du déc biét cé tinh chat than thoai vé ning khiéu qud sém déi
v6i hinh hoe. Thanh tich ddu tién cia Patxcan la tu minh,
khéng c6 sdch v& nao ca, ching minh ring téng cdc géc cua
mdt tam gidc béng hai vuéng. Tir dé 6ng say sua nghién ciu
va da bude rat nhanh trén con duong nay.

B 6ng v6 ciing sung sudng thay con minh c6 thé tré thanh
mét nha todn hoc, véi dua cho con cuén “Co bdn” cua Oclit.
Patxcan da vé 14y cuén sdch nay va doc nhu doc truyén. Cau
bé da bo cdc tro choi dé lac vao hinh hoe. Cb chi Gilbecto da
ké lai 1a em minh da tu tim ra 32 ménh dé diu tién cta Oclit
va theo ding thi tu nhu Oclit da siap xép, trong dé ménh dé
thi 32 chinh la ching minh téng cdc géc ctia mét tam gide
bing hai vudéng nhu da néi & trén. Nam 14 tuéi, Patxcan da
duoc tham gia nhimg budi tranh ludn khoa hoce t8 chite hang
tuan do Macxen diéu khién, vé sau t§ chuc nay trd thanh
Vién Han lam Khoa hoe Phap.

Mst su viée khong hay xay ra: bé Patxcan do that tha va
thing tinh da lam phat long Héng y gido cht Risolio va gia
dinh da phai héi hép cho doi su trimg phat ctia Risolio. May
thay ¢b chi Jaccolin xinh dep va théng minh da ciu ca gia
dinh bing mét ban nhac bi€u dién tinh co dé Risolic giai tri.
Khi 6ng nay biét tén ni nghé si tré tudi da tha thi cho bo
Patxcan vh da bé tri ¢éng viée cho 6ng tai Ruing. Chinh o
thanh phé nay ma Patxcan da gip va két ban véi nha viét

vén va viét kich Phdp néi tiéng Cécnay. Patxcan la nha todn
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hoc, con Cécndy khong hé ngo ring nguvi ban than cia minh
tré thanh mét trong nhimg nguoi sdng tao vé van chuong
Phip.

DINH Li LON PATXCAN

Trong suét thoi gian nay, Patxcan da lam viéc khéng ngimg:
trude nam 16 tudi éng da ching minh dugc mét trong nhang
dinh 1i dep nhat ctia hinh hoc, sau nay dugc dat tén la “dinh I
Ion Patxcan”. Ta c6 thé phdt biéu dudi mot dang dic biét

dinh li téng qudt nay va ta cé thé “dung” lai chi bang cdi thude.

{d) A B C

(H.27)

Ta ké hai duvong thing (d) va (d') khéng song song. Trén
(d) 14y ba diém phéan biét A,B,C va trén (d) 14y ba diém phan
biét A’,B’,C’”. Néi cdc diém nay bing nhimg duong thing chéo:
AB’, A’B, B'C, CA’, C’A. Hai duvng thing cia méi cap cit nhau
tai mét di€m. Ta duoc ba diém méi. Truong hep déc biét cua
dinh 1i Patxcan néi & day la ba diém nay thing hang (H.27).

Bay giv x6t mét thist dién conic, ching han elip, trén elip
ta lay 6 diém A, B, C, D, E, F va néi chuing ting d6i, theo thu
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A tw dd, bang
nhitng duong
thdng. Ta
duge mét luc
gide néi tiép
trong elip ma
AB va DE, BC
P - a - R va EF, CD va
(H.28)
FA 13 nhing
cip canh déi (H.28). Hai duong trong ba cap dé cit nhau tai

mét diém va ba giao diém P, Q, R nay nam trén mot dudbng
thing. D6 1a dink li Patxcan. Cé thé Patxcan lic diu da
ching minh diéu nay ding véi duong tron réi méi chuyén
sang elip.

Diéu ngac nhién nhat la cau bé 16 tudi nay da viét mét
cong trinh vé cénic véi 400 ménh dé vé thiét dién conic. Tide
réng cong trinh ddy di da bi that lac. Chi c6 Lebnit da doc
mét ban va phat bigu ring: hinh hoc ctia Patxcan hoan toan
khdc véi hinh hoc ¢6 Hi Lap, né khong phai la hinh hoe métric
ma la hinh hoc chiéu.

Tirndm 17 tudi cho dén nam 39 tudi, Patxcan da séng phin
l6n nhitng ngay trong dau khé: ban ngay thi bi r8i loan tiéu
hoa, ban dém thi thuong xuyén mat ngta. Nhung éng vin lam
viée khong ngimg.

Nam 1648, Patxcan lai ndi bat lén trong linh vuc khoa hoc.

Ong nghién céu céng trinh ctia Torixenli vé ap lue khi quyén.
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Bing cdc thi nghiém véi phong vii biéu, éng da ching minh
nhimg tinh chat vé dp lue khi quyén ma lic dé chua ai biét,
tuy ring ngay nay nhimg tinh chit nay tro thanh phé bién
d6i véi chuing ta. Anh ré cla 6ng da mang mét phong vii biéu
lén dinh Puydodém dé ghi lai muc cét thlly ngan gidm xuéng
khi dé cao cang ting, dp luc khi quyén gidm. Sau nay khi trs
vé Pari, Patxcan da cung chi minh lam lai thi nghiém dé.

Sau khi hai chi em Patxcan va Jéccolin tro vé Pari, thi
éng bé ciing trd vé véi cde con vi bay giv ong dd la ¢d vin cua
nha nuée. Trong thoi gian nay, Décac dén tham Patxcan va to
ra khéng tin ring Patxcan c6 thé viét cudn sdch vé conic khi
méi 16 tudi va tham du nhimg budi tranh ludn khoa hoc hang
tudn lic 14 tudi. Viec nay thé hién trong thu cia Décac g
cho Mecxen. Do dé6 ma hai nguoi khéng ua thich nhau.

CAU CHUYEN VE DUONG CONG XICLOIT

Mét cdu chuyén
khdc vé duong cong
xicloit (H.29). Duong
cong nay tao nén do

(H.29) chuyén déng cua mét

diém trén mot duong

tron lan trén mét duong thing, nhu Ia mdt bdnh xe quay trén
mot banh xe phing (duong thing duoc coi nhu guong tron véi
ban kinh bing ). Duung cong xicléit nay da duoe nhiéu nguwi
dé cip t6i nhw: Galilé da dé nghi xdy cdc vom cau theo dang
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xicl6it, Huyghen da st dung xicléit trong khi ché tao cdc déng
hé qua lac. Mot dém (1658) khi bi bénh dau rang lam khe,
Patxcan thir tip trung tu tuong suy nghi vé duong xicldit nay
d€ quén dau. La thay, rd rang éng da khdi dau trong dém
hém dé. ()ng tin rang day la “y cua Troi” nén sudt 8 dém lién
tuc 6ng da nghién cifu vé y nghia hinh hoc cia dubng xiclsit
va tim ra dugc khd nhiéu van dé Ii thi vé duong cong nay.

Nhung trong ném nay (1658) 6ng lai bi dau d4u lién tuc
kem theo mit ngd. Suét 4 ndm troi nhu vay, 6ng phai nhubng
ngdi nha minh o cho mét gia dinh ngheo roi vé & véi chi
Gilbecto. Ngay 19 thdng 8 ndm 1662 éng da vinh biét cbi doi
vao lde 39 tudi. Cude giai phau sau dé da chung to éng bi mét
vét thuong tram trong & 6c. Thé ma Patxcan da céng hién khong
mét moi cho todn hoc, vat i va van hoc Phap véi mét s6 téc
pham vin hoc néi tiéng.

TAM GIAC PATXCAN

Nhitng nguoi sdng 1ap ra i thuyét xdc suat la Patxcan va
Fecma. Trong nhing bue thu trao déi véi nhau gitra hai ngubi
vao nam 1654, nguoi ta thay ring cA hai déu 6 cdng ngang nhau
trong viéc sang 14p ki thuyét nay; nhimg van dé ho giai quyét chi
khéc nhau vé chi tiét nhung gidng nhau vé nhimg nguyén tic co

»

ban.

. e - ~ A . . ’d - . ~
Lién quan véi nhimg van dé giai tich té hop va xdc suat,
Patxcan da su dung tam gidc sé hoc sau:
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Trong tam gidc nay nhimg s8 thudc mdi dong bt dau tir
dong thi ba duoe suy tir dong trude bang cdch viét 1 réi cong
v6i nhimg cip lién tiép cdc s6 tir trdi sang phai, ching han
5=1+4,10=4+6,10=6+4,5=4+ 1. Nhimg sb cua dong thu
n 12 nhiing hé s6 cta khai trién nhi thuc Niuton (1 +x)". Vidu
véin=3tacd(1+xF=1+3x+3x2+x* (dong thu 4), véin=4
taco(l+x)=1+4x + 6x+ 4x* + x * (dong thu 5).

Tam gidc nay goi la tam gide Patxean; c6 dang mot “tam
gidge” v6 han vé phia dudi. Tam gidc nay ¢6 mét s8 tinh chat
ddng chni ¥ sau day:

— Hai canh bén ctia tam gide gbm toan sg 1;

— Tam gidc déi xuing dé6i1 véi truc gitra ;

~ Né&u mat sé khong thuée canh bén clia tam gide thiné la

téng cha hai s8 & dong trén va duing gdn né nhat.

BANH XE HAY MAY TiNH PATXCAN

Dau niam 1640, khi gia dinh chuyén vé Ruing, bd Patxcan
chuyén sang lam céng tdc tai chinh. Patxean da phai gitip bd
trong cong viéc tinh todn céng kénh, phuc tap. Cudi ndm 1640,
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ong nay ra ¥ dinh ché tao mdy tink , “... mbi truc hay méi
bdnh xe & thi tu nko d6 sé gén véi 10 chir s&, mbi khi quay
mdét vong chiing sé lam chuyén dich mét s6...”. Sau 5 nim lao
déng cang thing, éng da ché tao xong chiée may tinh lam
duge bon phép tinh s§ hoc rat tin cdy ma nguyén liéu la go,
nga voi, thau, déng. Nguvi thoi d6 goi né 1a “banh xe Patxcan”,
thiy t6 clia nhiéng mdy tinh ngay nay.
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PITAGO
(PYTHAGORE)

Pitago sinh viao khoang nim 580
truée Coéng nguyén trén dao Xaméc.
Ngubi ta biét rat it vé cudc doi cia

_, ong.

Ong di du lich rat nhiéu noi. Ong
da séng & Ai Cip trong 22 nim dé hoc
tap nén khoa hoc Ai Cap. Ong da téi

Babilon, va séng o ddy 12 ndm, lam

quen véi nhiing kién thic khoa hoc
clia dat nude Babilon. Ong da sang An Dj tiép xiic véi nén
viin héa ¢6 o dé.
Ong tro vé t8 quéc khoang 530 trude Cong nguyén v thanh
lap truvong triét hoc. Truong nay hoat déng dupe 13 nidm.
Trudong phdi Pitago dd ra doi & Italia. Truong phdi nay
nghién citu nhiéu vdn dé khoa hoc tir nhién va ca triét hoc
ntta. Truong phdi nay cling da déng vai tro quan trong trong
viée phat trién khoa hoc thoi ¢6, ddc biét 1a vé s6 hoc va hinh

hoe. - - .

-
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A R
Pitago la nguin tim ra “¢i ¢ thiec vang” i B trong do H
va R la trung binh diéu hoa va trung binh céng clia hai dai
lupng A va B. Diéu nay c6 vai tro 16n trong li thuyét 4m nhac

cua Pitago.

G Babilon, éng nghién cuu khéng chi vé linh vuc todn hoc

ma ca vé linh vuc 1 thuy&t 4m nhac va thién van.

PITAGO V&I Li THUYET HOA AM

Néu ta giam chiéu dai ciia day dan di mét nira thi Am thanh
sé tang 1 bat dé (écta). Néu ta giam déntisé 3:2va 4 : 3thi
sé tuong ung voi khoang 4m trinh ndm dé (nga dé) va ba do
(tam d). Pitago cho ring do cao 4m thanh cha soi day phu
thudc viro chiéu dai cia day ay.

Theo truyén thuyét, Pitago di qua xutmg ren, nghe cdc 4m
thanh ¢6 d6 cao khdc nhau do tiéng dap khdc nhau caa bua
gay ra. Tir d6 6ng nghi rang véi day dan thi dé cao Am thanh
t1 1& nghich véi chiéu dai clia day ay.

V6i 3 soi day dan; ta c6 thé nghe duoc mét hop am can déi
va dé nghe néu chigu dai clia day ti 1& véi 6, 4, 3. Tir d6 éng
két ludn rang moi su can d6i déu phu thude vao cde s8, va s6
bao git cling xdc dinh tinh chat clia cdc vat va cdce hién tuong.

Pitago cho ring cdc khoang hva 4m quan trong nhat phu
hop véi t s6 cha cdcsd 1, 2, 3 va 4. “T4t ca 14 s6”; ban than cde
s6 1, 2, 3, 4 1ap thanh “bd bén” ndi tiéng.

Vé mat hinh hoc, b hén biéu thi bing “tam gidc hoan chinh”,
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o con vé mit s6 hoc thi biéu thi bing “s6
tam gide” 1+ 2+ 3 + 4 = 10 (H.30). Nguuoi
ta k€ lai ring moét hém Pitago dé nghi

e o o mét nguoi ban thir dém cde s6. Khi nguoi

nay vira mdi ct tiéng doc: “1, 2, 3, 47; 1ap
e @ & & (tic Pitago ngit loi 6ng ta va néi: “Cau
(H.30) thay chua, cdi ma cdu goi 1a bén chéng

qua la 10 - tam gidc hoan chinh day”.

Va nhur vay vé thue chat khi néi dén cdc b bén, cdc s6 tam
gidc, va quan hé sd trong cdc khoang hoa 4m thi chiing ta
phai ké dén cong lao ctia chinh Pitago.

Trude khi chét, Pitago con din lai hoc tro cua minh tiép
tuc nghién cifu vé 4m nhac va sé hoc, dic biét 1a mot dung cu
am nhac “dan mét day” kha déc ddo.

Lich st cia dung cu 4m nhac dé nhu sau:

Pitago chia cdi thude thanh 12 phan va cing mét soi day
dan trén thudc dé. Riit ngin chiéu dai day dan bang cdch
giam 12 khodng chia thanh 6, 8 va 9 tic Ia theotis62:1,3: 2
va 4 : 3, 6ng 43 nghe duoc 4m thanh cao hon 1 bat dé, ngii dé
va tam dé.

Cdc s 6, 8, 9, 12 duoc gip hau hét trong 1f thuyét 4m nhac
cla truvng phai Pitago va nhiing nguwi hién dang theo trubng
phdi dé. TAt ca cdc tdc gid nay déu coi cdc trung ti 9 va 8 nhu
la trung binh cfng va trung binh diéu hoa giita cdc ngoai ti 12
va 6.

Am thanh cao nhat ho biéu thi bing s6 12, con 4m thanh
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thap nhat bi€u thi bing s6 6, nghia la khong phai t 1& thuan
ma la ti 18 nghich véi d dai cla soi day. Phai ching ngubi ta
bi€u thi cdc 86 nay dua vao kinh nghiém? C6 1& diéu dé ciing
khéng quan trong. Van dé 1a & chd da xuat hién duge nhing
quan hé duing din d6i véi cdc khoang hva am, ching han
12:9=28:6d6i véitam do va 12: 8 = 9 : 6 dbi vé&i ngi db.

Diéu ma Pitago dua ra vé viéc tinh cdc khoang cdch cla
nhiitng gam trong am nhac dang duoc chd y. D6 1a toan am
(9 : 8), ntra 4m lém (256 : 243). Thuc t& nhing ti s6 nay c6 thé
¢ duge tir bat d6 (2 : 1), ngt d6 (3 : 2) va tam d6 (4 : 3) bing
nhing phép chia lién tié€p:

3.4 9 4.9 32 32 9 256

N

2°3 8 ' 38 27 ’ 27°8 243

SU TON THO CAC “SO THAN LINH”

Trong mot thoi gian rat lau loai nguwi chi bigt diing s6 tu
nhién, phén s6, s8 hitu ti, chit chua ¢6 khai niém vé s& véb ti.
Truvng phdi Pitago da nghién ctu hinh vuéng c¢é canh Ja 1 va
nhén ra ring duong chéo clia hinh vuéng nay khéng thé biéu thi
bang s8 tu nhién hoic phén s6, tir d6 ho nghi dén su tdn tai clia
mbot loai s6 madi.

Nhung vi ho coi cdc s6 tur nhién 1a co st clia moi su vat trén
thé giéi va gan cho méi s6 mét sitc manh thin bi nén ho khong
ddm thira nhén s méi 4y vi né mau thun véi triét If duy tam
cia ho.

Trubng phdi Pitago tén tho nhimg chit s6 va sd vi ho ¢6

178



quan niém than bi vé s&. Trude khi nghe giang bai, d6 & cla
Pitago doc nhimng ¢du kinh nhu sau: “Hay ban on cho chung
tdi, hoi nhing s8 than linh”.

Ho cho rang:

— 86 1 biéu thi & phai;

— 86 1é 12 86 nam, sd chién 1a s6 ni;

— 86 5 bidu thi viéc xay dung gia dinh vi 14 tong clia 6 nam
dau tién va sd nir dau tién;

- 86 7 biéu thi sic khoe;

— 86 13 duoc coi 1a diém xau; v.v...

Plutac da viét nhu sau:

“Trubng phdi Pitago rat ghét s6 17, vi 17 nam gita s6 16 1a
6 chinh phuong vi s6 18 1a hai 14n s6 chinh phuung; ca hai s
nay lai 1a cdc s6 “phang” duy nhit ma chu vi hinh chir nhat
béng dién tich ctia né”.

e Gidi thich:

Gia st cdc canh cla hinh chir nhét biéu thi bing s nguyén
X va y, dién tich cha né la:

Xy =2x +2y

Ta ¢6 thé biéu thi an s6 y theo x:

2x 2+4

:x—2: x-2

y

Vi y la s6 nguyén nén x — 2 phai chia hét 4, nhu theé:
x-2=1;x=38,y=6,xy=18
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hoéc X-2=2,x=4,y=4,xy=16
hoic Xx-2=4;x=6,y=3,xy=18

Vay ta c6 hai kha nang nhir Plutac da néi & trén.

SO HOAN CHINH VA SO BAN BE
Theo truong phdi Pitago c6 mét diéu gi dé that 1a ki diéu
néu mét s6 bing téng cdc ude 88 thuc su eta né, ching han:

6=1+2+3

276 e

Ho goi d6 la nhiing s6 “s6 hodn chinh” ching han 4 sé sau:
6; 28; 496; 8128 va ciing néu 1én quy tic téng qudt ma viée
ching minh 4a c6 tir thoi Oclit.

Néu tong 1+2+22+ ...+ 2"=p la s6 nguyén t§ thi 2°p s& Ia
s6 hoan chinh.

Chénghan 1+ 2+4 =714 s8 nguyén t& thi 4.7 = 28 52 la 56
hoan chinh.

D€ chiing minh diéu nay phai sir dung céng thic vé téng
cdc s6 hang clia ¢dp s6 nhan 1+ 2+ ... + 2"~ 1 = 2" ! c{ing ¢
trong sdch vo & Babilon. Vi thé Pitago da biét dén tdng nay.

Céc 56 goi la Nicomac (nha todan hoc ¢6 Hi Lap thé ki thi 1)
Ia cde 86 sau: 2(22 - 1), 227 1), 24(25— 1) vh 227 — 1). S6
hoan chinh ti€p theo la 2213 — 1). Lic d4au sb 16n nhat méi
la 21%5(2% — 1), bay gity nguvi ta da tim ra s6 hoan chinh lén
nhat la 22280(Q2281 _ 1)

Hay dé y dén hai s§ 220 va 284 ching han. Ching duoc
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Pitago goi la “s6 ban be” vi mdi s6 bang téng cdc udc s6 cha sd
kia:

1+2+4+5+10+20+11+22+44+55+ 110 =284;

1+2+4+71+142=220

Mét 14n nguvi ta hbi Pitago thé nao la ban. Ong tra lvi: day
1 “t6i thitt hai” va nhéc lai cdc s6 ban be 284 va 220. Nhitng

didu nhu vay & Babilon ai cling biét.

PITAGO VA MOT 56 MENH BE & HQC

Nicémac da bist cdc s6 tam gidc 1 + 2 + .. + n, 56 binh
phuong n?, s& chit nhét n(n + 1}, sé ngi gide, v.v... (H.31).

e
e o o ® o o o o o
o o [ ] e o ¢ O ® Y ®
e o oo e o o o e o o
S4 binh phuong S& chd nhat S5 tam gide
®
® ®
L J e
® ¢
® ® ®
Sd& nga giac
{(H.31)
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Nhiing tinh chat cia cdc s6 nay dua trén téng cdc sé hang

cla nhiing cap sd céng dang:

1 . .
1+2+3+...+n =5n(n+1)lasd tam gidc;

2

1+3+5+..+(2n~ 1)=n?1a s6 binh phuong;

2+4+6+..+2n=n(n + 1) la 86 chir nhat;

1 .
1+4+7+...+4(3n-2)= En(Sn—l)lhsﬁngﬁgizic

Déchingminh 1+3+5 +... +(2n - 1)=n?bing hinh v& (H.32)
ta chu ¥ ring himh vudng ¢6 thé chia thanh hinh vuéng nhé & gée
va nhiéu hinh thude tho. Nho dé ta duoc tong cde s6 12

o |eo [e e

o o |0 e

e o oo

e o o o
(H:32)

Tiz cdc ¢dng thiic tong cdc s§ hang
clia cAp s6 céng ta ¢6 thé c6 duoc nhing
cong thie khde vé téng caa 1, cia 2,
caa 3, ... s6 Ié lién tiép nhu

1=1°
3+5=23
7T+9+11=3% v.v...

Tt d6 suy ra ngay quy tdc tinh téng cde ldp phuong da cé

- ” A" . N P -~
trong sach vo ed Hi Lap va ¢ La Ma:

_ 13+23+33+...+n3=%n(n+1)2

Ta c@ing tim duoc céng thic cling loai vé 12 + 22+ ... + n2

trong sdch v& & Babilon.

Pitago con néu 1én quy tdc d€ tim nghiém nguyén cia
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-canh X =

phuong trinh vé dinh:
xz + y2 = 22 (*)
1 1 ey
délaz= :,z-(m2 +1),y=m,z= E(m2 + 1), trong d6 m la 86 le.
Ta c6 thé ching tb bing hinh ve réng cdc gid tricia x,y, z

& trén thdoa man phuong trinh () bing cdch vé mét hinh vudng
2

- ]. 2 a ~ - ~ 9 g
roi vé thém mdot hinh vuéng nho canh 1, dé
2

1
c6 hinh vudng canh z= , tie la:

2
m? -1 24_21112—1+12= m?+1Y
2 2 2

Dién tich hinh vuéng thi nhat, hinh vuéng nhd va hinh
vudng lén sé 1a x2, y* va z2 thoa man phuong trinh (*).

Trong trubng hop déc biét m = 3; ta s& dupc tam gidc vudng
ma ba canh 1a 3,4,5 duyc goi la tam gidc Pitago.

DINH Li PITAGO VA 50 PITAGO

Su lign hé giira cdc canh ciza mdt tam gidc vudng da duge
néu ra trude Pitago khoang 1200 nam vao thui ¢§ Babilon.
Nhung Pitago da c6 cong chiing minh dinh Ii 46 va mo rong
pham vi 4p dung cha né d€ giai nhiéu bai toan vé li thuyét va
thue tidn. Dinh 1f Pitago Ia chia khéa dé xay dung nhiéu dinh X
khdc trong hinh hoc.

Nhbt vin dung dinh i Pitago ta tim dupc nhiéu hé thic
lupng trong cdc hinh. Viéc tinh canh caa tam gidc thudng,
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dubng cao, trung tuyén clla tam gidc, dubng chéo clia hinh
binh hanh déu dya vao dinh If Pitago.

Ngoai ra trén co so cia dinh lf Pitago, cdc nha todn hoc vé
sau xdy dung duoc mot 86 cdc bii todn méi ¢ ¥ nghia lich s
rit 16n. Tru6e hét d5 1a viéc tim ra cdc s6 Pitago.

86 Pitago la gi? Sau khi cde vé tinh nhan tao va nhing con
tau vii tru duoc dua 1én cao thi vide con nguoi di téi nhing
hanh tinh khdc khéng con xa x61 nitra. VAn dé trén sao Hba c6
“nguoi” hay khong di duoc tranh luan s6i ndi giita cde nha thién
vén trong mdy chuc ndm gan diy va di thu dugc mét s6 két
qua nhat dinh. '

Nhung tir 46 lai nady sinh mét vdn dé méi: lam thé nao d€
théng tin lién lac bing “tia tin hiéu” véi loai “sinh vét cao
ding” trén dé mh nguvi ta tuong tuong. Mét vién khoa hoc &
Pari d& dit ra mét giai thuong 10 van fring dé ting thubng
cho ngubi dau tién bit duoc théng tin lién lac véi nhimg “dan
cw” ¢ cdc hanh tinh khdc.

C6é mét s6 nguvi da dé nghi 14y hinh vz cha dinh 1f Pitago
lam thanh “tia tin hiéu” dé truyén tin dén nhimg “sinh vat
cao dang” trén sao Hda ciing nhu trén cdc hanh tinh khéc.
Phuong phép dé méi nghe tutmg nhu mét tro dua, nhung né
lai rat ¢6 1f vi chan If bao gio ciing ¢6 tinh théng nhit, khich
quan va phd bién.

Nbi dung todn hoc cla dinh 1i Pitago c6 tinh phé bién cho
dén ndi khong hen trudc ma tir xwa dén nay moi nude trén
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thé gi6ét déu rat thang nhat véi nhau trong viée phdt hién va
cbng nhén.

Ngoai truvng hop s6 do dé dai ba canh clia mét tam gide
yudng la 3, 4. 5 thi con ¢6 nhimg s6 nguyén nao c6 tinh chat
tuong tu?

Cé, ching han: 52 + 122 = 18% 6%+ 82= 107 ho#ic 1a bd ba s6
(8,15, 17): (11, 60, 61), v.v... Nhimng s6 nhu thé goi 1a 6 Pitago.

Thé c6 bao nhicu s6 Pitago? Chiing ¢4 quy luat hay khong?
That ra s6 Pitago nhiéu vé ké. Lay mdt sd 12 tuy ¥, dem s6
binh phuong ciia né chia lam hai s6 ¢6 higu bang 1 thi ba s6
dé sé 1a mot nhém s6 Pitago.

Vi du sb 67, binh phuong 1én duoc 672 = 4489, dem 4489
chia thanh hai sé 2244 va 2245 c6 hiéu bing 1. Ta sé dugc
nhém ba s8 Pitago la 67, 2244 va 2245.

Ngoai ra con ¢6 mot phuong phdp khdc. Néu cho hai s6 m
va n (m > n) thi m?+ n?, m2 - n? va 2mn & 1a mét nhém so
Pitago, vi:

(m? + n?)? =m!+2m?n?+n’
= (m? - n%)? + (2mn)*
Chéng han véi m =5, n = 4 ta ¢é:
m?+n?=41, m*-n®*=9, 2mn=40

Vay 41, 9, 40 1a mét nhém sd Pitago.
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MQT 5O CONG TRINH NGHIEN CU VE HINH HOC VA THIEN VAN

Pitago da néu lén cdch dung khét da dien déu, nhung chi
méi biét cdch dung ba khéi: 1ap phuong, tit dién déu va thap
nhi dién déu. Con hai khéi bdt dién déu va nhi thip dién déu
thi vé sau do Téetet (Théétete~cs Hi Lap 410-368 truse Céng
nguyén) tim ra.

Cdc mdt cGa khéi thap nhi dién déu (12 mat) 13 hinh ngii
gide déu. Cdc dubmg chéo clia ngii gide déu tao nén ngu gide
sao. Hinh nay bi€u tuong ca sic khée va ciing 1a ddu hicu
dé nhan biét nhitng nguoi cua truong phdi Pitago.

Noi dat khdch qué nguvi; ai dé trong ho hic sip qua doi ma
biét riing khong thé tra tién cho nguvi da chim séc minh cho
dén lic mat thi éng ta bao ngubi nay vé 1én nha mét da gidc
8ao.

Thoi gian tréi qua, néu ¢é mét
nguoi thudc truvmg phdi Pitago nhin
thay d4u hiéu dé thi ch( nhan cla

ngdi nha sé duge biéu mét mén qua
dén on rat hau. Pé dung ngu gidc
sao (H.33), truong phdi Pitago da
dua vao tinh chat sau day cia né:

(H.33)

Méi mét trong 5 canh chia mai

canh con lal theo trung va ngoai ti, tuc la doan nhd
AK = a - x chéng han va doan dai KB = x 6 ti 86 bang t1 s6
cua doan lén x va ca doan AB = a.

Ta c6 thé thay ngay diéu dé bing cdch xét hai tam gide
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déng dang AIB va KFB:
BF_BI a-x_x
BK BA ™V Tx a
T{ 16 thuc nay din téi phuong trinh x* = ala - x) ma trubmg
phdi Pitago da ching minh mét céch tai tinh bang phuong
phép “dit dién tich”.

Cubi cung cAn nhic thém mét s& nghién ciiu sdng tao ve
todn cha Pitago nhu: dinh 1i vé téng cdc géc trong cua mot
tam gidc, bai todn vé chia mat phing thanh nhiing da gide
déu (tam gidc, hinh vudng, luc gidc). Ong da néu 1én phuong
phdp gii todn vé phuong trinh bac hai, cmmg minh bang
hinh hoc ring tdng nhimg s6 1& lién ti€p bit dau tir don vi la
s6 chinh phuong va m&i sé 1 1a hiéu cdc binh phuong cua hai
s tu nhién lién tidp (22— 12= 3,32 -2=5,.)

Pitago quan tam dén ca hinh dong dang vi éng da giai bai
todn: “Cho trude hai hinh, hdy dung hinh thi ba twong duong
vGi mot trong hai hinh va déng dang véi hinh kia. »

V& mit thién vin, Pitago da cho ring Qua dat Ia hinh clu
ndm & tam ctia vil tru va da biét cdc chuyén dong riéng cua
Mat troi, Mat trang va cdc hanh tinh, khdc véi chuyén dong
ngay dém clia nhitng ngéi sao ¢d dinh.

Ong mat vao khoang nim 500 trude Cong nguyén.
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POATXONG
(SIMON DENIS POISSON)

Néi dén chuyén chia sita vdi hai cdi bink dung 5 lit va 3 lit
sao cho c6 duge 4 lit sita, lich st cdc nha todn hoc thé giéi
thubng nhic dén tén nha tosn hoe Phép c6 tai Poatxong.

Thuo nho éng cing ban di thim mét nguoi quen & xa. Doe
dutng ho ghé vao mét nha néng dan dé mua sita. Ba chii nhi
c6 8 lit sita dé trong cdi binh vira dung day 8 Iit va ngo ¥ bdn
cho khdch mét nira. Ba chit dua cho khdch hai cdi binh khong
chita duvge & lit va 3 1it d€ khdch chia doi s6 sita ctia binh '8 lit
day sita. Ngubi ban nghi mai khéng biét chia thé nao, con
Poatxéng thi sau mét lic ngdm nghi da chia nhu sau:

Binh 8 lit Binh 5 lit Binh 3 lit
8 0 0
3 5 0
3 2 3
6 2 0
6 0 2
1 5 2
1 4 3
4 4 0
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Nhu vy 8 lit sita da duoc chia thanh 2 phan, mbi phén 4
lit. (Luu y: Cé sdch ghi l1a thud nho Poatxdng theo cha di choi
dén mét cira hang bdn ruou. Cha muén mua 4 lit rugu ma cd
bsn hang chi ¢c6 mét binh dung day 8 lit rugu va hai binh
khong 5 1it va 3 lit. Cha chu bé Poatxdng va ¢6 ban hang dang
suy nghi cdch chia thi chd bé da mdch cha cdch chia thong
minh nhu trén). '

Ong sinh ngay 21-6-1781 va mat ngay 25-4-1840. Ong la
nha bdc hoc ¢6 nhiéu cong hién trong linh vue todn hoc, co
hoe, thién van hoc va vit 1y hoec. Ong da c¢6 trén 350 cong
trinh ma da s& da gép phin quan trong trong su phdt trién
cua cic khoa hoc chinh xdc hién dai.
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POANGCARE
(HENRI POINCARE)

Nha todn hoc Xinvetto da d€ lai
ciu chuyén sau ddy: M6t hém éng tim
dén thim Podngcaré. Ong treo qua
3 thang gdc méi dén cdc gic xép caa
Podngcaré ¢ phd Gay Lutxic, éng
dimng lai lau cdi ddu héi cta minh va

rit ngac nhién khi gap mét thanh

nién “sao tré thé, nudge da binh mat
thé”, phai hai ba phut sau méi néi
duoc nén loi, vi éng da gap duve nguoi ké tuc chia Cosi.

M6t ciu chuyén thud hai. Mét nhan vét cao cAp mét hém
hoi Bectoring Rutxen: Theo ngai ai 12 ngubi quan trong nhat
ma nude Phdp da san sinh trong thoi hién dai nay? Rutxen
tra Ibi ngay khéng chiit ngdn ngai: Poingcaré. Nhan vat kia
hoi lai: Sao? Ngai tong théng nudc céng hva Phdp a?

- A khéng! Nguvi anh em ho ctia Raymoéng, dé 12 Hangri
Podngcaré!

Hai cau chuyén trén di néi lén danh tiéng 14y limg ctia
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nha toan hoc Poingcaré. Ong la nha bdc hoc cubi cung dd
ndm duyc tdt cd link vye todn hoc thudn tiy va todn hoc itng
dung. Hiém c¢6 mét nha todn hoc nzo nhu éng ¢6 mét tAm
nhin triét hoe rong lén: nhitng mit triét hoc cua khoa hoc va
cua todn hoc.

Poiingcaré luén cd ging lam cho todn hoc dén véi déng dao
quén chiing trong cdc céng vién, cdc tiém caphé, nhimg nguoi
cong nhan va dan thutmg doc mét cdch cham chu tdc phAm
nay hay tdc pham no vé todn ciia Poangcaré, tic pham phé
bién réng réi todn hoc bdn véi gid reé, bia thubng. Nguvi ta
cing da thdy nhimg tdc phdm 46 in dep, bia cuing trén ban
ctia nhiing nguvi ¢6 vin héa cao. Nhiing tdc phAm nay duoe in
bing nhidu thy tiéng nudc ngoai dé Poingearé néi chuyén
todn hoc véi moi ngubi trén trdi dat. Ong duoc vinh du lén 1a
vién si Vién Han lam Phép.

Hingri Podingcaré sinh nghy 29-4-1854 0 Nang—xi (con em
ho Rayméng Po#ingcaré thi tré thanh tong théng nude Cong
hoa Phép tir 1913 dén 1920). Nho c6 me sén séc hét long nén
tri théng minh cla Hangri phét trién rat nhanh tirnhd. Nguén
gidi tri cia 6ng la doc sdch, doc rat nhanh ma hiéu ciing rat
nhanh, ¢6 thé nhé tung trang timg dong & chd nho trong sdch:
tri nhé ky diéu d6 khéng bao git bi bd roi. Ong nhé rat tai
nhiing bién ¢4 vi su kién xay ra tir rdt 1au. Dac biét cde nhd
todn hoc thieong nho cong thite bdng thi gidc, riéng Podngcaré
lai nho bdng thinh gidc.

Sau diy [a mét ciu chuyén vé nha todn hoc “dang tri”. Mét
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hém ¢6 mét nha todn hoc ndi ti€ng di tir Phan Lan sang Pari
dé gip Poangearé. Khi nguvi nha bdo tin dé véi dng thi éng
van lam viée, di di lai lai trong gian phong cfia minh theo
théi quen thudvng ngdm nghi mét van dé todn hoe suét 3 tiéng
dong h6. Trong khi d6 & phong ngoai, cach phong éng chi mét
tdm mhan cira, 6 éng khdch dang ngdi cho. Thé réi tAm man
hé mo, ddu cia Hangri xuat hién: “Ong lam phién t6i qud!”
N6i xong cdi dau d6 lai bién mat. Nguvi khach danh 6m han
ra vé.

Su ham mé todn hoc cia éng bat dau tir ndm 15 tudi. Mét
dac di€m tir nim dé da theo 6ng sudt ca cudc doi 1a: ngim
nghi trong éc nhimg cong trinh todn hoc va chi viét lén gidy
khi da hoan thanh xong, tiéng déng hodc nhimng chuyén tro
xung quanh khong lam 6ng méit tip trung trong cdéng viéc.
Ong viét tdc phdm clia minh mét mach khéng doc lai va rat it
gach xéa (giéng nhu cdch viét cia Ole).

Ong db ddu vao truvng Béch khoa. Nguvi ta ké ring mot
gidm khao duoc thong bdo vé tai cla 6ng da dimg lai 45 phuit
dé tim ra mét “diéu vo ddu” nhim gay khé khin cho ong.
Nhung Poéngcaré da to ra trén tai va giam khao dé da thét
lén: “Anh xing ddng dé dau”.

Ong duvc b 1am gigo su traong Pai hoc Téong hop Pari vao
nam 27 tudi va nam 32 tudi thi day gido trinh co hoc va vat 1y
thue nghiém ¢ truong Pai hoc Xoéebon.

Trong 34 ndm nghién cuu todn hoc, Poiingcaré da c6 gin
500 ky yé&u vé todn hoc hién dai va trén 30 cuén sdch vé vat Iy
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todn hoc, vé vét 1y 1y thuyét va vé thién vin ly thuyét, khong
ké nhitng céng trinh vé triét hoc khoa hoc va tedn hoc thuong
thiie.

Nam 19086, lic & tudi 52, éng duoc vinh du lam Chu tich
Vién Han 1am Khoa hoc. Diéu nay khéng hé lam éng tu kiéu
vi “Podngcaré la nha bdc hoc Phdp don gidn nhdt va khiém
ton nhat”.

Ngay 17-7-1912 éng tir gia cdi doi vao tudi 59 o Pari.
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PONGXOLE
(JEAN VICTOR PONCELET)

Ong sinh ngay 1-7-1788 va mat ngay 23-12-1867. La cuu
sinh vién truomg Bdch khoa, 6ng da tro thinh mét si quan tre
c6 tai trong quan d6i clia Napélééng. Ong da say mé mén
hinh hoc hga hinh caa Méngjo.

Trong loi tua ctia cudn sdch cua 6éng “Ung dung cia gidi
tich va hinh hoc”; 6ng da ké lai su that bai tham hai e¢tia quan
doi Napélédng & trén dat Nga. La si quan tré, bj bat lam ti
binh, 6ng da phai di bo gan 5 théang, quin do rdach rudi, séng
bing bdnh mi den, trong diéu kién gid lanh cla mua déng
Nga va dén thang 3nam 1813 thi bi giam & X’arétép trén séng
Vénga. Trong thoi gian bi tih nay éng da nghién citu vé todn
va phdt minh ra mén “hinh hoc xg dnh”, trong diéu kién khéng
¢t sach, chi véi bd 6c va nhitng kién thuc da tich liy dupc tir
s6 hoc cho dén hinh hoc cao cdp va phép tinh vi phan. Ong da
thu nhit nhing vién than chdy do trong lo trai giam dé vé
hinh, viét todn trén tuong cia phong giam.

Thang 9 nim 1814 Péngxolé tro vé Phdap mang theo 7 ban
thao viét tay o Xaratép trong nhiing nha ti1 cia Nga. Nguin
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thanh nién diing cam 24 tudi nay da phdt trién mén hinh hoc
xa anh va di sdu vao “hinh hoc tong hop hién dai”, vao doan
nhan hinh hoc cdc s6 4o xut hién trong cdc phép tinh dai sb.
Niam 1831 éng duoc bau vao Vién Han lam Phdp, nhung do
nhiing ly do chinh tri, dén 3 nim sau 6ng méi nhan.

Vé dep ky di cia mén hinh hoc xa anh va tinh uyén chuyén
ddng yBu clia nhiimg chuing minh cua né da tro thanh sy nghién

cltu thu vi cuia cdc nha hinh hoc 0 thé ky 19.
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RIEMAN
(GEORGES FRIEDRIC BERNARD RIEMANN)

Trong lich str todn hoc néi chung
va hinh hoe néi riéng; mét mén hinh
hoc méi xuadt hién duoce goi la hinh
hoc phi Oclit, gan lién véi tén tudi hai
nha toan hoc 16n 1a Lébasepxki va
Riéman.

Becna Riéman sinh ngay 17-9-
1826 tai mét ngdi lang nhd tinh

Hanbvro, la con thu hai trong mét gia
dinh dong ma bd 14 linh trong thoi gian chién tranh Napdléong.
Riéman la mét con nguvi khiém tén duge cAm tinh cia
moi nguvi, diéu nay mau thuin véi su tdo bao cha diu 6c
khoa hoc clia 6ng. Lén 6 tudi, cau bé Riéman da hoc sé hoc;
rat théng minh trong nhan thife, cdu bé ching nhimg giai hét
cac bai todn ma con tuong tugng ra nhing bai khé dé tréu
anh va cdc em cua minh, éc sdng tao da bit ddu nay no tir dé.
Nam lén muti thi bat ddu hoc véi mét thay gido toan la Sunlo,
ma trb thuong ¢6 nhimng loi giai hay hon ciia thdy.
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Nam 14 tudi, Riéman dén & véi ba tai Handvo dé an hoc.
Cau ta thuong dé danh tién dé mua nhimg mén qua nho gid
ting bé me va cdc em nhan ngay sinh nhat cua ho. Dic biét
Ridman da tu minh phat minh va lam ra cuén lich vinh cuu
dé€ tang bd me khién moi nguoi hét suc ngac nhién. Nam 19
tudi Riéman vao hoc truong Dai hoe Téng hop Géttinghen.
Khi hoc trung hoc, 6ng hiéu truong Smanfus nhin thay nang
lue todn hoc ctia Riéman; da cho phép nguvi hoc tro nho nay
str dung thu vién gia dinh ctia éng va theo hoc déu din gido
trinh todn hoc. Ong hiéu trudng da cho Riéman muon cuén
sdch toan “Ly thuyét s6” cia Logiangdro day 859 trang. Chi
sau 6 ngay, Riéman tra lai sdch. Khi 6ng nay hoi anh da doc
xong chua; thi Riéman da khiém tén tra loi rang day 1a mét
cudn sach rat hay va anh da hoan toan hiéu.

Logiangdro da ldp nén mét céng thie, dé tinh gan diing cac
s6 nguyén t6 nhd hon mét s6 cho trude, dén luot Riéman chi
trong 8 trang da nghién citu van dé mét cdch téng qudt, dang
trong tap chi hing thdng cia Vién Han 1am Duc(thdng 11 ném
1859) duoi ddu dé “V@ s6 cdc s6 nguyén t6 nhé hon moét dai
lwgng cho trude” nhim tim ra mét céng thiic cho s6 cdc s6 DEUY én
t& nhd hon n. Vi thé Riéman da phai nghién ciu nhiing chudi
vé han dang 1+§1;+%+‘4:+-~,trong dé s 1a s6 phuc dang
W +iv (u va v 1a nhing s thuc nguyén véi i=y-1).

D4u thdng 11 nim 1851, Riéman trinh bay ludn dn tién si
“Nhizng nguyén ly cia mot ly thuyét téng qudt vé cdc ham s6
cua mdt bién phire” cho nha toan hoc Gauxo, duge Gauxo cho
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la mét su déng gép quy bdu cho todn hoc hién dai cua mét
nha todn hoc tré 25 tudi. Ong nhén xét: “Luén dn chung to tdc
gia da day c6ng nghién ciu sau sic, chuing to mét diu 6c sdng
tao, thuce s todn hoc va cé tinh déc ddo phong phd. Luin dan
trinh bay ro rang va suc tich véi nhiéu doan rat dep; ching
nhitng thoa man nhiing doi hoi cia mét luan 4n tién s ma
con vuot xa dbi hoi cdn thiét...”

Nghy 10-6-1854, Riéman trinh bay ban bao cdo “Vé nhing
gid thiét lam co sé cho hinh hoc” sau moét thoi gian nghién
ciu ngay dém dé lam sao néi dung cho dé hiéu dé nhimg
nguoi it hidu biét todn hoe cing nam duoe.

Ban bdo cdo khoa hoc nay cua Riéman da lam cho Gauxo
vé cung thich thu va khdng ngo ring mot dé tai khé nhu vay
lai duge mét thanh nién tré nghién ciu thanh céng.

Sau khi duoc bé nhiém lam gido su, Riéman méi nghi dén
chuyén xdy dung gia dinh voi ¢6 Elido Kéc — ban gdi cia cac
em g4i dng — vao tudi 36. Ngay 20-7-1866, Rleman tir gia cdi
doi khi 6ng méi 39 tudi.

Hinh hoc Riéman la hinh hoc phi-Oclit, nhung khéng giéng
hinh hoc ctia Lobasepxki va cia Bélyai. Ong cho ring mén
hinh hoe méi cua éng sé ¢ mét tam quan trong trong khoa
hoc, gay nén mot cude cach mang trong tu duy khoa hoc cho
cac nha khoa hoc ndi chung va cdc nha todn hoc néi riéng.
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SALO
(MICHEL CHASLES)

Khi hoc dén vecto ta vin thuong van dung hé thite Salo
AC = AB + BC , déi véi ba diém A, B,C trén mét truc.

Salo1a nha todn hoc Phdp sinh ngay 15-11-1793, la vién si
Vién Han lam Khoa hoc Pari (ndm 1851), vién si danh du
Vién Han 1am Khoa hoc Pétecbua (ndm 1861), vién sicdc Vién
Han lam Bricxen va Beclin va 1a héi vién cta nhiéu héi khoa
hoe & chau Au va chau Mi.

Sau khi tot nghiép truong trung hoc dng vao hoc Trubmng
Dai hoc Bdch khoa Phdp. D&n nam 1841 éng bit ddu hoat
déng khoa hoc va gido duc, tro thanh gido st mén ché tao
mdy cna Truong Dai hoc Bach khoa. Dén nam 1846 ong cong
tdc tai Truomg Pai hoc Xodcbon.

Trong todn hoc, Salo da néu ra mét hudong méi trong cuén
“Gido trinh Hinh hoc cao cap” (1852). Ngoai ra éng con nghién
cu vé lich sur todn hoc véi cudn “Khdi qudt vé lich si phdt
sinh va phdt trién cdc phizong phdp hinh hoc”, xuat ban nim
1837. Cuén nay da duoc giai thuomg ctia Vién Han 1am Khoa
hoc Brucxen (Bi). Ong mit ngay 18 thang 12 nam 1880.
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TALET
(THALES)

CAU CHUYEN TALET NGA XUONG GIENG

Moi nguoi ching ta déu biét dén dinh
li Talet trong hinh hoc phang va trong
hinh hoe khéng gian. Talet 1a nha todn
hoc va thién vin hoc ¢6 Hi Lap séng
khoang nam 625 dén nam 547 trude
Cong nguyén. Thoi nién thigu éng séng

& Ai Cap va da hoc duge nhiéu kién thc
khoa hoc khdc nhau. Trao vé té quéc, éng di tham gia thanh
lap trubng phai triét hoc.

Talet 1a mét trong bay nha théng thdi ma vé thuc chat
khéng phai la nha béc hoc, ho 1a nhitng nha hoat déng chinh
tri, nha lam ra luat phdp. Su théng thdi clia 6ng mang tinh
triét hoc, éng da dit ra nhiéu cau hoi vé nguén géc su vat va
da néu 1én thuyét: “moi sy vat déu xuét phdt tir nude”. Platéng
¢6 ké lai ring: M6t hém trong khi quan sdt ngéi sao, Talet da
ngé xudng giéng. M6t co no ié rat dep da cuvi vao mii ong
“dng ta mudn biét nhiing gi xay ra & trén tryi nhung nhimg gi
& dudi chan éng ta thi éng ta lai khéng nhin thay!”
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Nhung dimg nén dua vao cau chuyén buén cuti trén dé
nghi ngo ring Talet 1a mét con nguvi dang tri, toan mo chuyén
vién vong. Thuc t&, ong hiéu rat ro thé giéi ma minh dang
s6ng. Nguvi ta ké lai ring: 4ng da kiém duge rét nhiéu tién
biing cdch budn ban dau 6-liu rat gioi, dng lai budc moi nguvi
phai dao mot con song rat 16n dé c6 thé dua mot doan quén di
qua mét cdch thudn loi. Trong moi truong hop, 6ng déu cé
nhing 1oi khuyén xdc ddng déi véi dong bao cua minh trong
céch xir thé.

Mét vi du khéc chiing to su théng thdi cia éng trong thuc
t&. Ong da khuyén nhimg nguvi di bién dinh phuong hudng
theo chom sao Tiéu hiing tinh ma khéng theo chom sao Pai
hung tinh.

Trong lich sit thién vin éng ciing la nguoi ddu tién phdt
hién ra nhdt thue ngay 25 thang 5 nam 585 trude Cong nguyeén.

Nhu vay; Talet khéng chi 1a mét nha 1f luén, mét nha triét
hoc ma cbn 1a mét con nguvi c6 ddu 6c din tée va dau ée thuc
t& N6i cdch khdc, Talet 1a mét nha théng thdi véi day da y

. kd -
nghia cua né.

NHUNG DIEU TALET DA PHAT HIEN DAU TIEN TRONG HINH HOC
Talet 13 nguoi ddu tién da ching minh rang duong kinh
chia duong tron thanh hai phdn bdng nhau.
Ong cling da néu 1én ménh dé vé cdc gdc o ddy bang nhau

trong tam gidc cin.
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8 Ong da phdt hién ra ring hai dubng
thdng cit nhau tao thanh nhiing géc bang
nhau, nhung khéng chitng minh.

. D Vé dinh 1i hai tam gide bing nhau khi
¢6 mdt canh bang nhau ké véi hai gée bang
nhau ting d6i mét, Talet da néu lén nhan
xét ¢6 thé dp dung dinh 1i nay d€ xdc dinh
khoang cdch gitta cdc con thu trén bién ca.

H.34 A .
(.39 Ong da lam nhu thé nao?

Dé xdc dinh khodng cdch tir diém A dén diém B khéng thé
t6i duoe thi trén mat phing ke dubng vudng gée AC véi AB,
d¢ dai AC lay tuy y, rdi chia déi AC tai D. T C ké duong
vuong goc CE véi AC theo duong nguoc véi hudng clia AB sao
cho ba diém E, D, B thing hang. Nhu thé ta ¢ ds dai CE
bing dé dai AB chua biét (H.34).

D€ chiing minh diéu nay phai p dung dinh If vé tam gidc
bing nhau va géc ddi dinh bing nhau da néu & trén. D6 la
phuong phap ma Talet da d4p dung.

Ong ciing la nguvi diu tién néu lén dubmg tron ngoai tiép
tam gidc vuéng va géc néi tiép trong nira duong tron 1a géc
vudng.
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VAYOSTRAXO
(KARL WILHELM THEODOR WEIERSTRASS)

Nam 1855, nam nha todn hoc Dhic
Gauxo mat, ddnh ddu méc lién hé
cudi cung gitra nhitng nha todn hoc
Diic sau ddy véi nhimng nha todn hoc
16n cua thé ky trude: Nim do
Vayostraxo 40 tué6i, Riéman 29,
Dédokin 24, con Canto mdi la cau
hé 10 tudi. Nhung ho da tiép tuc
truyén théng tot dep cua Gauxo ma

Vayostraxo lic dé 1a nguwi néi tiéng nhat.
Vayostraxo la nguvi di néu Ién dinh ly mang tén éng:
“Néu ddy so (a,) don di¢u vd bi chdn thi no ¢d gici han.”
Cung véi Pédokin, éng da nghién cifu vé sd v ti va vin dé
lién tuc. Cbng trinh cta hai nguvi da danh dau thol hién dai
clia giai tich (phép tinh vi tich phén, ly thuyét ham sé moét
bign phiic, Iy thuyét ham nhiéu bign thue).
Vayostraxo sinh ngay 31 thdang 10 nam 1815 & Ottenphen

nuge Diic. Sau khi ra dbi duoc mét thoi gian, cdu bé Vayostraxo
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theo gia dinh dén Oetphali, cha éng lic dé la céng chite hai
quan. Trong lang khong ¢6 trubng hoe nén hic 14 tudi éng duoc
gui di hoc 6 mét tinh canh dé. Nhio tu chat théng minh ong tro
thanh mét hoe sinh xuét sac trong tat ca mén hoc, dic biét
dung dau lién tuc vé cdc mén tiéng Dic, tiéng La tinh, Hy Lap
va todn.

Diéu la lung la Vayostraxo khéng thich 4m nhac, hai chi
dem em di nghe hoa nhac thi em ngdi ngli trong nha h4t lén!

Nguvi thay gido todn da anh hudng lén déh su nghiép tosn
hoc clia Véyostraxo 1a Gudeman. Khi da tré thanh néi tiéng:

6ng van ludn nhé dén cong on thiy Gudeman va ludn ca ngoi

- thAy trong nhimg cude héi thao 16n.

Nam 26 tudi, 6ng da thi dé 14y bang gido sw. Ca thi viét 14n
thi vin dédp, 6ng duoe 6 thang chuan bi ba bdo cdo vé cac dé
tai do gidm khéo dit ra. Ong da thanh céng. Vira day hoc vira
nghién ciiu, 6ng la mét mau mye vé tir hoe, nghién ciu va lam

A ~ ~ S A S A A
viéc khong ké ngay dém, say sua vh can man.

Dic biét, 6ng nghién citu cdc tdc pham clia Abel. Pén khi
6ng tro thanh nha todn hoc giai tich néi tiéng va gido su todn
hoc limg danh ¢da chau Au, loi khuyén diu tién va cuéi cung
dbi véi sinh vién ctia ong la: “Hay doc Abel”. Ong dy kham
phuc nha todn hoc Na Uy nay va thuong néi: “Abel! Con nguoi
sung suong!” hodc “Abel da lam nhing diéu bat ti, ¢6 tdc dung

16n lao dén nén khoa hoc cha ching ta”.

T4t cA cong trinh cha Vayostraxo vé giai tich 1a mét su
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nghiép to lén. Mét phong trao ciia thé ky 19 duoc day 1én la
“s6 hoc héa gidi tich” do 6ng la nguvi mo dau.

He nam 1853, Vayostraxo hic dé 38 tudi, vé nghi he véi bs
da tranh thu viét mét tdc pham vé ham sd Abel va duoc cong
b6 trong tap chi clia Diic nam 1854. Mgt su kién khd thi vi da
xAy ra trong thoi gian nay. M6t budi sdng sém, éng hiéu truomg
nghe tiéng 8n 2o tir 16p hoc ctia Vayostraxe. Ong dén ngay
16p thi khéng thay thay gido dau ca! Ong véi dén nha thay
gido thi thay Vayostraxo dang ngdi o ban lam viéc, den dang
thip sdng, cdc rem ctra déng. Rd rang thiy gido da lam viéc
subt dém va khéng thay rang troi da sang. Khi 6ng hiéu truong
bdo la trot séng da lau va cho biét 16p hoc dang én a0 vi ving
thay gido thi Vayostraxo tra loi ngay la éng dang trén duong
khdm phd mét diéu quan trong c6 tdc dung lén trong thé gici
khoa hoe, do dé khéng thé dung céng viée duoe.

Khong ai nghi duge riang tdc pham ndi tieng nay da gay
chan dong lén trong gidi khoa hoc Duc lai ra doi duti ngoi
but clia mot thay gido cia mot truong lang; ma o Beclin khéng
ai biét dén truvng lang nay. That 1a ky diéu!

Khi tdc phdm ra doi, & truong Pai hoc Tong hop Konichbe
moi nguvi hét sic thdn phuc va trubmg dai hoc nay da trao
cho 6ng bing tién si danh du va cff nguoi vé tan truong lang
dé trao bing. Bb truomg bd Gido duc Duc lap tuc cho dng
duoc nghi phép 1 nam dé tiép tuc theo dudi eéng trinh khoa
hoc.

T4t ca nhing su kién nay khéng hé lam cho Viyostraxo
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mat di tinh khiém tén san c¢6, éng rat cam dong va rat biét on.
That 1a mot nha gido, mét nha todn hoc hiém cé. Sau dé éng
duoc bé nhiém lam gido sutodn hoc & truong Bach khoa Hoang
gia tai Beclin nghy 1-7-1856, réi mua thu nam dé éng lai
duoc ¢ lam gido su & truong Dai hoc Téng hop Beclin va

duoc b4au lam vién si Vién Han lam Beclin.
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VIET
(FRANSCOIS VIETE)

Hoe vé phuong trinh béc hai, chuing
ta déu biét dén dinh li Viet:
“Néu phuwong trinh bdc hai:
ax? +bx + ¢ =0 co nghiém thi téng
va tich cdc nghiém la: x;, +x, = o
c
vad XXy =—-
a

Péi voi phuong trinh bic ba:

ax’ +bx? +cx +d =0 thi gitka banghiém cia né ta cé cde hé thikc:

X +x,+X;=——
a

c
XX, H XX+ XoXg = o

‘(_ir”

a

XpXg Xy =~

Viet la nha todn hoc nguvi Phdp cua thé ki thi 15, sinh
nim 1540 va mat nam 1603. Ong duve ménh danh 1a nguwoi cha
cua cdch dung chut thay so trong dai s6. Ong da nghién cdu sau
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vé phuong trinh dai sd dudi dang téng quat va da lap ra mdi
lién hé gitra cdc hé 58 va nghiém cia phuong trinh bac hai nhu
da néu o trén.

Viet la mét luat su va nha hoat déng chinh tri. Ong da
tung giup Vua Héng-ri 11l va Vua Hing-ri IV cia Phdp véi
tu cdch c6 van.

Khi lam viéc trong triéu, Viet da to ra la mot chuyén gia
day tai ning trong viéc giai ma cdc mat thu clia quan Tay Ban
Nha trong cudc chién tranh chang nude Phdp. C4dn nhan manh
ring chinh nho cdc mat thu véi cau tric cac chit s6 phtic tap
ma quan déi Tay Ban Nha da lién hé duoc véi nhitng ké chéng
lai vua Phap, tham chi ngay trén dat Phap. Nhimg mat thu
nay hau nhu khéng thé dodn duoc.

Sau nhiéu ngay dém vat va tim “chia khéa” d€ gidi cac mat
thu trén nhung khéng két qua, Vua Hang-ri IV da phai nhir
cay toi tai nang cua Viet.

Ong da lam viée ngay dém trong suét hai tuén 1& dé hoan
thanh nhiém vu nha vua giao cho. Viet da dodn duve bi mat
cua cdc chir s6 Ty Ban Nha phuc tap d6. Sau dé Vua Hang—ri
IV da coi 6ng la c6 van tin can.

Nho viée giai ma cdc mat thu ma quan Phdp da lién tiép
chién thing. Quan Tay Ban Nha vé ciing ngac nhién khéng
hiéu vi sao quan Phdp lai ¢6 thé dAo nguoc thé co trong cic
tran danh nhu vay. Cuéi cing nho nhitng ngudn tin bi mat;
quan T4y Ban Nha biét duoe ring nhimg chir s6 trong mat
thu khéng con bi mat déi véi quan Phdp va nguvi ¢6 cong
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trong viéc giai ma la Viet. Quan dbi TAy Ban Nha da tuyén bo
Viet la ké thia khéng déi troi chung va tuyén dn ving mit nha
bdc hoc tdi bi thiéu trén dan ltra. Tuy nhién ching khong
thue hién duoc diéu dé.

Viet chﬁng nhitmg quan tim dén dai s6 ma con say sia
nghién citu ca hinh hoc va luong gidc. Toan bd céng trinh
nghién citu vé todn caa éng di duvce xuit ban nam 1579.

Gidng nhu nhiéu nha bac hoc ndi tiéng, Viet 1a nguvi rat
¢6 ndng lue Iam viéc. Trong phan 16n cudc doi caa ong, Viet
da hoat déng vé phdp luat. Vé todn; 6ng say mé nghién ciu
cdc tdc gia thoi ¢8 va cd thé ngéi tai ban lam viée sudt 3 ngay
dém.
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ZENONG
(ZENON)

Chiing ta biét dén Zénéng qua nghich 1y néi tiéng thuong
goi la “nghich ly Zéndng”: than Asin khéng duéi kip con ria.

Than Asin, trong than thoai ¢6 Hy Lap, biéu hién long diing
cam va su nhanh nhen. Nhung nha triét hoc cd Hy Lap Zénéng
(495 —435 trude Cong nguyén) da dua ra ly ludn ching to Asin
khéng duéi kip con riia. Asin chay theo con riua dang di phia
trude ma khong thé nao dudi kip ria vi trude tién Asin phai
dén duye vi tri ma riza bit dau di. Khi Asin dén noi thi ria da
di r6i va nhu thé rua luén & phia truge Asin. Ci lap di lip lai
1y ludn nay thi Asin can v s6 thoi gian, tic la khéng dudi kip
con rua.

Sau nay nha todn hoc Acsimet (thé ky 3 trudc Cong
nguyén) dd phan bac 1y luan nay cia Zéndng, vi sai 1am clia
Zéndng la cho rang téng clia vo s6 s§ duong bing + =, didu
khong thé xay ra d6i véi tong cdc s6 hang cia mét cAp s6

2 . u . . 2
nhéin lui v6 han. (t6ng nay bang 1—:1; voi u, 1a 86 hang dau

tién cla ¢4p s6 nhan i véi 1ql < 1).
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Ngoai nghich Iy vé Asin khong duéi kip con rua, Zénéng
con dua ra mét nghich 1y nira ma cdc nha triét hoc duong thoi
khéng thé nao bac bo duoc.

Nghich ly thit hai cia Zénong: chuyén dong khong thé bdt
ddu bao gie. Moi chuyén dong déu khéong thue hién duge vi
cai gi chuyén dong ciing phai dén trung diém cta doan duong
di, trude khi dén diu kia; nhung trude khi dén trung diém
thi phai dén mét phan tu doan duong va i nhu thé cho téi vo

han, viy chuyén dong khong thé bat dau bao gio.
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MUCLUC

ABEL (NIELS HENRIK ABEL)

ACSIMET (ARCHIMEDE)

APOLONIUT (APOLLONIUS)

BECNUL! (BERNOULLI)

BODU (ETIENNE BEZOUT)

BUN (GEORGES BOOLE)

BUNHIACOPXKI (VICTOR IAKOVLEVITCH BOUNIAKOVSKI)
CANTO (GEORGE FERDINAND LOUIS PHILIPPE CANTOR)
COSI {AUGUSTE LOUIS CAUCHY)

DECAC (RENE DESCARTES)

PEDCKIN (JULIUS WILHELM RICHARD DEDEKIND)
DIOPHANG(DIOPHANTE)

DIRICLE (PETER DIRICHLET)

FECMA (PIERRE FERMAT)

FIBONAXI (LEONARDO FIBONACCI)

FURIE (JEAN BAPTISTE JOSEPH FOURIER)

GALOA (EVARISTE GALOIS}
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GAUXO (CARL FRIEDRICH GAUSS)
HAMINTON (WILLIAM ROWAN HAMILTON)
HERONG (HERON)

HIPOCRAT (HIPPOCRATE)

KUMME (ERNEST EDOUARD KUMMER)
LAGRANG (JOSEPH LOUIS LAGRANGE)
LEBNIT (WILGHEN LEIBNITZ)
LOBASEPXKI(NICOLAI IVANOVITCH LOBATCHEVSKY)
MENELAUT(MENELAUS)

MONGJC (GASPARD MONGE)

NIUTON (ISAAC NEWTON)
OCLIT(EUCLIDE)

OLE (LEONARD EULER)
ORATOTXTEN(ERATOSTHENE)
PATXCAN (BLAISE PASCAL)

PITAGO (PYTHAGORE)

POATXONG (SIMON DENIS POISSON)
POANGCARE (HENRI POINCARE)
PONGXOLE (JEAN VICTOR PONCELET)
RIEMAN (GEORGES FRIEDRIC BERNARD RIEMANN)
SALO (MICHEL CHASLES)
TALET(THALES)

VAYOSTRAXO (KARL WILHELM THEODOR WEIERSTRASS)

VIET (FRANGOIS VIETE)
ZENONG (ZENON)
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105
109
112
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121
125
137
138
141
130
155
162
167
175
188
190
194
196
199

203
207

210



DANH NHAN TOAN HOC THE GIdI

LE HAI CHAU
Chiu trdch nhiém xudt badn :  LE HOANG
Bién tap . YENCA
Bia . THIEN AN
SUa ban in . KIEN @ulbc

NHA XUAT BAN TRE
1618 Ly Chinh Thdng - Quan 3 - Thaénh ph& Hé Chi Minh
PT: 9316289 - 9317849 - 9316211 - BA65595 - B465596



In 1000 cudn, kh6 14x20cm, tai Xi nghiép in Nguyén Minh
Hoang, s8 100 Lé Pai Hanh, P.7, Q.11, TP. HCM. DT : 8555812.
S6 didng ky k& hoach xudt bdn 1133/187. Do Cuc xudt bdn cdp
ngay 27-9-2000 va gidy trich ngang KHXB s6 329/2001, In xong
va n{p luu chiéu thang 1 nam 2002.
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